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AD LECTOREM. * 

•» « . . 

* 

^ttc/ qui de Arithmetica 

rette judicem * £a plerifque vi~ 

lefcit, qwd negotiatorum , 

ve-orww^ qui accepti expenftque 

• fabulas conficiunr , artem ejfe 

putent. At longe aliter de illa Dtri fa+ 

pientes judicqrunti Plato quidem in Epi* 

nomide affirmat , ftne Arithmetica neque 

ullam fcientiam , neque ipfam hominum 

focietatem pcjfe conftftere , Ariftoteles au- 

terh exiftimabat % tam proprium effe homi- 

nis numerare, quam ratiocinari.Quid ve- 

ro D.Anguftinvs , qu\ frequentiffime fuh 

in Itbris ,prxfertim vero deDo&rinaCbrp> 

ftiana^ prtclarc de Arithmetica loquitur^ 

multifque exemplis oftendit , ob numerorum 

infcitiam, plurima in facris litteris igno- 

rari? ln eadem prorfus fententia fucnmt 

D. Hieronymus , ut ex lib< 2,- contra Jovr- 

nianum^ aiiifque ex locis palam efl ; tum 

D.Gregorius Nazianzenus r qui DivumBa» 

filium praceptorem fuum fummis laudibus 

celebrat^ quod is numerorum fcientia ad 

A 2 /«. 
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facroe Scriptura intelligentiam , aliafque 
difciplinas fibi viam munivijjet . lllud cer* 
te negari non poteft^ ab iis , qui Aritb- 
metica ftudia contemnunt, Geometria quo» 
que y ac ver& Phyfica ftudia , boc cft di~ 
fciplinarum omnium fuccumdf fanguinem^ 
iontemni omnino oportere : cum fieri non 
pojfity ut bac^ qu<z mirabili quodam or- 
dine ac numerorum proportione inter fe 
cobarentj fine fcientia numerorum intelli- 
gantur. JQuis enim fine calculis comprc* 
hendat motus quantitatem ac lcges , qua- 
drata temporum y triplicatas corporum fimi» 
lium rationes , refiftendi vires > fonorum 
velocitatesy liquidorum aquilibria^ ac fex* 
centa alia y quibus non intelleftis y natura- 
lem omnem fcientiam eum latere necejfc 
efl? Itaque non immerito Plato in lik 7. 
de Repub. Aritbmeticam vocat veftibulum 
fcientiarum , quod fcilicet numerorum tra* 
Bathne fpcculationibus difficilioribus ani- 
mus ajjuefcit^ & ad reliquos fcientia fa- 
tus excipiendos mirum in modum prapara» 
tur . lmo ex ipfa numerandi vi fauftum 
ad ceteras difciplinas progrejfum augura* 
tur. Homines, inquit , natura Arithme- 
tici ad omnes do&rinas acuti videntur . 

Hinc 
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Htnc cft, quod multi in omnimcmoriavi- 
ri dottijftmi in ordinandis illujirandifque 
Aritbmeticce elementis defudarunt , quod 
eorum utilitatem fummamque neceffttatem 
probe nofjent. Ex prtclaris eorum inven- 
tis ego triginta & amplius ab binc an- 
nis ea decerpfi in ufum ftudiofc Juventu- 
tis Coilegii Nuzareni , qus magis ad Ju- 
venum ingenium apta , & ad Matbefeos 
ftudia necejfaria cjfejudicavi.Semperenim 
iUis viginti (y uno armis^ quibus nobiles 
cjufdem Coliegii adolefcentes inMathema- 
ticis difcipiinis inftitui y Aritbmeticae ftu- 
dium pramiji , cujus ope tum IX. , tum 
v. 6* vi. Elementorum Eudidis propofi- 
tiones facile ab Ulis percipi experientia 
comperij contra vero Aritbmetica dejiitu- 
tos in ipfts diu multoque labore verfari . 
Cum autem decurfu temporis in ea fcri- 
pta per manus tradita multa menda , ut fie- 
ri folet) irrepftjjent , multoque labore , ac 
tempore in illis tranfcribendis opus ejfet y 
res non inutilis vifa ejl^ Hla iypis emit- 
tere; eaque occaftone adjetta eft dottrina 
de natura atque ufu hogaritbmorum\ tum 
etiam nonnulla alia , qua ad quaftiones 
aliquot Aritbmeticx pratticae pertincnt , 

A 3 qu£ 
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qute fane in vita Cfvili haud femel oc- 
currunt. Ad praxei autem Aritbmeticas , 
qua pracepti brevitate ^ty exemplorum co- 
pia fatis clarce effe videntur > accedunt quo- 
que demonflrationes ^quales in hujus fcien- 
tia tyrones convemunt , quibus nimirum 
JBuclides adbuc ignotus: cujus nibilominus 
ttnam, vel alteram propojhionem citare , 
aut fupponere ^oppottunum vifum eft.Pro- 
fetto meras praxes afferre^ rem valde tri- 
tam & vulgarem putavi: demonftrationes 
autem adbibere ex Euclidis elementisvil. 
viii., (y ix., vel etiam db Analffeos 
fpeciofa penu depromptas , quod alii fece- 
runt , juventuti noftra rcm immaturam . 
An vero in medio conftiterim > fapientum 
efto judicium* 

JOSEPH AB ANGELO CUSTODE 
Cler. Reg. Pauperum Matris Dei Scbol. Piar. 
PraepoSitus Gknfralis. , 

CUM librum, cui titulus Injlituttones Arithmeti- 
cx &c. a P.Paulino a S. Joteph Affiftente Ge- 
nerali Scholarum Piarum doo ex noftris , quibus com- 
miffum fuit, recognoverint , atque approbaverint ; ut 
rypis mandetur, u iis, ad quos fpeftat , ita videbi- 
tur , facultatem in Domjno concedimus . Roma? in 
^dibus noitris Scholarum Piarum apud Sanclum 
Pantaieonem, die 29. Apriiis an. 1743. 

Joseph ab Ang. Custode Prjep. Gev. 

Laurcntius a S. Hyacinto Secret. 



Digitized by Googl 



INSTITUTIONES 

ARITHMETIC./E. 



DEFINITIONES. 

I. £ h j| RITHMETIC^f cft fcientia numerorum, 
Ij^ ^TA. coius partes funt quatuor : Additio , 
ssfr^y^fc Subtra&io , Multiplicatio , & Divifio . 

II. Unitas ett denominatio , per quam aliqua res 
dicitur una • 

III. Numerus efl unitatum multitudo , proinde 
unitas non eft numerus, fed numeri principium , fi- 
cuti punclum e(t principium lineae. 

IV. Numeri fimplices funt unitates infra deca- 
dem 1*2,3,4,5,6,7,8,9. His additur cu 
fra o , quar per fe nihil fignificat , fed numeris ad- 
dita valorem auget decuplum , ut 10 , 20 , 30 &c. 

V. Numeri compeftti funt numeri majores denario, 
inclufo ipfo denario , fcilicet io > 1 1 , 12 , \% , 14 &c. 

VI. Numerus numeri multiplex dicitur , cum minoi 

A 4 me- 
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8 DefinttJones. 

metitur majorem , hoc eft xum minor aliquories fum> 
pcus majori zqualis fit ; feu cum major minorem ali* 
quoties praecife continet . Sic 12 dicitur multiplex 
numeri 2, quia 2 fexies fumptus sequallS fit ipfi 12} 
feu quia 12 fexies pra?cife continet 2. 

VII* P*rs aliquota numeri eft,quae nuftieramme- 
titur, pars aliquanta , qua: non metitur. Sk 2,5,4 
dicuntur pars aliquota numeri 12 ; at vero 5 pars 
aliquanta ipfius , quia aiiquoties fumpta vel ipfum 
excedit, vel ab eo deficit. 

VIII. Nvfmert inter fe primi furft,quos nulla com- 
mums menfura , praeter unitatem , metitur \ ut 5 & 
9,7&!2,iO&i?,& alii infiniti . 

IX. Proportio numerorum eft nabitudo , feti rario 
quaedam unius numen ad alterum , fecundum quod 
unns alterius eft muitiplex, vel pars, feu partes; fic 
4 ad 2 dicitur habete rationem dupli ; 9 ad $ ratio- 
nem tripli . Contra vero 2 ad 4 rationem partis , feu 
lemiftis, 5 ad 9 rationem terttae partis &c 

X. Numeri homogenei funt 11 11 , quorum unitates 
eandem rem fignificant. 

-XI. Numeti heterogenei , feu denominati fuut , qui 
variis nominibus denominantur , hoc .eft res diverfas 
fjgnrficartt, m dies, hnras, minuta . 

XII. Numtri ahi funt #*te#r#,alii /rjft/,qui nem- 
pe continent aliquot partes alterius numeri, feu uni- 
tatis, de quibus in Cap. UU 

Schol. Has notas Arithmeticas , antiquis prorfus in- 
aognitas , in Htfpaniam Mauri deportarunt \ inde m 
Galltamy altifque Europx gentts induxh facuhxXSer* 
btrtus Monachus Aurtliactnfts , vir dcftus , qui pojita 
fuit Pomife* Silvtflri Jk nomint • 

s 
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C A P U T I. 
De Caliulo Inttgrorum. 
PROPOSITIO L 
Dati 

exprimendus numerus datas j4. Dividatur ia 
periodos , fecernendo virgula ternas quafcunque figu- 
ras , incipiendo a dextera ; divifas erit numerus A in 
trcs periodos , feu centurias . Harum quxlibct conti- 
net unitates , decades , & centenas .• led pri na dex- 
trorfum conthet unitates , decades, & cenrenas fim- 
pliciter; fecunda vero continet unitates , decades, & 
centenas mUlium ; tertia dcmum unitates , decades , 
& centenas millionum. 

<* 394 , »75 > 4**- 

Exprimitur incipiendo finirtrorfum , & progrediendo 
verfus dexteram fic; trecenti nonaginta quatuor mil- 
liones, oclingenta feptuaginta quinque miilia , qua- 
dringenta fexaginta duo . Similiter numeros B divi- 
fus , tit fuperius tli&um eft , dicit centum vigimi 
quatuor mUliones , & <ko millia . 

B 124 , 002 , 000. 

Demum numerus C cxprimit milliones 100. 

C xoo, 000 , coo. 

11« Pro nutnerrs prolixioiibus exprimendis ita pto- 
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io De Calculo Integrorum 

cedes . i. Datus numerus eodem modo per virgulas 
diftribuatur in membra , ut fuperius fa&um eft . 2. 
Super notam primam dextrorfum ponatur una cifra 
o , intermiffifque quinque figuris , fupra notam fepti- 
mo loco pofitam ponatur unitas i. Irem poft quinque 
iterum notas fcribatur 2 4 atque ita deinceps , reli- 
ftis femper quinque notis , fcribatur 5,4,5 &c. 
Quodlibet membrum continet fex notas , ( praeter 
primum ad finiftram , quod aliquando continere po- 
teft 2 , 3 , 4 , aut 5 notas ) . Exprimendse funt igi- 
tur fimul fex illse notar; prolataque integra periodo, 
toties repetenda eft vox hzc mitiio , quot funt unU 
tates , qux contioentur fupra primam notam talis pe- 
riodi . Virgulac autem appofitae millia fignificant , ut 
exerpplis fequenxibus D, & £ v facile intelligitur . 

• 

* I o 

D 52, 3:9, 189, 602, 800. 

Quinquaginta duo milliones miilionum , tercentum 
viginti novem miilia , centum oftoginta novem mil- 
liones , fexcenta duo millia , o&ingenta . 

• • • 

5 » I • 

E 45, 928, 0*34 , 426, 350, 872, 385, 173 

Quadraginta quinque millia , nongenti viginti o£o 
rnilliones miliionum millionum , fexcenta triginta qaa- 
tuor miilia , quadringenti viginti fex milliones millio- 
num , trecenta quinquaginta millia , oftingenti feptua- 
ginta dno milliones , trecenta odoginta quinque mit- 
iia ac centum feptuaginta tres. 

Schol. I. Si cui moleflum fit iterare toties vocem 
illam millionum % utatur hoc compendio : Ubi pronun- 
tiandm eft vox millionum bis , dicat bilionum uti ter y 
dtcat trilionuro .* ubi quater , quadriiionum sdeo- 

que 
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qut fuperius txemplum efferri potejl ftc t quadraginta 
quinqut miUia , nongenti viginti ofto triiiones, fexcen- 
ta triginta quatuor millia , quadringenti viginti ftx 
biliones , trtctnta quinquaginta millia &c. 

Schol. II, Prattr valorem ftmpitctm , qutm fmgula 
notte Aritbmttice habtnt proprium , alium infuper ha- 
btnt ratione ioci , qutm otcupant : qui valor proctdit in 
proportiont fubdecupla , Itaque nota primo loco , a dex- 
tris incipiendo , pofita ftgnificat unitatts , fecundo loco 
pofita fignificat tot dtcadts , quot unitatts habet ; ttr- 
tio loco tot centenas , quarto loco millia , quinto loco 
dtna millia , Jtxto loco ctntena millia &c. Jd tyrones 
btnt inttlligant ntcefft tji , Ecct txtmplum l 

13 4^592, 
| I | | | 2. duo. 

I 9 o. nonaginta. 
500. quingenta . 
6 o o o. fex miliia . 

140000. quadraginta millia . 
3 o o o c o. trecenta millia • 
1 0000 o o, decies centena millia^feu millio. 
, i . 

I 1 + 6 5 9 %> 

PROPOSITIO II. 

: Dt Additiont Inttgrorum. 

I. ikAdAitio eft plurimorum numerorum in unam 
fummaro colleftio . Numeri addendi vocantur dati \ 
numerus,qoi ex additione confluatur , dicitur fumma f 
feu aggrtgatum . Additio procedit a dextra in fini- 
ftram , En praxis pro homogcneis. 

1. Scribantur numeri ordinatim , ita ut unitateS 
onitatibus, decades decadibus , centena centenis invi* 
cem fibi refpondeant. 2.0^ 
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•« De CaXCUIO TMTEORORtJM 

r. Dufla linea , numeros fub eadem coltfmaa pa. 
fitos in unum collige ; & fi novem non cxcedant , 
fubfcribe quotquot ium. 

3« Si nurrerus colieftus excedit novem , ita ut 
•unam , vel plures decades contineat , fubfcribe id , 
quod remanet fupra decades , & adde fequentis co- 
iumnse numeris tot unitates, quot fuerunt decades . 

Sit exemplum : QuacrituT quot anni elapfi fint ab 
orbe condito itfque ad annum 1742. complctum . Ex 
Petavii computo um* z. lib. 13. dt LhSrina Ttmfo* 
rum numerantur, 

DCBA 

Ab Adamo ad finem diluvii anni 1 6 5 6 

A fine diluvii ad Chriftum 2527 , 

A Chriflo ad annum 1741 1742 



Surrana 572-5 

• 

Nam primo nnitates 2, 7 , 6, in colamna A fe- 
ciunt 1 5 , qux continent decadem 1 , & remanent 5. 
$<:ribo itaque 5 infra lineam , & refervo 1 pro fe- 
quenti columna B> nempe unam decadem. 

Similiter decades 4 , 2 , 5 in columna B faciunt 
II. addita priori unitate , funt 12. Scribo 2 infra li- 
neam , & retineo unitatem , qua> centenarium dicit , 
•addendam numeris columnz C. 

Centena 7,3,-6 columnae C cum praecedenti rmi- 
tate faciunt 17. Scribo igitur 7,&retineo unitatem, 
•quse mille -importat , pro fequenti cotumna D. 

Demum millia 1 , 2 ., 1 colurnnae D cum praece- 
denti 1 faciunt 5 , quac fcribo infra lineam , & ha- 
betur fumma quaefita «5725. 

Sit aliud exemplum . Addendac funt in unam fum- 
jjwam plmes accepti , vel expenfi fummae <A , B , C. 
. - 
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Cap. h Pi*a* II. 

A 104 B7245 C 235 

74§ 3280 .7348 

89* 834 953* 

1380 1273 780 

F Sum» 3 1 1 7 Snro. 12632 Sum. 17895 

• 

Perafta operatione, habetar fumma £ 3 117; ubi 
patet , cifraso in additione oihil addere, nam 0,2,1,4 
faciont 7. 

II. Pratter ufitatum additionis explicatx modum , 
eft alter , in qno operatio procedit a finiftra verfus 
dexteram, & nullus in eo oumerus mente retinetur, 
fed tota fumma ftatim infra lineam defcribkur . Adr 
dend* fint numeri 2?, C, , 

V . - ♦ 
< ■ •) « 

FGH f 

A 1 9 6 6 v 

-B 7 3 4 S 
C 9289 

- 



D 1 7 4 8 » 
E 1 1 * 

. . .^^^» 

^^^^^^^^^^^^^^^^^^^^^^ . 

JiTi 8600 

f • Incipiens a finifira , quar hic milHa fignificat , 
dico 9 cum 7 faciunt 16, & 16 cum 1 faciunt 17 1 
quem totum fcribo fub ipfa columna millium F. 

2. Colligo centena fecunda coluran» G , quac fa> 
ciunt 14 : pono 4 immediate fub linea , fed 1 fut> 
prsecedenti columna F , nempe infra 7- Eodem mo- 
do notantur decades 18 fua columna H , & unitates 
20 fub columna /. 

3. Dufta linea , altera fit additio ordinum D & 
E , & habetur fumma qasfita X. Dc* 



34 CalcuLo Integrorum 

Demonflr. Additionis ratio manifefla e(t ex Axtom. 
9. Itb. j, EucL nempe totum a-quale effe omnibus 
fuis partibus fimul furnptis . Tot cnim funt unitates, 
decades , centena , ac miliia exHhint in fummis fin- 
gulis datis A , B , C • Nam 6 colligantur unitates 
fub columna prima J, efficiunt 20 , noc eft decade? 
2 , proinde ponitur o, & refcrvantur l illa? decades 
ad propriam fedem decadum H . Similiter decades 
coIIe£tae fub colnrana H fum 18 , qux additis dua- 
bus prioribus, faciunt 20 , hoc eft centena 2, adeo- 
que ponitur o , & refervantur 2 ad fequentem fe- 
riem . Sub cojumna tertia G fitnt 14 centena , qui- 
bus fi addantur 2 prsecedemia , funt 16 . Ponitur fta- 
que 6 | & refervatur 1 mille • Demum millia co- 
Jumnx quartac F funt 17 * cqm praxedenti 1 
funt 18 millia . Patet igitur tot unitates > decadcs 
centena , ac millia in fumma X contineri , quot 
omnino continentur in mimeris datis A , B , C , 
Quod totum patet ad oculum , fcilicet 

FGHI ; 

A 1 9 6 6 . . 

B 7 3 4 5 1 ' ■ 
C 9 2 8 9 , • 

Unitates 10;»:, 1 20 

Decades x 8 . 180 

Centens 14 , 9 « 1400 

Miliena 17 . .. >i . 1 700 o 

k . — • — . 

, . Jl I 8 6 o O n.Zl Ijf-flO , 

• , » . I , .1... 

. 

» ...» 

^ • »'. . ■» »'j ». . . . .»• 

. - • 

PRO- 
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PROPOSITIO III. 

Addittonem examinart • 

Multiplici ratione fieri poteft examen. • 

1. Eandem additionem repete, fed ordine tnutato f 
nt fi prius ab imo furfum procefTeris, deinde a fum- 
mo deorfum defcendas narn fi utraque fumma in- 
yenta eadeoi fuerit , probabile eft , nulium errorem 
irrepfiffe. 

2. A numeris addendis abjicitur 9 quoties potefl , 
nulla habita ratione ordinis , aut loci , & refiduuro 
notatur in angulo crucis ; Abje&ifque deinde 9 ex 
fumma A , ponitur refiduum in altero angulo ; qua: 
iefidua fi fuerint «Tqualia , refte operatos es , quod 
patet fequenti exemplo: 

4824 1 

5721 6 I 

t . • • » » . 

54O2, 

— — 14 

A 1 3 9 4 7 1 

f 

Hoc exawon mafc audit , ut fallax * nam fi pro 
fumma A alia longe major ponatur 19^47 , iiideni 
numeris ordine mutato conftans , aut fi eidem fum- 
mx A addas qootcunque volueris cifras o , femper 
remanet, abjeftis novenariis, idem refiduum 6\ Ce- 
terum ob fummam ejus facilitatem non eft rejipiea- 
dum . 

- 3. Fit abj iciendo omnes numeros feptenarios e qua- 
libet fumma particulari A, B, C, & ponendo feor- 
lim refiduum ut in E . Abjeaifque deinde 7 cr 
utraque fumma M, & N, fi refidua in utroque an- 
gulo crucis pofita squaiia fint , res bene proceflir , 

Eft 
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j6 De Calculo Integrorum 

Eft autem difcrimen inter hoc , & fuperius examen. 
Numerus 9 abjicitur per additionem nunveri ad nu- 
merum , ex. gr. ut abjiciam 9 ex 134 , fufficit ad- 
dere fimul 4 cum 3 & 1 , & habctur ftatim nove- 
narii refiduum 8 . At fi abjicere velis 7 ex eodem 
154 , proccdendum eft per decades , abjiciendo pri- 
irum 7 ex 13 , unde reraanet 6 , deinde ex 64 % & 
refiduum eft 1 . 

d 3 4 5 [ £5 | 
£7201 53} 
C 3 4 S 8j o 



M 1 4 1 i 5 iS7 10 I 

Hoc quoque examen aliquando fallie , fed raro • 
Ratio autem utrinfqoe examinis defnmitur zxAxiom. 
3. Hb. u Eucl. Si ab aequalibus demas aequalia, refi- 
«ma funt arqualia. 

PROPOSITIO IV* 

r 

De fubtratliont Inttgroruw • 

Subtra&io eft inventio excetTus,quo numerus major 
fuperat minorem . En praxis . 

t. CoJIocerur numerus minor fub majori , a quo 
debet fubtrahi , ita ut unitates unitatibus , decades 
decadibus, centena centenis refpondeant , ut de addi- 
tione diflum eft Prop. 2. 

2. Dufla linea , & dextrorfum incipiendo, aufe- 
rantur unitates ab unitatibus , decades ex decadibus &c. 
& id , quod remanet , fcribatur infra lineam: 

3. Si quis numerus inferior fubduci non poteft a 
fuperiori , quia illo major eft , intelligatur addita nu- 
mero ipfi fuperiori decas, fa&aquc fubtracliQne , po- 
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Caf. L Prof. IV. 17 

oatur rt fiduum infra J ineanv fed deinde numerus fupe- 
f ior | qui fequitur , unitate minuitur , vel ( idem enim 
cft ) fubfequens numerus inferior augetur onitate . 

4, Demum (i numerus inferior fit fuperiori nume- 
fo zqualis , ponitur infra lineam o $ vel linea — , il 
id contingat in fine operationis. 

Sit extmplum . Debet quis alteri aureorum fum- 
maro %A , non habet nifi aureorum fumnum B fol- 
veadam , quserit quantum de xrc alieno fuperflt . 

^1925 
B 1382 



C-54J 



Primo aufer 2 ex 5 , remanent $ , qu* fcribe in- 
fra lineam . Deinde 8 lubduci non potelt ex 2 , in- 
tellige decadem additam ipfi 2 , fiet 12 , ex quoau- 
fer 8, remanent 4, fcnbenda infra lineam.At fub- 
fequens numerus fuperior 9 , minuitur unitate , vel 
inferior 3 unitate auqetur , proinde fubdu&is 4 ex 9 1 
refiduum eft 5 , quod Lnbe tnfra iineam • Demum 
auferendo 1 ex 1 , nihil remanet, fcribe lineam . De- 
bebit igitur adhuc aureos 547 , cum talis fit excef- 
fus numeri majoris A fiipra minorem B. 

Similiter fubduci debet numerus N ex numeroAf t 
quzritur excelTus, feu refiduum X. 

Af 620010037 

jv 31957^84 



X 588052343 

Aufer 4 ex 7 , refiduum eft 3 . Item 8 ex 12 f 
refiduum eft 4. Pariter 7 ex 10 , refiduum eft 3. Si- 
militer 8 ex 10 , refiduum eft 2, tum 6 ex 11, re- 

B fi- 
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i$ De Calculo Intf^rorum 

fiduum eft 5 , & io ex io, refiduum eii o &c 

Examtn fubtraEUonh geheratim fit addendo refiduum 
X numero miaori fubtra&o N. Nam fi erratum noa 
fit , reftitikitur major numerus M , ut patet . 

Examen fieri quodue poteft per abje&ionem no- 
Venarii . Nam abjecto hovenario ex A , qaamum 
abjici poteft , refiduum eft Deihde abjefto nove- 
nario ex nurncris B & C , tequalibus ipfi refiduuin - 
pariter eft 8. 

* *> 4 3 4 c I 

B 521 9 \ 

C 5 9 i 3 I 8 

Demonjir. fubtra&ionis per fe jpatet . Nam ex Defin. 
fubtra&io eft inventio exceffus , quo nuroerus major 
fuperat minorcm , proinde eoccdfns una cn m minori 
numero adaequat rhajorem* adeoque tot unirares , de- 
cades , & centena debent efle in B s & C fifnul , 
quot funt in A . Sed fubducenrio i ex 4 4 ponitur 
refidaum ^ . Sunt ergo tot uhitates ki B , & C fi- 
mul , quot funt in A , nerhpe 4 . Similker fubdn- 
cendo decades 2 ex decadibus 3 , pooirur 1 in refiduo. 
Igitur decades B & C sequales funt decadibus ia A 
contentis ,neftpe 3 •, & fic deinceps . Eft ergo xqua* 
litas inter A 9 & B una cum C Quod &c. 

PROPOSITIO V. 

De Multiplicatione Integrorum. 

Maltiplicatio eft duftus unius numeri in alium , ex 
quo alter toties au§etur , quoties in altero unitas 
continetur . 

rVel Multiplicatio numeri per numeriKn eft inven- 

tio 
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tio nameri , qui toties contineat numerum multipli- 
catum, vel rnuiupluanrem , quot alter continet uni- 
tates.Ut ^umerus A 12 multiplicatus pcr B 3 pro- 
ducit numerum C 36 , qui ter coatinet A , ficuti jB 
ter contmet unitatcm . Hinc patet roultiplicationem 
effe compcndioiam additionem ; idem enim eft mul- 
tipiicare *A per ac toties addere ipfum quot 
lunt in B unitates. 

Numeri %A & B dicuntur multiplicatores , feu fa- 
Bores , numerus C produSum , feu faftum . Vulgo 
tamen qui minor eft , & inferius fcribitur , dicitur 
multiplicator , feu multiplicans , major autem multi* 
plicandus appellatur. En praxis. 

1. Si multiplicator unica figura conftet ( nt iti 
prinoo fequenti exemplo ) illa ducatur figillatim irt 
omnes multiplicandi figuras , initio fafto a dextera 
verfus finiltram ; & quot produftum continet decades, 
tot referventur unitates fequenti produclo adjiciendae, 
& fcribatnr infra lineam id, quod remanet. 

2. Si multiplicator pluribus conftet figuris , tunfc 
fingulse feorfim ducantur in fingulas numeri multipli- 
candi figuras , fed produfta ita infra lineam fcriban- 
tur, ut produftum fecundx ponatur dire&e fub ipfa 
fecunda figura , produftum tertia? figurse fub tertia , 
& fic deinceps,cum hxc produ&a importent decades, 
centena &c, 

3. Dufta linea , fingula produda particularia in 
unam fummam coliigantur , ut habeatur integrum 
produfium quaefitum. 

Sit extmplum i. Vendendi funt agni A juliis 5 ia 
fingula capita , quseritur pretium C. 



B 2 A 
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io De Calculo Inteororum 

A 1276. multiplicandUS • 
5. mdhtplicans . 

*€ '1 

. . _ , . ■ 

C 6 3 8 o. produttum . 

Primo 6 ouinqutes fumptus facit 30, pono o , & 
fequenti proaufto addo tres unicates ob tres decades 
produfti primi . Deinde 7. quinquies fumptus facit 
35 .• addo 3 , nunt 38 , fcribo infra Jineam 8 , & 
refervo 3 . Tum 2 quinquies fumptus facit 10 , addo 
3, fium 13, fcribo infra lineam 3, & fervo i. De- 
mum 1 quinquies fumptus facit 5 , addo i praceden- 
tem, & fcribo 6. 

Exemplum 2. Quxritur quot horas annus unus 
contineat, qui dies 365 continere fupponitur . 

* 

Dies 3 6 5 ' 
Hora 24 

■ 

f . 1 4 6 o 

* 

. Hora 8760 

Exemplum 3. jErarii prsefeftus exigit atinuatim ab 
oppidis 824«aureos 102 , quaeritur aureorum fumma . 

Opp. 824 
Aur. 102 

1648 
8240 



Auy. 8 4 c 4 8 

» 

Coroll. Hinc patet , quod fi in multiplicatore oc- 

cur- 
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carrit cifra o, ponitur in produ&o cifra ( vel plures, 
fi fint ) deinde flatim continuatur multiplicatio cete- 
jorum numerorum . # 

Schol. I. Cifne initiales ante aperationem refeeantur\ 
eperatione autem peraSla , produth adduntut : quotquot 
funt . Pariter fi multiplicandus ftt numerus per 10 , 
vtl looe vel iooo &c. fatis e/i addere multiplicanda 
ad dexteram tot cifras, quot continentur in multiplica- 
tore , fine ulla atia operatione , quia unitas non multt* 
plicat . JJtrunque patet exemplis A & B. 

■ 

A i 3 6\o J i 572 4 

o o \ i o o o 



272,000 15724,000 

SchoL II. Multiplicatio fit etiam per fa&ores numt* 
ri muitiplicantis , vel muhiplicandi . Sic idem efl mul- 
tiplicare 30 pet 24, ac 30 per 4 d £w tjt, $opet 
4» ejufque produtlum per 6 . % 

Schol. III. Muhiplicauo fit etiam pet tahulam t 
£M */*x .*ttfifor* Pythagora vocatur Pythagcric* 
< fig. I. ). En ufus : fi fcire vtlis produBum ex. gt* 
ex 1 in 8 , quarrt 3 i» cotumna AC , & 8 #'» /rc»f* 
AB , invtnies in communi concurfu prcduBum 24 . 
Sic de ceteris . Ratio eji , cclumna prima inctpi} 

ab unitate, & defcendtndo (refcit ufque ad 9 . Secun- 
da incipit a binario , ##?*#* * ternarw &c m femptf 
nfque ad 9 progredientes . Prim* frf/rir /b/a unitate , 
fecunda numero linario , f*r/#4 ternario &c. In exem- 
pto altato numerus 8 , ?a# *t*/c/# w«w#ro otlonariq^ 
habet in tertia fedt numerum 8 ter fnmptum , /*#/#># 
24. Lfcw numtrus 8 AtfAff #"» #j/i»M /itf/e 40 > boc eft 
% quinquits fumptum > C fic de cettris . 

♦ 
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40 


48 
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72 
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18 


27 
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45 


54 


«3 




81 

• 

• 



c 

Schol. IV. Tabulam Pythagoricam in plures tahel- 
las oblongas mobiles diffecuh Jo: NepetuS Scotus s quU 
ius mirabili attificio multiplicationis , & drvifwnh 
compendtum exhibetut . En confttuBio z Fiant ex *r* 9 
i>el ligno , aliave materia /olida derem vel undecim 
tvbella^feu parallelepiptda , utfunt CD , EF ( Fig. 2. )^ 
qumum longitudo dividatur in 9 quadrata aqualia\ 
fifquf per diamettum divifis ( excepto uno AB , cui 
bifctibuntur fimpliciter numeri naturales' 1,2,3,4 
&c. nfque ad novem iriclufivt , qui exponentes vocan* 
tur ) habentur tvtidem trrangula aqualia , quibus in- 
fcribendi funt numeti ex ftngulis columnis ejufdem Ta* 
tfulx Pythagoric* ; ita tamen ut in uno parallelepipedo 
quadrata fuperiora habeant numetos 1 , 2, 3, 4. In 
fecundo nume*i>s 2 , ? , 4 , 5 . ln tettio 3 , 4 , 5,6% 
Cr fic fucceffwe . Sic enim potetit idem numetus , fi 
opus fitj vvrate haberi , e x g t. 555. In uno 9 vel aU 
teto parallelepipedo ponuntur ubique cifrx ♦ Ecce au- 
um ufus* Ljio 
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E/fo mutttplkandus 38Q4. per 69. Jungantut fim*l 
quatuer parallelepipeda y qute in vertice referant. nume- 
fum datum 3804 ( ut in figura ) pr&fixo ad larvam 
paralletepipedo AB exponemem , ex quo habentur nw* 
meri multipiicatoris 6 & 9. Jam fingula fa&a nume» 
ti 9 in 3804 exhtbentur in teiangutis , £F thombisdi* 
te&c ad ipfum 9 appofitis y fafh initio a trianguto im- 
feriore dextrorfum^ & addenda numetos in thombis po- 
fitos y nempe 3423*$. Eodem modo habentur faEla *«- 
meri 6 per 3804, nempe 22824, qujc addita % uffit- 
perius num% 2. dt&um efi , dant produBum integtum 
%6iq]6. 

B 4 Uu^ 
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24 .DE CALCULO IvTEGROfttTM 

Multipliiattcnis t*om*n fieri poteft pcr abjeflionem 
novenarii, aut teptenarii Nam io. abjicitur 9, vel 
7 ex numero multiplicando A } & refiduum ponitur 
in angulo crucis M. 2«. Rejicitur 9, vel 7 ex mul- 
tiplicante 5, cujus refiduurn ponitur in angujo cru- 
cris N. 30. Multiplicantur inter fe M & N, & ex 
produfto abjicitur 9, vel 7 , refiduumque fcribitur 
in angulo R . 40. Rejeftis 9 , vei 7 ex produ£o C 
habetur refiduum , quod fi arouale fit lefiduo priori 
R, res bene proceffit. 

J 3 5 0 6 

5 1 ? * -M „ , H 



S 3 



I> 7012 ~ 

£10518 2v 0 1 J r 

* 3 5 o 6 
— 1 6 1 B 

C462792 — 

F,t etiam dtvifiotum . Nam II divida- 

tor produflom Cper alterutram faftorem >f, vel pro- 
diftit m quotiente aJter faaorum A , vel B.Sed prius in- 

?IIj? dUin ' <,Uld fit • de °- aa in fe9 - aenti 

• Dmo»ftr Cum multio icatio fit compendiofa addi'- 
tio , ut dictum eii , multiplicatio numeri A per no- 
fatr» altimam numeri B , nempe per t , eft addere 
ipium numeruro A bis , unde pwdueitur D 7012, 
«n quo tot funt unitates , decades , ac centena , quot 

« nfC r 10 ^ ^ fumpt ° ' J Simi,i,er «"Itiplicatio 
ejuldem namen ^ per te.undam notam numeri B 

?,3 Pe - H qBi fisnific " *°J eft adaitio ipfios 
lumpti tngefies , unde produaum E tot continet 

unitates, decades , ceotena &c. GUQt conrinenfnr \t% 



v 



•A tri* 
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A trigefies fumpto 1 Demurn produdlum F habetur 
ex multiphcatione numeri ^ pcr 1 , hoc eft per 
100 ; adeoque tot unjtates, decades &c continentur 
in F, quot contmentur A % fi centies fumatux. Igi- 
tur tres numeri D, £, F,feu produSum integrum. 
C [ y tot continet unitates , decades &c. quot conti- 
ne&tur in A centum trigefies, & bis fumpto. Quod 
crat &c r 1 

PROPOSITIO VI. 

• \ \, * . * » . * 

..... .. . » " 1 t • • * 

JDt? Divifione lntegmur*. . 



✓• • 



Diwlio eft inventio numeri , qui tottes unitatem 
cpntineat, quotieS numerus dividendus continet divi-* 
forcm . Numerus inventus dicitqr quoutns , quotus % 
vel exponens ; exponit enim per fuas unitatcs , quo- 
ties divifor continerur in dividendo . Itaque dividen- 
do numerum 12 per numerum 3. , invenitur quotus , 
five exponens 4 , qui tories continet uouatfm , quo- 
ties dividendus i^.continet, diviforem 5. . > .-•». 

I. Sit divifor numerus fimplex 5 , per quem di- 
videndus eft n,pmer*s datus 1580455. Ponatur divifor 
finiftrorfum feorfim p^ft lineam, ut in M. 

Divifor Mj ) 1580455. divijendus, 

316091« quotus. 

m Et procedendo a finiftra in dexteram , vidc quo- 
ties 5 cootinetur in is , nempe ter , fubfcribe 
Deinde vide quoties idem s continentur in fubfe- 
quenti numero 8 , continetur femel , & remanent 
3. Scribe 1 fub ipfo 8 , tum adde decades tres fe. 
quenti figurae dividendi, fiunt 30, quibus divifis per 
5 , habetur quotus 6 , quem pone fub o • Poftea 4 
aividi nequit pcr 5 , utpote miaor , poae igitur o in 

quo 
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26 De Calculo Ivtegrorum 
quoto, & adde quatuor decades fubfequenti numtfro 
5 , fiunt 45, quae dividantur per 5, erit qnottis 9, 
qnerti fubfcfibe . Demum dividendo 5 per 5 , habe- 
tur quotus i. Quotus igituf quaifitus eft 316091, 
Hic dividendi modus vulgo dicitur : pattite a cotonna, 

Fieri etiam poteft haec divifio prarfidio tabular Py- 
thagorica? , de qua in pxc.Propof. Nam numertts di- 
videndus in media area reperitur ; divifor vero in latere 
*<4C ,Sc quotus in fronte AB. Sit dividendus numerus 
40 per 5 , reperto 40 in arca- , & divifdre «; in ia- 
tere A C, invenitur in fronte A B quotus8.Qood 

dati numeri 40 divifor fuerit 8 , invenietur in 
fronte quotus 5 ; & fic cle aiiis, 

Sin autem nttmerus divitfeodus jn are* tabnte prr- 
<ife non reperjtur , ut divi^ndus fit 50 per 6\ 
fumitur numerus prosime minor ,cui dire&e refpon» 
dct divifor 6 in latere exiftens, nempe^» ,& infron- 
te occurrit 8 , qui erit quotus qusefitus. * 
r Examtn hujufcedivifionis fit multiplicando quotum 
per diviforem . Si erraturn non fit , rellituitur iderrt 
numerus, qni Juit diviftfc, ot patetv 

11. Qood fi divifor fit numerus compofitus , plu- 
ribus conftans figuri*,alia via procedendttoi . Divideri. 
dus fit numerus dacus A per J3. 




1*45 ) 
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* 

B 45 ) ^186730 

180 
— _ 

C 4 1 4 9 ) - 6 7 

4 5 



223 
180 

r - 1 r 

-430 

405. 

■■ ■ ■ I ■ 



1. Accipe ex dividendo A tot figurasfiniftrorfum , 
quot funt in ^ivifore jB . Vel srccipe tot figoras tx 
numero dato A , quot pejr diviforem B dividi pof. 
fint; ut in hoc exemplo i8d , e*fque fecerne jwin* 
cto . Ent \%6 pritnum divifionis membrom • > , 

2. VideJ quoties dtvifor B contiileatur in \%6t 
quod quia primo intoitu dignofcere haud facile eft % 
vide quoties prirna diviforis figur* 4 contineator \w 
18 ; patet contineri quater , & rcmanetir, 2 , qu» 
com fequenti figura 6 faciunt 26 , in quo fecunda 
diviforis figura 5 pariter continetur quatcr ( nihit 
autem refei* fi plurres comineatur ) totus ergo di- 
vifor 45 continetor quater in toto divifionis membro 
186 , proinde pone 4 in C. 

3. Per quotum C multiplica totum diviforem B 
45 » & prodo&um iSe fubfcribe ipfi i8<5, a quo, 
illud fubtrahe per Propof. iv. remanent 6. 

4. Ad hoc refiduum 6 junge dextrorfum fubfe- 
quentem dividefidi flguram 7 , crit 67 fecundum di- 
vifionis membrum ; eademque omnino operatio infti- 
tuenda eft , quam breviter in gratiam- tyrooum pro 
fequar, fcilicet Q ue . 
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28 De Calculo Integrorum 

Qpsere quoties divifor 45 contineatur in 67 , pa- 
tet corttineri femel, fcribe ergo in C 1 , per quem 
multiplica totum . diviforera B , & produQum 45 
fubfcribe ipfi 07, faftaque fubtra&ione , habetur re- 
fiduum 22. « . • 

Ad hoc refiduum 22 adjunge fequentem dividcndi 
fi^uram 3 , fiet tertium divifionis membrum 223. 
Circa quod rurfus eadem operatio repetenda cft . 

Proinde vide quoties diyifor 45 contineatur in 225 ; 
feu quoties prima figura 4 contineatur in 22 VP atet 
contineri quinquies , & temanent 2 , quae una cum 
fequenti figura $ faciunt 23 . Sed fecunda diviforis 
figura 5 mon continetur quinquies in 23 , proinde 
quotus ille 5 minui debet unitate ( vel etiam pluri- 
bus , fi opus fit ) & reponitur 4 in C ; per quem 
multiplicato divifore B , habetur produclum 180, 
quod fubfcribe ipfi 223 , ab eoque fubtrahe, rema* 
nent 43. , 1 

. Junge tfcmum ad 4^ ultimam dividendi figuram 
o, erit quartum divifionis membrum 430 , quocirca 
cadem praxijs facienda e(i . Vide igitur quoties 4 
contineatur in 43, dic contineri tantum novies(natn 
nullns quotus ponitur in C major, quam 9 ) rema- 
nent 7, quse cum cifra faciunt 70, in quo pariter 
altera diviloris nota 5 continetur novies. Itaquc mul- 
tiplicando diviforera 45 per 9 habetur produftum 405 , 
quod fubtrahendum eft ab ipfo 4^0, & refiduum di- 
vifionis elt 25 . Quotus ergo quaefitus C eft 4149, 
& remanent 15. 

Coroll. Ex prarcedenti exemplo tria funt colligen- 
da . 1. Si fecunda , tertia , aut quarta diviforis nota 
toties contineri non pofTit in fecunda , tertia , aut 
quarta nota dividendi , quoties prima ejufdem divifo- 
ris nota. continetur in prima nota dividendi , tnnc 
quotum una, vel pluribus unitatibus effe minuendum. 
2. In quoto nuoquam reponi nuraerum majorem nove- 

na- 
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nano, etiamfi divifor pluries, quam novies continea- 
tur in dividendo . ?. Integrum quotum tot figuris 
conftare, quot funt divifionis membra.- 

Sit aliud exemplum . Dividere oporteat numcrum 
datum M per numerum N . 

* » 

2tf 1 7 8 ) AT 7 3 5 9 4 4 7 5 

7 1 6 



R 4 10025)-, 179 

179 

000447 
3 5» 

• ■ 

- 8 9 5 

8 9 5 



000 

1. Secerne punfto ex dividendo M tres figuras 
7? 3» qoot funt in divifore N, erit primum divifio- 
nis membrum 73?.. Jam prima diviforis nota conti- 
netur in prima dividendi nota fepties , fed cum te- 
cunda , & terria diviforis nota contineri non polTint 
in fecunda , & tertia nota dividendi pluries, quam 
quater, minuitur 7 tribus unitatibus, & ponitur in 
R quotus 4. 

Q. Duc diviforem 2N7 iti 4 , & produftum 716 fub- 
fcribe ipfi 733, a quo fubtrahendum eft , remanent 
17 . Adde ex dividendo fubfeouentem figuram 9, . 
faciunt 179 , eritque fecundum divifionis metnbrum , 
in quo patct , diviforem contineri femel , proinde 
pone in quoto i, per quem multiplicando diviforem, 
habetur produflum 179, fubducendum ex ipfo 179 , 
adeoque remanet o # 

3. Divifor contineri non poteft in duabus fubfe- 

qusn- 



1 
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30 De Calculo Imtegrorum* 

quentibos dividendi figuris 44 , pone ergo in quoto 
totidem cifras , & adde ad 44 aliam figuram ex divi- 
dendo, nempe 7, quae faciunt 447, in quibus divi- 
for continetur bis . Vone igitur io quoto z , & cete- 
ra profequere, ut fopra. Erit quotas R 41001*3 6* 
ne ullo refidoo. 

Schol. I. Quod remanet pofl fingutas fubtra&iones , 
nunquam potejt tjfe aquale , aut majus divijore , alias 
fuit erratum . Affumptus enJm fuit quotus jujto mi- 
nor . Contra vero fi ProduRum ex quot* in dhiforem 
majus fit refiduo divifionis , ex quo peri debet fubtra- 
8io , ita ut fubtrattto fieri non poffit , fxgnum eft , ' 
quotum affumptum effe jujio majorem , ac proinde effe 
minuendum . Utrumque cafum tyrones diligentcr ad- 
vertant . 

Schol. II. Si abfoiuta divifione , aliquid remanet , 
ut in primo exemplo contigit , refiduum illud ponitur 
fupra tineam ^ & fub todem ponitur divifor^ atque 
btnc oriuntur fractiones , de quibus in Capite m. 

Sdiol. III. Qni funt in hac divideudi praxi perU 
tiores , producla ex fingulis quotis in diviforem non 
fubfcribuntj fed illa memoria retinentes yflatim fubtra- 
bunt ex membro divifionis , notant refiduum . Sit 
dividendus numerus A per B , quotus 2 du&us in di- 
nitforem 4$ , nempe %6 , non fubfcribitur ipfi 87 , fed 
immediate mente fubtrahitur > notaturque fub eodem 87 
refiduum 1 . Sic etiam invento divifore 3 , ductoque 
i» 3 ♦ & } n 4 ( diviforis notas ) producla 9 , & 12 
non fubfcribuntur fub 146 , fed fubtrahuntur jiatim , 
ac notatur primo 7 , deinde 1 , hoc eji refiduum 17 > 
fub ipfo 146. Qtiod compendium valde juvat . 



*4 J 
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J?4j ^8740 
203 17 

Schol. IV. J/ divi/ot habtat in fine unam , vel 
plures ciftas , ut iQo, 300 , 4000 &c. abfcindun- 
tur ah tllo cifra , totidemque figurx a dhidendo dex* 
trorfum ; deinde fit , ut moris tjf , divifio cum reliquis 
figuris : fed abfolufa operatione , figuU §x dividendo 
ahfcijjje ponuntur fupra Ytneam , infra quam ponttut 
divtjor integre fumptus tum cifrts . Ut ft dividendus 
ftt 635 per 200 . Abfcinde duas cifras ex ico , & 
duas figuras dextrorfum ex dhidendo 635, divifo de- 
inde 6 ptr 2, habefur quotus 3 Quod fi prima 

diviforis nota fuerit 1 , & reliqut omnes cifrje , ut 
10, 100, iooo &c. confetla erit divifio , Ji ad dcx- 
teram dividtndi abfcindas totidem figuras , quot funt 
in divifort cjrfra , nam unitas noH divid/t . Proindt 
dividendo 145690 per ioo«o , quotus efit 1 4 t4"£«I' i ^ 1 "* 
videndo per 1000, quofus erit 145 « 

Schol. V. £// alius n$n inelegans dividendi modus , 
quem Itali vulgo vocant , partire per ripiego ; qui 
tunc folum tdhiheri potefl , cum divifor potefi refolvi 
in /uds faHores . Sh dividendus numerus 15460 per 
45 , quia divifor 45 refolvi poteft in fuos faBores 5 
G* 9 f ** quibus componitur , divido primo ptr 5 , ^wc- 
Ittf e/i 3092 : ^tfiwfo dtinde quotum 3092 per 9, or/- 
tur quotus qusfitus 34 } «§• . Similter dividendus fit 
13463 per 36, ?«/ 36 componitur ex 4 9 , rfiw- 

jper 4 numerum datum , ^Ho/ax *r/7 3363 , 
divide per 9, ^«of»J eW/ 37 j -§•. Ifr ex du^hus iilis 
fra&ionibus fiat unica fra£lio % duc refiduum 8 in divi- 
forem 4 , & produElo adde refiduum primum } , fit 
35 . Duc dtinde 4 in 9 36 , ew /riS/o |j ,w»Je 

373 
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373 tt quotus qutfitus • Ratio bujus /uo loco in* 

note/cet . 

Examen divijionis fit pet mutiipHcathnem ... Nam 
multiplicando diviforem per quotum, reltituitur nu- 
merus dividendus , modo ilii addatur, fi quid ex di- 
vifione remanfit. 

Vei fit examen per abjeftionem 9 , vel 7 . Nam 
rejeftis pnmo 9, vel 7 tum ex divifore , tum ex 
quoto , refidua 8 & 4 notantur m angulo crucis fi- 
nittro A & & ducuntur inter fe , deinde produ- 
fli refiduum 5 , abjeftis 9 vel 7 , ponitur in verti- 
ce ipfius crucis , cui quidem additur refiduum divifio~ 
nis fa£he, ablatifque ex hac fumma 9 , vel 7 ,quod 
remanet, ut hic o, ponitur in angulo crucis dexte- 
ro C, cui aequaje debet elTe id quod reftat ex divi- 
dendo , abjeftis pariter 9 , vei 7 , & notatur in E . 
Patet fequenti exemplo. 

3 J 4 5 * 5 ^8 J oC o | 6 

130 - 13 B+loE 4 1 6 

• 

Demon/b. Ex praxi a nobis tradita tot notis con- 
ftare debet quotus, quot funt membra divifionis , ut 
in CorolL n. j t diclum eft • Sed fingula: quoti notae 
toties unitarem continent , quoties finguia divifionis 
membra diviforem : nam in primo exemplo , in quo 
dividitur 186730 per 45 , primum membrum divifionis 
186 continet quater diviforem 45 , ficuti prima quo- 
ti nota 4 continet unitatem . Siquidem ex regula 
tradira ducitur 45 in 4 , & produ&um 180 ( divi- 
foris 45 quadruplum ) fubtrahitur ex membro divi- 
fionis 186 , ergo patet , divihonis membrum 186 
quater continere diviforem , ficuti quotus 4 totidem 

uni- 
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unitates continet , alias fubtrahi non pofifet . Rema- 
net quidem , fa£ta fubtra&ione , numerus fenarius, 
fed hic fequenti figurae 7 jungitur pro fecundo divi- 
fionis membro , ut di&um eft . Pari ratione idem ^ 
oflenditur de fmgulis ipfius quoti notis; unde fequi- 
tur , integrum quotum 4149 toties unitatem contU 
nere, quoties dividendum 186790 continet diviforern 
45 , adeo ut quotus 4149 aeque multiplex fit unita- 
tis , ac dividendum seque multiplex eft diviforis , & 
fuperfint 25 . * - »• 

PROPOSITI.O VII. 

\ . * 

• De diviftone integrorum per numeros diviforis i 

multiplices • 

Methodus dividendi numerum per numeros divifo- 
ris multiplices adhjberi potiflimum folet , cum nu- 
xnerus dividendus eft valde prolixus . 

Sit exemplum . Ex doftrina Tychonis Sol motu 
diurno horarum 24 peragit orbitam miliiariorum fta- 
ficorum 2140011712 , quarritur quot milliaria confi- 
ciat uno horae minuto. Reducantur borae 24 in mi- 
nuta , multiplicando illas per 60 , erit divifor, per 
quem dividi debet numerus milliariorum %A ', 1440 1 
feu 144 , ( ablata ab ipfo cifra , & ex dividendo 
A ultima nota dextrorfum 2 ) <jui ponatur ad dex- 
teram dividendi, ur in B , & notetur punftum fub 
tertia ipfius dividendi nota 4 , cum divifor B femel 
contineatur in 214, ut in prac. Propof. diclum eft. 
Tum fcribantur fub ipfo divifore B finguli multi- 
plices 288, 432, 576 &c. cum notis appofitis, 1, 
2,3,4 &c. ut in exemplo.' 

Quia divifor B continetur femel in 214, fcribatnr 
1 in quoto C , fubtrafloque divifore ipfo ex 214, 
remanent 70 , additaque fequenti figura dividendi , 

C fiunt 
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fiunt 700 . Tunc obfervetur qualis ex multiplicibus 
fub B exiftentibus fit proxime minor , quam 700, 
patet ilium effc 576 . Pone igitur in quoto notam 
illi appofitam 4 , & fubtrahe ipfum 576 ex refiduo 
700, remancnt 124, quibus addita figura fequenti , 
habetur 1 240 . Iterum obferva , qualis multi plex fit 
proxime minor ipfo 1240; reperitur 1152,011 appo- 
fita crt nota 8 , hanc pone in quoto C , & illum 
fubtrahe ex refiduo 1240 , refiduum eft 88 f & fic 
deinceps , donec exhauriantur omnes dividendi figurac . 
Sic enim nullo fere Jabore invenitur quotus 148 119 , 
cum refiduo t#II , i QuoA quartam fere milliarii par- 
tem importat , ut in Cap. fequ. explicabitur . Sol 
jgitur unico horae miauto cooficic miiiiaru Italica 
1486119. 

C A 
\ 4 8.,.., )* 1 4 o o 1 1 7 i 2 
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Schol. I. Efl etiam faciliffma divifio per tabellas 
Jtieperianas , de quibus diftum ejl in ScboL 4. Propof. 
v. quae ex hac Propof fequitur . Nam ejlo dividendus 
numerus A 142188 per B 578. Apponantur tres ta~ 
telU, qux in vertice referant diviforem 578 , prafixa 
illis tabella numerorum exponentium 1,2*3*4, 
(vid. tabellam A B fig. 2.) Tum determinentur pun- 
80 in numero dividendo tot not* , quot divifibiles funt 
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578 , nempe 1421 . Patet expomntes 1,2, 5,4, 
indicare fummas muitiplices , hoc eji duplum , rriplum , 
quadrupium &c. ipfius diviforis 578 ; jtowi rx #/>/*,# 
conjiruttione tabellarum , 5V/W. pr^r/r. /*f/7* 

intclligitur . Colletiis enim in unam fummam numeris 
ex trianguiis , rhombis dirttlc ad exponcntem ex.gr. 2 
appofitis , habctur duplum ipfius 578 , nempe 115*6, 
(2r y?c de aliis . Obferya igitur qualis numerus fit 
aquaiis , vti proxime minor dividendi membn 1421 
occurrit fiatim in fecundo ordine fumma 1156, proindl 
ejufdem ordinis exponens , nempc 2 , efl quotus quafi- 
tus , qui ponatur in C , fubtraElifque 1156 f* 
dcndo 1421 , remanent 265 . Pro divifwnis 
tncmbro adde fequentem notam 8, 2658, 
dbm mofo o/xr* r<? koc ejl obferva in tabcllis , quaiis 
fit numerus proxime minor 2658 , invcnies in quarto 
ordine fummam 2912 , qua indicat quotientem 4 po. 
nendum in C f fubtraSiifque 2? 12 ex 2658 , rcfiduum 
e/i 34<5 . Addita demum uliima figura 8 , fiunt $468, 
qua in tabeiiis quafita , dant quotuni 6 ftne uilo reft- 
duo. Efl ergo quotus 246. Qitod totum tum ex tabcl- 
U pracitata AB, tum ex fcqucnti fchemate fatis patet. 

C z a 6 A142188 B 



-265$ 
* 3 1 2 



- ? 4 <* 8 
3 4 6 8 
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Schol. II. mcmbrum dtvidcndum minus fit ipfo 
divijore , additur quoto cifra , alia figura membro 
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divtdendo adjicitur , ut in Prop. v% f diBuw efl , Ce- 
terum ji quis in hac dividendi praxi fit aliquante 
exercitatus y divifiones etiam prolixas citiffime expediet 9 
eritque minus obnoxius erroribus , qui inter dividendum 
ex incuria , vel hallucinatione nafcuntut . 

• 

esssessa i i , ' i -y 

C A P U T IL 

I 

De Calculo Denominatorum f 

REgulae vulgaris Arithmeticse haflenus traditap 
applicari jam debent numeris denominatis , hoc 
eft nurneris diverfarum fpecierum . Quod quidem dif- 
ficile non erit , fi dignofcatur valor unius fpeciei re- 
fpe&u alterius ; nimirum quot partes minoris fpeciei 
Hiajorem fpeciem conftituant . Sic ut addantur , vei 
fubtrahantur dies , horse , ac minuta , neceffe eft fci- 
xe minuta temporis 60. unam horam , horas autem 
24 diem unum efficere , Idem de monetis , ponderi- 
bus , ac menfuris valet : quce licet pro diverfitate 
Provinciarum , imo & Urbium variae fint , modus 
tarrjen eas cgicuiandi eft ubique proportionaliter idem; 
adeo ut fi quis unius loci monetas , pondera ac men- 
furas addere , fubtrahere , mukiplicare , ac dividere 
noverit , ad alterius quoque regtonis calculum eafdem 
regulas applicate faciie poterit. 

PROPOSITIO I. 

De tAdditione numerorum denominatorum . 

I. Exemplum ftt de vulgari moneta Romana , quam 
componunt fcuta, afles, & quadrantes; hoc eft qua- 
drantes 5 aliem 1 , & afles 100 fcutum 1 , quod de- 

cem 
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cem denarlis argenteis , feu juliis conftat * 

Difponantuf fpecies firniles fub fimilibus ; at pri- 
mo quidem loco dextrorfum fpecies minimae , tom 
ordine majores ufque ad maximam ; ut in hoc exem- 
plo coliccentur primo quadrantes , fecundo a(fes;ter- 
tio fcuta; & fi qua fpecies intermedia defit , vacuu9 
ejus locus reolentur cifra . 

Tum addendo quadrantes i, 4, j 4 o, fiunt 8 t 
quibus continetur affis 1 , remanent 3 , quae fcribe 
infra lineam . Adde deinde aflem 1 ad fequentem 
feriem affium , nempe ad 3, o, 8, 5 fiunt 19 affes. 
Scribe 9 infra lineam , & pro dec.ide una adde 1 ad 
affium decades 1,2,9, 3) f unt decades 16, hoe 
eft affes 160; referva itaque decades 10, ( centena- 
rium nempe 1 ) pro fequenti fpecie , & fcribe infra 
lineam 6 . Addantur denique unitates , decades , & 
centena fcutorum eo modo , quo fa&um eft tn Pro~ 
pof. z. Cap, 1. cum fint numeri homogenei , prodi- 
bic furnma fcutorum 5099, affes 69, quadr. 3» 

Scut. jiff* Qjiad* 

2 J o. 3 5. o. ' 

5 7 2. 9 

7 8 4. 2 o« 4. „ x 
3512. 15. U 

Summa 5 o 9 9. * 9* J« 

II. Libra in Urbe confht unciis 12 , urJcte vero 
denariis 24. Addendae fint ergo 

Li& 4 Unc< Den 4 
}!. 10 2J, 

7 0« 1 u 1 64 
J S 2. 05. 2 2. 

Summa 402. 04. 13. 

C 3 Ha- 
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Habentur litme 462, unc. 4, den. 13. Nam de- 
narii 22 , 16 , 23 additi faciunt 61 , in quibus bis 
continetur 24 , hoc eft nnciae 2 , quae tequenti co- 
lumna? addendae funt , & remanent denarii 13 , quos 
fcribe infra lineam . Simiiiter unciae 5, iocum 
duabus prafcedentibus faciunt 28 , qui continet bis 
12, nempe libras 2, fequenti columnar addendas , & 
remanent uocia* 4 , qua? pariter fcribuntur infra H- 
neam . Demum additis iibris 2 ad pra»di£lam libra- 
rum columnam , continuatur additio , ut in Propof. 2. 
Cap. 1., & habentur librae 462 , unc. 4, den. 13. 

III* Addendi funt pedes Parifienfes , poilices , & 
Jineae. Pes autem Parifienfis in poilices 12 , pollex 
vcro in lineas 12 dividitur . Sint ergo 

■ 

Pedes PoU. L'<n. 
1 2 8.. i o. 9. 
920. ii. 2. 
\ 7 2. o 8. 7. 

Summa 1 o 2 2. o 6. 6. 

Qnod quidem manifefrum efl : nam 7,2,9 fa- 
ciunt lineas 18, hcc c(\ poilicem 1 , qui refervatur 
fequenti celumnx addendus, & fcribitur infra lineam 
refiduum 6. Deinde pollices 8, fi , 10 cum 1 prac- 
cedenti faciunt 50 , qui bis continetu n , hoc eft 
pcdes 2 fequenti columnx addcndos , & fcribitur in- 
fra lineam refiduum 6. Demum additis pedibus 2 
ad primam columnam fequentem , continuatur addi- 
tio , ut in Prcpuf. 2. Cap. t« cum fint numeri ho- 
moejenei . 

Eyame>i fieri poteft fic : completa fuperioris exem- 
pli additione , duo lineam fub ordine numerorum Jf\ 
atque irerum adde omncs numerorum ordines modo 
jam explicato, prster foluro ordinem A , qui relih- 

qui- 
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quitor: habebis alterum aggregatum C , quod deficit 
ab aggregato primo B , defe&u numerorum ordinis 
jt. Si ergo aggregato C addas numeros A , habebis 
aggregatum D gquale aggregato primo B \ alias fuic 
erratum . Hoc examen ufurpari quoque poteft pro 
numeris homogeneU , ut patet • 
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PROPOSITIO II. 

1 

De fubtraBione numerotum dtnomtnatotum • 

Difponantur fpecies fimiles fub fimilibus , ut itt 
prac. Propof. diftum eft , & numerus minor , feu 
fubtrahendus , collocetur fub majori , a quo debet 
fubtrahi. 

Quoties inferior namerus a fuperiori fubduci ne- , 
quit , utpote iilo major , toties numero fuperiori ad- 
datur unum integrum fequerrtis fpedei , ut fiat major 
fubtrahendo . Deinde numerus fpeciei , ex qua fum- 

C 4 ptum 
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ptum fuit iliud integrum , unitate minuatur . Quod 

exemplis patebit. 

• I. Ex pecunia accepta A fubtrahenda fit pecunia 
expenfa B. Quia quadrantes 4 fubtrahi nequeunt ex 
quadrantibus $ , fumo 1 ex affibus 28 , hoc eft qua- 
drantes 5 , qui cum 3 faciunt quadrantes 8 , ex qui-' 1 
bus fubduQis 4, remanent 4 infra lineam fcribendi. 
Deinde minuendo unitate affes 28 , vel augendo uni- 
tate ( idem enitn eft ) affes 26 , ita ut prima figu- 
ra 6 fiat 7 , fubducitur 7 a fuperiori numero 8 , & 
fcribitur infra Irneam refiduum 1 . Rnrfus quia $ 
iubtrahi nequit ex 2 , fumo 1 ex fcutis , ut ad z 
addantur 10 , ac fiat 12, ex quo fubtrattis j , refil 
duum , quod fcribitur infra lineam , eft 9. Minuitur 
dcinde 8 , vel augetur 7 uoitate , & fit o . Tum 
continuatur fubtra£tio , ut in Prop. 4. Cap. 1. , & 
habetur refiduum C fcut. 140 , afs. 91 , quadr. 4. 

« 

• * 

Scut. iA$. Qjtadr. 
^198. 28. 3. 
• B 5 7. 36. 4. 

^ _ 

•C 1 4 o. 91. 4. 

II. Subtrahendus fit numerus N ex numero M , 
fcilicet • • ' 

DUs . Hora . Min. 
M 2 1. 1 4. 5 ?. 
N 1 o. 15. 5 7. 



Q-i u 00. 5 <• 
21. 14. 5 3- 

Cum 
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Cum minuta 57 fubtrahi nequeant ex mlnutis 53, 
defumitur unum integrum ex fequenti fpecie , nem- 
pe hora 1 , feu minuta 60 , quse addita minutis 5? 
faciunt min. 113, ex quibus fubtraclis 57, fcribitur 
infra lineam refiduum 56. Au<3o deinde unitate nu- 
mero 13 fit 14, adeoque fafta fubtraftione , nallum 
eft refiduum , & fcribitur o . Demum fubduftis 10 
ex 21 refiduum eft 11 , eft ergo numerus quarfitus 
Q_ dies 11 min. 56. 

Examtn fit addendo fefiduum £ numero minori 
N , nam-fafla additione,- ut in Propof. prac. diitum 
eft , reftituitur major numerus M , li crratum non 
fuerit. 

. PROPOSITIO III. 

De multiplkathne numerorum denominatorum . 

Primo reducantur omnes fpecies ad minimam , ut 
fi multiplicands fint librx , folidi , ac denarii , redu- 
cantur omnes ad denarios . Deinde fpecies redu&ce 
multiplicentur, ut moris eft , per Propof. 3. Cap. 1. 
Produ&um vero reducitur ad majorem fpeciem per 
divifionem * 

I. Sit exemplum . Plancus expendit fingulis diebus 
libras 5, folidos i5,denarios 8. Scire cupit, quan- 
tum toto anno, feu diebus 365 expendet. Cum de- 
narii 12 folidum unam , folidi vero qo libram con- 
ftituanr, duc Jibfas 5 in 20, & produ&o adde 15 , 
habebis folidos 115 . Quos quidem duc in 12, & 
produ&o adde 8, habebis denarios 1988; qui multi- 
plicandi funt per die9 365. , fitque per Propof. <• 
Cap. 1. produclum denariorum 506620. Hos divide 
per 12, habebis Solidos 42218, & denarios 4; Ut- 
que folidi ad Iibras reducantur , divide illos per 20, 
srunt librac 2110 & folidi 18. Itaque Piancus uno 

an- 
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anno expendet lib. 2110* fol. 18 , den. 4- En to- 

tius redufiionis typus. 

3 O 

Lib. 5 



100 
adde I 5 



SoL 1 1 5 
1 l 

230 
115 

- ■ 

1380 
adde 8 



Den. 1388 

II. SU exemplum . Cum Sol motu proprio confi- 
ciat fingulis diebus minuta 59 , & fecunda 8 , quar- 
ritur quantum progrediatur diebus 30 . Reducantur 
rrinuta 59 ad fecunda , multiplicando illa per 60 > & 
addendo 8 ad corum produ£tum , fient fecunda3548, 
quae multipiicari debent per dies 30. Erit per Propoj. 
5. Cap. 1. produflum 106440 fecundorum . Haec di- 
vide per 60 , quotus dat minuta 1774, quar quidem 
fi iteruro dividas per 60 , habebis gradus 29 » & 
min. 34 , quos Sol motu proprio percunrit in Ecli- 
ptica diebus 30. 

Examen tnuitiplicationis fit pn divifionem , de qua 
in fequenti Propof 



PRO 
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m 

PROPOSITIO IV. 

De divifione mmerorum denominatorum \\ 

Tam diviforis , quam dividendi fpecies reducantur 
ad minimam , ut faclum eft in prxc. Propof Tum 
fiat divifio per Propof 6. Cap. i. 

I. Emit quis ferici ulnas 60 , pal. 6 , unc. 10 , 
expendirque fcuta Romana 292, affes 10 , quarritur 
qmnti fteterit ulna . Duc ulnas 60 in 8 , ut flant 
palmi; & adde produfto d, erunt palmi 486 . H03 
duc in 12 , ut fiant nnciae , additifque unciis 10 f 
erunt unciae 5842 . Reducantur pariter fcuta ad af- 
fes, & addantur afles io, fient afles 29210. Itaqus 
dividantur per Propof. 6. Cap. i. afles 29210 per 
3842 , quotus eft 5 : hoc eft uncia quxlibet valet 
aflibus 5, proinde uncia? 12, feu palmus , valet affi- 
bus 60 , adeoque palmi 8 , five ulna , valet aflibus 
480, hoc eil fcut. 4, aflfibus 80. 

II. Fingarhus lunam diftare ab aliqua fixa gr. 45» 
min. 50, fec. 25 , quseritur quanto tempore fteHam 
illam iuna aftequetur. Ex Tab. Alfonfinis luna mo. 
tu fuo diurno conficit gr. 13 , rnin. 10 , fec. 
Proinde dividcndi funt gradus 45, min. 30, fec. 25 
per gradus 13 , min. 10 , fec. 35 , ut habeatur ap- 
pulfus lunae ad fixam. 

Primo duc gr. 45. in 60 , & produfto adde 30, 
fient minuta 2730. Hxc duc rurfus in 60 , & adde 
producto 25 , habebis fec. 163825 , numerus fctlicet 
dividendus. Eodem pac% invenietur divifor , nempe 
min. fec. 47435» Tum fafla divifione per Propof 6. ! 
Cap. 1. habetur quotus 3, hoc eft dies 3, & rema- j 
ne . nt ^7vrf partes fcilicet unius diei , ex qua fra- 
clione eiuuntur horae 10 , rnin. 53 circiter, modo 
explicando in Propof 4, Cap. 3. Luna igitur ad 

ftei- 
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ftellam perveniet diebus 3, horis 10 , min. 55«. 

Examen divifionis fit per multiplicatiomm • 

# 

Nam fi in exemplo primo tnultiplicaveris per Pro* 
po(. prac, ulnas 60 , pal. 6, unc. 10 per fcut. 4, 
aft. 80, hoc eft uncias 5842 per atfes 480, fietpro- 
duftum 2804160 , quoddivifum primo per 12, dein. 
de per 8 , dabit in quoto fcut. 292., 10 . Simiiiter 
in fecundo exemplo du£to divifore 47435 in quoturn 
3, additoque ad produftum refiduo 21520 , reftituU 
rur numerus, qui fuit divifus 163825 . 



C A P U T IIL 

» 

De Calculo FraBorum . 

DEFINITIONES. 

NUmerus fraftus , qui & Jraclio , vel mimttia di. 
citur, eft pars , feu paftes alicujus numeri in- 
tegri in plures sequales partes divifi 4 Ut fi totum 
ahquid dividatur in tres partes a?quales , & ex illis 
quifpiam duas partes obtineat , dicetur habere duas 
tertias partes, fcilicet -y, quae fraftionem efficiunt . 

Itaque ad numeros fraftos exprimendo9 duo nu- 
meri requiruntur , alter qui feribitur fupra lineam , 
& dicitur Numerator , quia numerat partes , qi*ae de 
illo toto divifo habentur : alter qui fcribitur infra 
lineam, & dicitur Denominator , feu Nominator , quia 
nominat in quales partes lllud totum fuerit divifum , 
nempe tertias , quartas , ncnas &c. videJicet, 

T > 1 j 7 ' V y T7 

Qua: fra&iones fic pronunciantur , una dtmidta , 

un* 
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una tertia y du<t feptim* , quatuor nona , undechn vi- 
gefimjc &c. intelligitur pars , feu partes . 

Si numerator sequalis fit denominatori , minutia 
aequalis eft uni integro . Sic \ cequivalent uni inte- 
gro in trespartesaequalesdivifo. Adfunt enim omnes 
partes illius integri , adeoqueffunt i . Item \ .•£••$ ^ 
&c. lignificant i . Hinc patet , unitatem elfe illud 
totum divifum in partes tertias, quintas , feKtas &c. 

Si numerator fuerit denominatore major, ttinc mi- 
nutia erit plus quam unum integrum . Sic -j plus 
funt quam unum integrum in tres partes divifum , 
fed important 1 1 & infuper \ . Similiter -j fignifi- 
cant tria integra , & adhuc ~ . 

II. Minutia minutia eft pars alterius minutiac , ut 
fi fraclionis ~ fumatur dimidia pars , nempe ~ , erit 
hxc minutia minutiae , quac a majori diftingui folet 
per interpofitam lineam . Sic £ | ~ fignificat dimi- 
dium trium quartarum . 

Compendii gratia uternur in pofterum fignis , qua» 
fequuntur . 

zz Signum aqualitatis . Sic a ~ b fignificat duas 
quantitates a & b efie xquales . 

+ Plus . Signum additionis . Ut a + b fignificat 
fummam duarum quantitatum a , & b . Sic 3 + j 
fignificat fummam 8, & exprimitur 3 + 5 = 8. 

— Minus . Signum fubtraBionis . Ut a — b figni- k 
ficat a minus b ; hoc eft a quantitate a fubtra&am 
eiTe quantitatem b , Sic 5 — 3 — 2 . 

X Signum multiplicationis . Sic a^b fignificat t 

multiplicatum in £ , vel per i . Ut 3 X 5 = 15 • 

1 ! Signum proportionum aqualium . Sic a ,b\ \c.d 
denotat eandem efle proportionem inter a tkb , qux 
cft inter c & d. Ut 2. 4 1 1 3. 6. Item 1 . 3 ; \ 9. , 
27. &c. ' 

Signum proportionis continua . Sic a i c * 
dejjotat a effe ad b % ficuti b ad c * Ut 2, 4, 8. 

AXIO- 
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A X 1 O M AT «f. 

• 

I. Unitas fe habet ad fraftionem , ut denominator 
ad numeratorem . Sic i . j ; ; 3 . 2 . Unitas enim 
ex didis cft totum divifum , quod fe habet» ad par- 
tem , ( quaj eft fraftio) ut fraflionis denominator 
( qui eft totum , quod fuit divifum ) ad fui partcm, 
nempe ad numeratorem . 

II. Minutix , quarum denominatores habent ad 
fuos numeratores eandem rationem , funt inter fe 
ffquales , & valent- omnino idem . Sic -3 9 7 1 £ , 
To » &c. funt fraftiones aequales , idemque li- 
gniticant . Quod ex primo Jfxiom* , tum ethm per 
fe patet . Nam fingulse bx fracliones unius integri 
medietatem important . Hinc fra&orum valor non 
ex magnitudine numerorum, quibus exprimitur , fed 
«ftimari debet ex proportione majori , vel minori, 
quam numerator habet ad fuum denominatorera ; 
proinde major eft ~ , quam , vei T-f^ &c. 1 

III. Minutia, cujus tam numerator , quam dcno- 
minator per eundem numerum multiplicantur , aut 
dividuntur, valorem non mutant . Sic multiplicando 
V per 5 oritur jf- , qux idem valet ex 2. Axiom. 
Pariter diviiendo \\ per 5 , fit y ejufdem valoris 
cum ~ • hem dlviiis f per 3 , fit j , qu* idem 
vaJet ex 2. Axiom. 

Sc hol. Multum interefl , ut tyrones hatlenus diSa 
bene intelligant , prius quam ad fratlorum regulas ad- 
difcendas procedant , alioquin difficilia illis , (9* valdi 
vbfcuta ttunt , quaj fequuntut • 



PRO- 
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Cap. III. Prop. L 47 
PROPOSITIO I. 

DatU duobus numeris , maximam eorum communem 

menfuram invenire . 

Menfura duorum numerorum commnnis dicitur nu- 
merus , qui illos exafte , & fine refiduo dividic ; feu 
numerus, qui aliquoties fumptus illos ad^quat . Sic 
3 dicitur menfura communis numerorum 12 & 21 , 
quia alterum quater , alterum feptjes fumptus adae- 
quat, Dicitur autem menfura maxima numerus , per 
quem folum duo numeri reducuntur ad numeros pri- 
ihos , feu mininjos. 

I. Dati fint duo numeri A & B , quorum men- 
fura communis nwxima qua?ritur . Dividatur major 
A per minorem S, & negle£h> quoto , notetur re- 
fiduum C: dcinde B dividatur per refiduum C, tum 
refiduum C per refidqum D , & fic deinceps nuila 
habita exponentium ratione 9 donec tandem divilor 
occurrat F, qui* prsecedentem exafle dividat fine ul- 
Jo refiduo; hip erit qaaxima communismenfura qua> 
fita, 

pxempl, 1« »^2)4 ExempL 2. 438 

B 1 4 4 » 1 o 2 

C 9 o \ 30 

5 5 4 12 
E 3 6 6 



F 1 8 

o 



o 



II. Quod fi poft omnem divifionem remanet 1 , 
fignum eft , nullam reperiri pofTe communem men- 
furam inter numeros datos , eofque effe inter fe 

Da. 
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Dati fint numeri M & N , divide majorem M 
per , & negiefto quoto, nota refiduum R , ac fic 
deinceps profequere ; occurrit demun i , adeoqus p*- 
roen dati M & N fuac inter fc primi . 

Exempl. i. Jlf i 3 4 Exempl. i. i 6 ? 



N 



4 9 1 4 7 



36 1 



2 2 



1 3 2 5 

IO 12 

3 3 

l l 

■ 

■ 

Demonflr. per fe manifefta cft . Nam per conti- 
nuam illam numeri minoris a majori fubtraftionem 
( divifio enim eft compendiofa fubtraclio ) devenitur 
tandem ad partem aliquotam , vel aliquantam nume- 
rorum datorum. In primo cafu pars illa ali<juota erit 
maxima communis menfura duorum numerorum ; in 
fecundo cafu evidens eft , nullutn alium numerum, 
prarter unitatem , meriri pofle numeros datos , adeo- 
que funt intec fe primi ( per Dtfin. 8. ) 

Schol. Nota , quemltbet numerum fe ipfum femel 
tnettrt ; protnde dari poteft menfura communis maxima 
tnter duos numeros , quorum aher ftmplex ftt , feu prU 
tnus, alter tompojitus . Sic 7 eft maxtma commu- 
nis menfura inter 7 & 21 . Nam utroque divifo per 
7, habetur 1 & 3. hem 5 75 dhifi per 5, fa. 
ctunt 1^15, adeoque 5 eft maxima communis men* 
fura; & fic de aliis . 

PROPOSITIO IL 

FraBiones ad minimos terminos reducere . 

l-ra&io dicitur ad minimos terminos reduci , currt 

alia 
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Caf. I. Trof. Itf. ^49 

alia illi arqualis ,. nempe vatoris ejufdera , minimjs 
tame» terminis expreffa reperitur. 

I. Data fit fradio 4lr a * minimos termmos re- 
ducenda , quaeratur maxima communts menfura inrer 
aumeratorera, & denominatorem , per Ptopof. pt<cc* 
invenietur 8. Per hunc divide tam i6o,quam 2o<5 , 
fiet minutia ejufdem valbris , & minimis terminis 
«xpreflh *% per Axiom. 3. 

II. Sit minutia- data ~ reducenda ad minimos 
terminos. Inveniatur maxima communis menfura in- 
ter 96 3 & 6o,per Propof. prac. erit 12, per quem 
divifo utroque datae fra&ionis termino, habetur nova 
fraclio £ minimis termimYexpreffa. K«c pcaxi* voU 
go dicitur fchifare i rotri . 

Demonjhatio patet ex 3. Axiomi 

P R O P O S I T I O 'l 

TrahTtones ad idem mmen teducert # 

FraStiones reducere ad idem nomen , eft efficere^ 
vx fraftiones diverforum denominatorum eundem d$- 
oominatorem acquirant , fed- icfem valeant , quod 
prius. 

I. Sint duac fraftiones A & B ■' ad eommune no- 
m-n reducendas . Duc inter fe ad invicem denorm- 
natores 5 , X 4 » & 4 X 5 > «it denominator com- 
munis 20. Pro numeratoribus inveniendis multipHca 
per crucem, feu decufTatim, numeratorem unius noi- 
nutiae per denominatorem alnerius , hoc eft 2 X 4» 
& j X 5 ,, erunt novi numeratores 8 & 15, qui 
direfte collocandi funt fub* illa minutia , cujus nu- 
merator fuit multiplicatus , ut in fequentibus duo- 
bus exemplis apparet. Habentur ergo duae fracliones 
C & D ejufdem nominis, ut patet, & quidem va- 
Ipris ejufdcm per 3. Axiom. 

D Nam 
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50 De Calcui.o Fra«torum 

Nam termini fraaionis A multiplicantur per eun- 
dem nameram , hoc eft per 4 denomjnatorem frt- 

Axiom. cit. Similiter term.nt fraftioms B mult.p • 
cantur per 5 denominatorem fraa.on.s A , & ontur 
fraaio I) priori srqualis per «dem Ax<om. ergo fra. 
ftiones C & D idem valent ac dua: pt.ores . 

^>,f * I 1*« 
C t£ *i p I »• " 

TT Ouod fi reducenda: fint ad idem nomen plu. 
II. vi uoa " f „a iones at ^ , B , C &C duc om- 
res quaro dua: traCtones, ur «\, - F 

nes denominatores mter fe 3 X 4 X 5 *# l* «J» 
SbU denominator 60 , qui div.fib.lis eft per Iingu. 

lo£ denominatores 3 , 4 » 5 » V P atet • . «_ 5A , 
1 * j 1 ;n«Uiendos itaque novos numeratores , divide 
Ad mvcm ^° S m i na S torern 6o per 3 denominatorem 

fflSdT^ quo^ " ft To ; tmia 3 fciiicet denomi- 
a^' 'quem duc in n-eratorem 2 ha^b« 
40 duas tertias partes ipfiw 60 , adeoque 7 , - , 

^Simfl.ter' «fivifo rfo communi denominatore per de- 
JmSa Sem 4 fraaionis B, habe.ur 15 quarta pars 
BSSTSc - S in 3 habebis 41,«- £™J 
^ d Tint»itur e ^- T -. = PrV- ^nef datx 

^uod per fe naanifeftum eft . 



.. M N R 

* ° * $ 1 i 



Co. 
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Caf. I. Prop. Uti 51 

Goroll. Ex hac JPropof. innotefcit , utra duarum % 
rel plurium fra&ionum datarqm fit majpr • Nam fi 
reducantur ad idem nomen , ex majori numeratorc 
apparet , quae fi t major . Sic in fuperiori exemplo fra&io 
■ B eft ceteraram maxima , quod indicat numerator 
fraclionis N. 

Schoi. Cum denominator untus fraBionis exafte^ di- 
vidit denomtnatorem alterius , tunc dua UU fra&iones 
facile reducuntur ad idem nomen , multiplicando per 
illum quotum terminos fratlionis illius , cujus demmi* 
nator fuit divifor. Sint reducenda ad idem nomenfra» 
fitones y & 77 , quia 2 dividit exafte 15 f multi* 
plica per quotum 5 terminos fra&ionis -§ , oritur ™ 
gjufdem nominis cum alia fratlione • Quod eji valde 
commodum in calculis jilgeiraicis , ut in noflris Ioftif* 
Analyt. annotavimus. 

P O P 0 S I T I 0 IV. 

FraSlionem ad aliam daii nominis (7 ejufden\ 

valoris revocart, 

* • 
T. Data fit fraflio ~ , quac revocari debeat ia 
aliam, cujus deoominator datus fit 60. Duc nume- 
ratorem z 6o r tk praduflum 120 divide pcr de- 
nom inatorem 3 , quotus 40 erit n u merator minutir 
quarfitx * £ , quac quidem eit ejufdem valoris cum 
minutia data per Axtoma 2* nam j , 2 : : 40 . ut 

P atet t 

Data fit fraftio JfJ^f , quse figniflcet unius diei 
part<r$ , ut ki Propof. 4. Cap. 2. redncenda ad ho- 
ras. Duc 21520 X 24 , & produftum divide per 
denominatorem 47435 » quotus dat horas 10. & re- 
rnanet $yJ4f P artes wnios horae. Quae gt ad minu* 
ta reducantur , duc 42150 X & produdlum di- 
vide per eumdem denomiaatorem > qtiotus dabit mi- 

D % nuta 



Digitized by Google 



5 2 De Calcolo FRACTORt^r 

nuta prima 53 , & remanent Jvflf P artes unius 
minuti primi . Ut invenias fecunda , duc 1 ?745 X 
& d.videnda per 474 5 , quotus (Jabit min. ff- 
cunda 17 . Luna igitur ad ftellam pervenit diebus 
3. hor 10. min. 53 fec. 17. 

II. Quod fi datae fraflionis denominator non exa- 
fie dividit produ6him , ut fi $ reduci debeant ad 
fraftum , cujus denominator eft8, produftum 16", 
quod oritur ex 2 X 8 > non exa&e dividitur per 
denominatorem 3 , nam remanet 1 : tunc ponatur 
quotus 5 fupra denominatorem datum 8 , eique jun- 
gatur fra&io orta tt refiduo , nempe ] , quas em 
frattionis fra&io , & facit hunc fenfum , dua? tertiae 
in oSavas reda&ae dant quinque oftavas > & unam 
tertiam unius o&avae , fcilicet -) zz f- + y J ~ . Quod 
autem ~ idem valeant ac j + 7 [ 7 patet . Nam 
^ l • = P er Prop 7.^>«x;proinde7 - | + ~ = 
( per Ax. 3 . ) H + ^ - J$ ~ *- per Prop. 2. 
bujus . 

Schol. Hinc babetur ratio exptorandi vatorem minu- 
tiarum in partibus earum notioribus ; ut ft fcire 
velis quid r valeant j unius fcuti Romaoi in juliis > 
vel afftbus . Quia 10 juiii , aut ajfes 100 effidunt 
fcutum Romanum i , duc numeratotem 3 in 10 , tf&i 
*Jt 100 , & produftum divide pet denominatorem 5 , 
erunt in primo cafu , in fecundo > boc eji jtf 
lii fex , aut ajjes 60 . Item dantur -f unius pedtSj 
fcire voio quot pollices htec frattio importet . Quia iQ 
pedem l ejficiunt , duco ? X 12 > ^ produElum 36 
divido per 7 , quotus dat 5, babentur -77 Ade^l 
" pollices 5 , €!T remanet \ • j^t?^ yi iterum fuppor^as 
pollicem dividt in i i lineas 9 facite erit explorare % qtiid 
toipurtet una jepnma pars unius pollicis . prtfxtf 

v^/^o ^/cf>«r va^uiare i Rott4. 

• r . r 

PRO- 
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C ap. I. Prop. V. 53 

- 

. ».» • . 

PROPOSITIO V. 

• • i 

•',», i* • •«»•••» 

FraQiones ad integra revocare • 

- I. Com nuroerator denomioatore fuo major e(r , 
fraftio reducitur ad inteera , dividendo numeratorem 
per denominatorem . Sic ~ divifae per 3 dant integra 
4 . Item -f£ divif« per 12 dant 5 kitegra. 

II. Quod fi denominator non exafte dividit nu- 
meretorem , fit -ex refiduo minutia . Prcinde 4» di- 
vifar per 3 dant integra 5 - 3 ^ Similiter divif* 
per 7 dant 5 ~. 

Schol. Hini m *habetut ptaxis reducendi monetas , paw- 
dt?rtf , jf menfuras in aitas fpeciei altioris . Sic affes 
350 )S dhidaptur ptr 100 , redueantur ad fcuta Ro- 
enana $ , feu 3 £ . Parker minuta 1 20 ^w/i 
pt»r 60 , dawf Aowj 2 . Patet divifores ijios 100 , & 
160 e/Jir .denomtnatores minutiarum , ^er ^wctf fCMtfJ tftf* 

meratores dividuntur pir ham Propefitmem ■ 

. , •■; j 1 » . .? ,: :a . * 

PROPOSIT, IO VI. 

ii ••»»». » • »*»■«■%.• «1 , 1» * .'i ^ • 

Numerum integrum in minutiam dati 
\ i nominis reducert . 

Si datos iuteger v. -gr. 3. redocendus in fraftum , 
cujus denominator fit 7 . Muluplica integrum ipfum 
3 per denommatorem datum7, &j>rodu&o fubfcribe 
ipfum denomrnatorbm 7. , erit fra&io quarfita 
Similiter uoitas reduoenda fit in fra&um , cuius de- 
nominator fit 5 , erit j» = 1 ex diftis Dcfinit. f. 
Cap. hufus i 

Schol. I. Si integro cuilibet fupponatur unitas * fit 
frafthi vel quaf% faa&io inugp aquivalens 9 ut % ss 

t , . D 3 6, 



1 
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6, t = 8 &c. quod pro multiplicatione , & divifio* 
m fratlorum annotttUr ♦ 

ScboL II. Hinc vero oritut praxts reducendi mone- 
tas , pondera , ac menfuras in alias inferioris fpeciei » 
Sint fcutd Romana 55 rtducenfa ad affes , multiplica 
5$ X *oO , habebis affes 5 500. ltem milliaria Ro- 
mana 50 convertenda fint in paffus , pft/T»* 1000 
milliare 1 efficiunt , d«f 50 X i°o<> > 
50000 . P*r*f #* exemplis numeros illot 100 * 
1000 e/fc denominatores datos * pff multiplican- 
iur numtri integri 55 > & 50 , fcf jfr* fraciiont& 

PROPOSITIO VII. 

Ftatlionm fra&ionis ad fimpliam ftaftio- 
v<; nfm reducere. 



~ 1 

- Dua? , vel plurciJ frafliones fraflionum ad unarrt 
fimplicem fra&ionem reducuntor hoc pado. Molti- 
plica fingulos numeratores inter fe, & fingulos pari* 
ter denominatores inter fe , duo produfta mintttiam 
efficient seqUalem omnibus illis minutiis rrjnutiarurn 
datis. Sit minutia minmiar £ )•£ )hoe eft unaquar- 
ta pars duarum tertiarum ad fimplicem minutiam re- 
ducenda ; duc intei fe numeratores 1 X & <*e- 
nominatores 4 X 3i erit nova q^* fita minutia -,v 
c: -* . Similiter reducend* fint ad fimplieem minuti* mi- 
nutiarum f ) f •) 4 » multiplicatis inter fe 3 X * X ?i 
item 4 X ? X 5 > habetur tova minutia omni- 
bus illis srqualis = | o P*r *• **/«* * . . A 

Demon/ir. fenfibui ahquo exemplo res mafiifelta 
crit • Ponamus hanc ipfam minntiam minutiarom 
defumptam fuiffe ex uno fcuto Romano, 
quod decem Juliis conltat ; dico hanc' minutiam toi- 

nutiarum continere ri ficm P c tt c * j Qa 

lioc* 
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Cki. H Prop. VII. ss 
lios . Nam -f unius fcuti continent fex jultos , cum 
julii duo fint | unius fcuti . At ± fex juliorum funt 
qu^tuor julii^ u* patet > & £ quatuor juliorum funt 
tres julii* Ergo eVidens e(t , minutiam minutiarum 
^)4)-sf tontinere 4"5 nempe tres julios» 

Id facile ilmftrari poteft dividendo lineam re&am 
jn partes sequajes tres , quatuor &c. Nam (i qusera- 
tnr dimidium ttaius tertiae partis cjufdem linea*, pt- 
tet illam efle partem fextam totiuS . Divifis 1 enim 
bifariam Gngulis illis tertiis ejus iineat partibus . eric 
tota linea divifa fn fex partes arquales ; proinde £ 
unius tertiae facit £ • Quod era.t &c. 

Haec regula apud vulgares Arithmeticos audit in* 
filzarc i Rmi . 



P R O P O S I T 1:0 VIII. 

* * .r« €»*.•• i ' % .tt l r • ' 1 ♦ ■« 

Fraftwnes addere . 

• ••• . -.. .V • 

I. Si frafiiones addendae fint ejufdem nominis 
adde fimul omnes numeratores, eorumque agpregato 
denominatorfeiti fubrfcribe . Sint addendae y y y,\ y y 
additis numeratoribus i X 2 X i X ^ •= >4 > & 
fraftionum funWa ^ r . per Ptop. 5. hujus . 

IIk. Si fra&iones addettdae fint diverfi nominis » 
reduc ad idem nomen per Prop. 3. & operare > ut 
diflum eft. t 

III. Qnod fi addendi funt integri tum fra&is>ad- 
ie feorfim integros , & feorfim fraflos;ut fi ad 4 '{ 
addendi fint 3 f V fiet fumma 7 f * 
pttet. 



* • 



• .■»*! « ,• 
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Jn ; • PK,0 P OSITIO IX, . 

*r* * r?" " * ." *LJ**" ' ,f ^ ~ *••'■ u' ' * ^ 

X .. FracUones '{ubttahere* ' { \, ' . [ 

;! 4. minutii funr ej* > fdem nominis , miftor ea- 
rura r ex majpri, fubducjtur , & refiduo fubfcribitur 
carnmunis : denominatpr . Sic \ - %'h.\ : * Iteoi 

: IL <Si diverfi fint nominis , redacanur ad idem no- 
men per Prop. 3., & operatio fit ut antea. . . 
- HL Si ab integris fubtrahenda fit aJiqua /raftio fj 
re^ucantur integra ad/ fra&ionem ejufdem nomiais 
cum data fra&ione per Propof. 6. , & cetera 6anr. 
ut fupra. Subtrahere oporteat -f ex 4' , , reduc 4 ad 
tertia^ , cruo; ^.;D^cfe if ^ >*= =3-7 
per PropoA 5. SimiliterVubtrahenda fint 2~ ex 5-7, 
hoc efl J ex !«£• : .reduc ad idem nomen has duas 
fraftiones per Propof. 3. crunt £j , & 7 , adeoque 

r.cfchol. £7/ minutia addi % vel fubtrabi fofftnt^ fcm* 
£*r iWfiw Tiomf» babere deient y juod^notetur . ». : ; ' 



. . v _ \ 

< t 4 



PRQPOSITIO X. 

. FraBwnes multiplicare , 



1 » " 

I, Sr multiplicanda e(r frafiio per fraclionem , duc 
inter fe numeratores , itemaue denominatores intcr 
fe, res crit confefla . Multjplkanda fit fraSio 7 Xf 
duflis 2 X 2 & ? X 5,habetbr produSlumqu*- 
fitum T f Sic f X 7 = TT = T Pcr Ptopof u ; 

II. Q.uod fi multiphcandus fit inte^er per fra£turn f 
vel fractus per integrum , femper integro fuppone 
uniratem , ut fiat quafi fraftio ; deinde operare ut 
fupra . Sit multiplicanda 1 X 7 > fuppofita integro 
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C AP. I. Pro p. X. 57 
utiitate , erit ^ X Ti proinde produQum 
JjfXL Si vero aker multiplicantium fit integer cum 
fraSo ¥ , reducatur totus ad fraftum, tnultiplicando 
illum per denominatorem ejufdem frafti ; ut fi mul- 
tiplicari oportet 2 per 6, fiat ~ X «f ; erit pro- 
duftum -f. Sirrriliter fi uterque multiplicator fit in- 
teger cum frafto,, uterquereducitur ad fra£tum ejufder* 
nominis cum minutia fibi adha^rente: ut fint multi- 
pficanda 3tX5 7» reducantur ad TraSos , eruat 
& X7-| = = 16 P« Tropof. 5. 

Demonjtr. Ex regula tradita multiplicare fractum 
A per fraftum B ett producere fraftum C , qui to- 
*ies contineartur in frafto j?, quoties fraftus A con- 
tinetur in unitate . Nam ficuti fraftus C continetur 
bis in fraflo ita fraftus A bis continetur in uni- 
"tate, ut patet ; ergo ex definitione multiplicationis 
fyaflu$ C eft : prqdu&um frafti A raultiplicati per 

Coroll. HJtic patet ratio , quaTe in minutiis pro- 
•du&um multiplicationis C fit minus , quam faftores 
A & B. Nam *um urritas fit ad ut acl C e* 
Defin. multiplicsl tionis ,per Prop. 5. Q*p. 1. $ &'uni« 
tas major fit quam A , etiam jB major erit quam 
C, proiflde C rninor. 

ScHoL' I. tyultiplicatio fra&ionum fit etiam eltgan- 
ttr per divifionem y ctividendo /ctlicet denominatorem 
unius per numeratorem alterius minutia ( moda divi» 
fihiles (int fine refiduo ) ; Sint enim muttiplicande* 
-* X t? > div/de 9 per 3 , & 10 per % % fit -f pr<* 
duElum yuafitum . Ldem enim producitur , ac Ji mort 

confueto multiplicentur . Nam -} ^ tJ s f f = f 
per /7^ 2. 

Schol. 
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Schol. II. Si imegrum cum minutia ducendum fit 
in integrum , quod exa&e divifibile fit per denominato- 
rem minktfo> ut fi ducendum^ fit 38 7 X -^ipraBU 
ei primo refolvunt integrum in fraBum , fitque \\6 % 
deinde divifo 1 8 per denominatorem 3 , habetur quotus 
6, per quem multiplicant ipfum 116 habetur pro* 
dutlum quafitum 696. Ratio per fe patet . 

Schol. III. Si vero inteqrum dutendum fit in fnU 
fiutiam t ut 32000 X t i P*<&ici pM$ dituidunt 
32000 per 5, deinde quotum 6400 ducunt in 6* 

• f » » « 

PROPOSITIO XI. 



»» 



Tratliones dividete ♦ 



» 1 



T. Si termini diviforis exafte dividant tertnino*. 
dividendi, fraftus , qui inde oritur , erit quotus . Ut 
fi dividenda fit minutia |- per §- , divifis 4 per 2,& 
9 per 3 , quotus erit Similiter fi denominator 
fit communis , fatis erit dividere numeratorem per 
numeratorem , deleto denominatore ; fic dividendo 
7 pw y ) quotus erit j ; & dividendo •£ per J ^ 
quotus erit 2 ~ . Item dividendo -J per deleto/ 
communi denominatore , quotus erit 

II. Quod fi termini diviforis non exafte dividant 
terminos dividendi , aut denomrnator noa fit comV 
munis , tunc inverte diviforcm , ita ut denominator 
'ponatur loco numeratoris , numerator vero loco de- 
nominatoris, deinde duc tatn numeratores inter fe, 
quam denominatores inter fe, produclum erit quotui 
qusefitus . Dividenda fit minutia y per inverfo 
divifore , erit f X t = 4 quotus qua?fitus. Ita fi 
dividere oporteat per £ , hoc eft, fi dicatur, £ 
unius fcuti Romani dat j unius ulnae , quot ulnaj 
fcutnm unum : divifis ( inverfo divifore ) f 

per 



1 
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Cap. Ilt Prop. XT. 
per | , quotus dat ulnas 2 £ . Nam f X f = I- 
= 2 7 per Pro/>. 5. 

III. Quoties occurrir fra&us dividendas per inte* 
gnim , fatis eft multiplicare denominatorem frafti 
per ipfuin integrum . Sit dividendus j» per 2, duc 
5 X * > quotus erit . Item diviius pzr 5 , dat 
quotum T |-.Nam femper integro fupponitur unitas. 

IV. Cum divifor, aut dividendus v vel uterque efi 
integer cum minutia, reducendus eft integer *d mi- 
nutiam fibi adjunftam , ut fiat unica minutia , <Sc 
operatio inftituenda eft , ut fupr* . Sint dividenda 
*4 * per | , fient X 4 = ±H - 

pcr Propof. 5. Similiter fint dividenda i<; - per u 

Demonftr. Dividere fra&um per fra&um B efl 
invenire quotum C , ad quem ita fit unitas, ficuti 
divifor 2? ad dividendum A ex divifionis definitione 
ad Prop. 6. Cap. t. Sed unitas eft ad fra&um C, 
m divifor B ad dividendum ^ . Unita* eifTlti eft ad 
C, ut denomiuator 3 ad nomeratorem 4 ex Jixtom. 
I. Fra&us autetn B eft ad fra£um A^ ut 3 ad 4: 
nam rcdaftis ad idefn nomen A & B per Pro^ 
oriuntur frafli aquales M & N , qui ob commu- 
aem denominatorero fe habent ut 3 ad 4;ergouni« 
tas eft ad C , ut B ad ^ j proinde C eft quotus 
qu*fitus . Quod &c. 

■ 

»"j j 

• , _ r Jft ■ 

Af iVI 1. : ? . 4 

Coroll. Hinc patet ratio, cur in divifione minu- 
tiarum quotus fit major numero ipfo, qui dividi- 
tttr ; quod quidem accidit , cujco divifor tninor eft 

uni- 
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60 De Calculo Fractorum 

unitatc • Narr cum divifor fit ad dividendunr, ut 
unitas ad quotum , erit perinutando divifor ad uni- 
tatem , ut dividcndus ad quotum , adeoque fi divifbr 
minor eft unitate , etiam dividendus debet efle mi T 
nor quoto . 

Schol. Ubi occurrh integer. mai>nus cum fratlo 
dividendus per integrum , ut 634 «7 per • 5 , praElici 
dividunt imegrum per integrum , nempe 634 per 5 f 
nulla habita raticne fra£lionis , ut inveniant quo* 
tum 1 26 . Tum fi quid remanet ( Ut hic 4 ) iliud 
reducunt ad fraclionem per Prop. 6. , hoc efl — , quam 
addunt ad fraclum \ , fitque fumma ~ per Proo. 
8. , qux quidem fumma divifa per 5 dat quotum 
per hanc Propof. n. 3. , unde quotus qu&fitus eji 

1*6 T7 - 



C A P U T IV. 



De FraElionibus Decimalibus • 

t 

DEFINITIO I. 



« r - * 



FRafliones Decimales funt illae, quarum denomi- 
natores in ratione decupla ab unitate incipiente 
progrediuntur , nempe t. 10. 100. 1000. 10000. &c. 

Supponatur menfura alitjua , ut pes , virga , libra , 
vel re£ra linea divifa in decem sequales partes , fin» 
gulae deinde hac partes in alias decem partes , arque 
ha? fingulae rurfus in alias decem , & fic deinceps , 
quantum quifque velit ; oriuntur ex hac divifione 
partes decimae , centefima; , millefima? , centefimse 
miilefima! &c. quae- vocantur etiam p*imje , fecunda , 
mtU , qwu &c, iifque diftinguendis apponcmtur 

vir- 
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Cap. IV. Prop, II. 6i 
virgulfc , integns autem cifra o . Sic fraftio deci- 
ma.is , 50. 8' 6" 4'" 2"* figniricat quinque integra, 
o6to primas , fex fecundas , quatuor tertias, duas 
quartas . Sed fatis eft virgulam ultimam apponere % 
& integra pun&o diltitiguere , ut 5. 8 6 4 * , Quae 
quidem fraftio idem valet ac 5 + + -J^ + 

-FT^o + HTol. 5 feu ff-oH- At commodi gratia 
decimales fcribuntur inftar integrorum , omiffo deno- 
minatore, modp fupra explicato nempe 5. 864 2"". 

Corol. I. Hinc fequitur virgulas illas , five apices 
decimales, qui numeris opponuntur , efle loco deno- 
minatorum # , ut in decimali 5. 8' 6*' 4"' , apex unus 
importat denominatorum io , dao apices denomina- 

torem ioo , tres denominatorem xooo &c. hoc eft 
j < ± — 

10 xoo i o o o • 

Coro«l. 11. Itaque decimales ad eandem . denomi- 
nationem facile reducuntur ; addendo tot zeros vir- 
guiis decimalibus afTeftos , quod opus fuerit ; ut fi 
decimalis 3. 5* reducenda fit ad fecundas , ad tertias , 
vel quartas &c. Scribitur 3. 5 o", 3. 500'", 3 5000"". 
Valor enim non mutatur, nam 5' -s= 50", 5" 22 50"' 
&c ut julii quinque funt afles 50. 

Coroll. III. Si integro cifrae quotcunque cum 
yirgulis addanrur , ejus valor idem manet ,* ut fi a<i 
3 addas o o o"' > ut fiat 3. o o o H \ non mutatur 
integri valor . Significat enim , ut prius , tres unita- 
tes , non autem unitates 3000 ; nam -frf v = ?• 

Schol. Ubi nullum prxcedit integrum , ut tn decima- 
libus jz > TTo* y TVTlT tunc l° co integti ponitur ze- 
roy nempe o. 8 , o. 24 , o. 725 » qu<e aquivalent prt- 
cedentibus ~ 7— &c. 

DEFINITIO II. 

■ 

Fra£tionum decimalium notac dicuntur efle ejufdem 
oxdiciis, feu gradus , quarum iidem func denomina- 

to- 
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tores, vcl iidem apices. Sic in decimalibus *. $ 6 79% 

6 o, 045 , notse 6 & 4 , i t em 7 & 5 dicuntur 
ejufdem gradus , quia utriqu e refpondet idem deno- 
minator. fcilicet *r4«?, & — idem — & — 

X1 * . IOH IUCU1 loo0 1 O O © • 

JSJam utnque refpondet idem apex , qm Itat locode* 
nominatoris per Coroll. 1. 

D E F I N I T l O III. 

Progreflio decimalis interrupta dicitur , cum haben. 
tur v. g. partes millefim* , fed partes decim* , aut 
centefim* nulla? funt / ut 4 2 1 5 " , ubi partes cen- 
tefiin* f & millefima? dalunt , quae quidem c.frig 
lnterpofitis fupplentqr: fi c eadetn decimalis, interpo- 
fitis duabus cifris , erit 4. 2005^ . Similiter 5. 5" 

7 , net 3 . 05007*°. Eadem ratione -r*h> fcrjbitur 
o. 005 , & 5 X TcTFo fcfibitur 3. 0045"*. Sem- 
pcr enim valor e(t idem ut in Corolt. 2. & 3. fttit 
c*p]icatum f 

PROPOSITIO J. 

Decimahs addere , & fubtraheri , 

Fra&iones decimales adJendse, vel fubtrahenda; Gc 
difponantur , ut not* decimales ejufdem gradus fibi 
mutuo refpondeant per Defin. 2., & fi progreflio fit 
interrupta, ut in fecundo exemplo fequenti , fupplean- 
tur loca vacua per Defin. 3. : deinde additio , & 
fubtraftio fiat , ut ia Propcf. 2. & 4. Cap. u 



41 
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Additionis exempla* 



jt ? . 2 4 5'" I «• *' 7>S- 2 °,7 
B 7 . 3 . 9 - | <5. 4' 5' = ^- 4-5 



C io. 6 3 5"' I Summa u. 6 5 .7"' 

Ratio horum patet ex di&is; nam fi decimales %/t 
& B fiant ejufdem denominationis pet Corol, 2. erunt 
per Cor. 1. A ss -f£f± & # = fhH proinde ^ 

T ■» — TT^o T TToo — ^ 1U » w * > 

SubtrtBionis exempla . 



7. 4 2 =: 7. 4 o 2 
3 5 5= o. o 3 S 



^4. 5 7 2 
5 i. 2 9 

C 3. 2 8 2"' | differentia 7 3*7' 

Ratio plane eft eadem *c additionis : nam fi decima- 
les A & B ad eandem denominationem reducantur 
per Cor. 2. erunt per Cor. * A zz r~o & B =2 

• nmr — H — li y i. M JLiJ>£L — »-2-1» 
•JToo » niDC -° — IPQO—' * © © • — 1099 

zz C. 282 01 per Defin. 1. 

Schol. l/f ex Integrts decimales /ubtrahi pofftnt , ad* 
iantur integro tot zeri , ^wor tfpiVex decimalts juh* 
trahenda . Sh ad fubtrahendum ex 8 integrts tres cen- 
tefimas , hoc eft o. o. 3" , adduntur ad % duo zert , 
irt /w* 8. q o", eritque re/iduum 7. 9. 7% ut P* tef * 



PRO 
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De Calculo Decimal» 
PROPOSI TT O IL 

Decimales multiplicare. 



Fra&iones decima.Ies multiplicaatur ut integra ptr 
Prop. v Cap. t. > nulla habita ratione virgularum 
deciraalium . Sed ad diftinguendas in produ&o partes 
decimales ab integris , adduntur fimul apices utriuique 
fa£toris ; fumma enim dat numerum notarum deci* 
xnalium, qua? numarari debem ia prodofto , iacipien- 
«io a dextera fmiftram verfu^. • ; • 

Exempla . 



L 4- o 5"/j IL o 7. 4 5"' j III. o. 0 0 o 3 5 

£l\ 4. 2"l 0.0048* 

i ~ 



8 1 o> 
1215 



1 4 9 o. 
2980 



2848 

1424 



1 2. 96 o"' 0.3 1 29 o" A I 0.000.0 oj 7 o 8 8 X 

« 

Operandi modus e& diftis facile cfemonftratur . Nam 
in primo exemplo 4. 05" & J 2 «fv 

r. Eft antem per Propof. lo.cap^.Al X tSo" 
= ^rlfl = 9^" per Defin. 1. ^ Corc/V. 1. 
quod elt ejufdem exempli primi produftum . 

Ex eodem primo exemplb manifeftum eft , tres 
tantum notas decimales in feclt) abfcindi , quta\ ex 
fa&oribus habentur apices tres . In reliquis exemp4ir 
quia faclores plures apices continent , quam produ- 
flum notas , ideo ad complendum numerum apicum 
aqualem , tot adduntur ad fmiftram zeri , quot de- 
funt in fafto notae decimales ; unus praeterea zerus 
additur cutn punclo ad locumintegroruiftindicandum. 

Schol 



< 
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Cap. IV. Pro*. II. ^5 

Schol. I. Quod fi m alteruiro fatlore ptogreffio de- 
etmalts fit interrupta ;. ut fi multipiicari oporteat 4 5"' 
per 3. 9", primo progrejfto interpofitis zeris fiat inte- 
gra per Pefinit. 5.,'/^ eft fiat 4 5" = 405" , & 
3. 2"= $. 02% deinde muhiplicando 403'" X 3» 0 ?" 
habetur ptnduBum t .«223 10'*"* 

Schol. II. 5*1 fatlorum unus fit numetus integet fin* 
ullo decimali , m ptoduSo numetantut tot notx , ^or 
continet. altetius fabHotis ultima nota dextrorfus f 
Sic 3X4« = 

PROP. ositio nr. 

Decimaies dividere . 

Fiat divifio , ut in integris fieri Colet per Pnpof, 
6. cap. i. ; utque nota: decimales in quoto diltin» 
guantur , fubtrahe numerutn apicum 9 quos habec 
divifor, a numeto apicum , quos habet dividendum ; 
refiduum dabit numerum riotatum decimalium , quae 
numerari debent in quoto a dextera finiftram verfus. 
Si quoti figurae pauciores fint , addanfur cifra? , ut 
i* tertio cxempla. 



Exem* 



C6 Pe Calculo DectmaU 

* ■ 

Exempla , / 

t • 3") +*? s <5r" i 4. 5 * I" 



314^ 

} . -T-0 O 

III. 2 7. 5 %9*) <M 5 4 • • I 0.0 1 1 83'* 

2 7 5 8 9 4 



781 10 

■ — — • 

$29320 

l 220713 



P * 
I « 



■ 8608O 

.1*^ 82767 



3 3 13 &C * 



t* T 



Operandi ratio clara cft . Nam \n prima 
fxemplo per Defin. 1, habetur 3* = T io ^ 
o. 13563"''= ~~rr-,P roinde dividendo numerato- 
Tem per numeratorem , & denominatojem per deno- 
minatorem ac fi eflent numeri integri, habetur nova 

fraftio c 4, S % ©*M *• nem P e 9«^- 

tus in prjmo exemplo invenrm. 

Schol. Quod fi diviforts > aut dividendi decimalis 
progreffio interrupta ftt , fiat integra per Defin. 3. 
fcindfi inftituam divifio > ut fupra dittum eft. 



PRQ. 
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Cap. IV. Pro*. IV. 67 
PROPOSITIO IV. 

• Jntegrum , vel fraBum in partes decimales 

reducerc . 

I. Efto reducendus in partes v. g. decimas nume- 
rus 6 . Ducatur 6 in 10 , & produclo fubfcribatur 
denominator 10 , erit 4£ > f e " 6 o' per Defin. 1. t 
Similiter 28 ad centcfimas redu&us erit;- A ~°-, fe.4 

2 8. o q" . , 

II. Reducenda fit fra£tio ex. gr. ~ in partes mi(- 
lefimas ; ducatur numerator 5 io 1000, & produ- 
Sum dividatur per denominatorem 5 ,erit 600, 
unde apparet { zz^^^z 9. 600" pet Defin. cit. 

Similiter fraclio 7 reducenda iit \n partes. centefi- 
mas millefimas, hoc eft in jooooq. Operaadum ut 
fupra , & inyenietur {^0.42857, fed «£0.42858,, 
defeftu exiftente minori quam 73- — . Eft enim, 
fraftio decimaljs approximans, qu?e non exprimit ra- 
tionem nifi prope veram , ut Cl. Wolfius advcrtit. 

Schol. Hcec propofitio maximum habet ufum , tum 

in dtvifionibus , in quibus habetur refiduum alicujus 

momenti) tum etiam in extraEiione radicum . Nam in 

utroque %afu ex hac^ propofitione haberi poteji fraBio 

deiimalts magis magifque approximans , qu<c exprtmat 

rationem prope veram quoti , five radicis quafu* . Ra~, 

t 'to atttem operationts- htbetur ex tegula proportionum , 

de qua inferius . Nam in fecundo exemplo ejl 5. 3 : { 

\Qoo. 6qq & fic de aliis . r : - < . 

...... 

. 

•• . . * * . • .• 
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FROPOSITIOV. 

Dectmates particutas ad fraSlionem data dencmint* 

tionis reducere 9 

Quarritur quot uuciasunius pedis Romani conficfans 
paruculae decimales 750". Quia pes Romanusdividitur 
\ |n uncias 12 , hinc patet , particulas decimales con» 
vertendas effe in partes duodecimas . Sunt autem per 
Defin. 1. particulae 750" = . Ducantur igftiff 

particulae decimales 7S0 in 12 , & produclum divi- 
datur p$r 1000; erit t£H- == 9 i habenfur ergo T * 7 , 
proinde 750"= tV 3= f • Wtor particulae datae cori- 
ficiunt novem uhcias , fen •} unius pedis Romani . 

Similiter fcire volo , quot affes , feu quot partes 
fcuti Romant , quod in affes 100 dividitur , contr- 
s «eant decimales particolae 56 1 o*'. Cum per Defin. 
%. fint 56 io"" = ^V, G ducantur 5610 in ioo f 
& produ&om dividatur per 10000 , erit \\\° 0 \* = 
5 <5 + r V. Continent ergo affe* 56 ~ , hoc eft 
afles 56 , & unius quadrantis Romani femiffem . Ra ? 
tio innititur regulae proporrionum , de qua rnferius. 

Schol. L Simon Stevinus , chcimalium auEior inge* 
moftfftmus , eas hco fraBionum vulgarium adhibenfias 
pripofuh , fttmme qutdtm caicuti commoda , cum deci* 
mates iraSentur fhe molefiia % non fecus ac integri 
affent nnmtti , ut vidfmus . Jft recentiores Mathema- 
tici Tacquetus , Prxfletus , Reyneat* , Wolfius , & 
alii hoc prxclarum inventum iHufhrarunt , addhis quo- 
fue demonfitationibus , f ux in auSiore defiderabantur . 

Schol. II. Ceterum fraSiiones decimales in omni fera 
Matbefi nxagni funt ufus , maxime vero in approxima<* 
tione tadicum in Atgeb.ra . Proindtf Anaiyticis nofiris, 
Jnflitutionibus hxc ipfa ck calculo Decimati notitia fitif 
tanquam appendif adj&A . 
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C A f U- T V. 

D* extta&ione Radkum % 

SI ntimerus quicunque ducatur in fe ipfum , ut 
? X ^ producitur £ , qui dicitur numerus qaa- 
dratus , propter anaiogiam , quam dicit ad quadratum 
Georaetricum. Item fi ducas 4X4 oritur 16 pari- 
ter quadratus . Ilii vcro nurheri 3 & 4 , ex quibus 
in fe duflis planum illud , feu quadratum oritur, 
dicuntur latus qu^drati , feu radix , & exprtmuMur 
hoc figno V y quod fignum radicale vocant . 

Si radix 3 muitiplicet quadratum 9 , vel 4 mul- 
tiplicet 16* , tunc producitur 27 , vel 64, qtri dicun* 
tur cubi\ quia repraefentant corpus «quaiiter longHm, 
latum , & profundum , quod a Geometris denomiria- 
tut cubus , & numeri illi 5 & 4 , drcuntur radix% 
feu tatus cuborum 27 , & 64. • 

Quod fi cubus ipfe per fuaoi radicem mulriplice- 
tur , ut 27 X 3 9 oritur quadrato-qnadratns 81 . Si 
itetum 8t X 3 , oritur quadrato-cubus , & fic dein- 
ceps . Haec produfta recentiores Mathematici vocant 
dignitatts^ feu potejlates ; nempe vocant radicem di- 
gnitatem , feu poteftatem primam : quadratum fecun* 
dam t cnbum ttrtiam , quadrato-quadratum quartam t 
quadrato-cubum quintam &c. quas etiam iiteris fic 
expriamnt , a 1 a 2 a 3 a 4 a 5 &c. 

DEFINITIO. I 

eft lavcntio illius nuaieri, qoi femel, bi* , ter, vel 

E 3 1 plo- 



}• ' ^ De Extracttone TCadicum 
pluries in fe dudus illam poteftatem qenuit , adeoqud 
ab ipfa poteftate denominatur radix fecunda , tertia, 
quarta &C. 

Si ndmerus datuS Centenariurrt nort excedit , & fit 
quadratus, cjus radix habetur ex tabella, quse fequi- 
tur ; ut fi quxratur radix quadrati 64 , ejus radix 
invenitur 8 . Quod fi numerus non fit quadratus , 
ut ex. gr. 50 , furhenda eft ex eadem tabella radix 
proxime minor , hoc eft 7 , quae in fe dufta produ- 
cit 49 * quadratura maximum contentum in dato 
aumero 50 . 

Schol. I. Nota j quadratuni 
majus fuperare quadratum pro* 
xime minus duplo radicis qua» 
drati minoris plus unitate . Sic 
16 majus eft quadraio 9 duplo 
tadicis 3 + I , hoc eji 7 . Item 
36 Juperat 25 duplo tadicis 
5 + 1 1 nempe 1 i * 

Schol. II. Similitet cubus ma~ 
jot ex. gr. 64 [uperat cubum 
proxime minvrem 27 triplo ra- 
dicts cubi minoris Juclo in radicem majoris cubi plus 
*fih*t*i mmpe 9 X 4 + 1 = 37 1 & fi c * 1 
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Cap. V. VnQf. t. ' 7* 

HoposiTio r. 

» 

£* dato numero radicem quadtatam , f& 
fecundam extraberc. 

■ 

Sit humerus A , ex quo radix fecunda extrahen- 
da fit. 

^ i 86^24 / B 
i 6 m \ 43* 

■ mtm ■ ■ • m i * • 

I> 862 ) — 1 7 j 4 • • 

t 7 * 4 



0000 

t. Sub ultima figura ad dexteram notetur purt? 
ftum , deinde fub antependltima , & fic deinceps, 
tit totus numerus diltribuatur in membra ( ut hic 
tria ) qux contidebunt binas flguras , excepto ultimo 
ad finiftram , fi numerus figurarum fit impar , quod 
tonam habebit . Quot erunt membra , tot figuris ra- 
dix quaefita conftabit. 

2. Quaere ex, tabula fuperiori radicem primi mem- 
bri ad finiftram , nempe 18 , hoc eft radicem proxi- 
me minorem, fcilicet 4, quam pone dextrorfum pott 
lineam, ut in B* 

3. Duc radicem 4 in fe ipfarrt , & quadratum 16 
pone fub ipfomembro 18, ex quo fubtrahatur ; turn 
refiduo 2 ( quod notatur infra lineam ) adde fequen- 
tes duas figuras 66, qux fimul faciunt 266. 

4. Radicem ipfam 4 duplica , fit 8 , quem pone 
ia C pro divifore numeri 26 ( excluditur enim fem- 

E 4 pcr 
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per a divifione ifigura notata punfto ) & quotarri itk* 
ventum ? appone tum radici in 2? , tum divifori 
in C , unde fit 83 • 

5. Per radicem modoinventam 3 multiplic* omne# 
numeroS in C {>ofifos , & produfttirh 249 fubfcribe 
numero 266 ; a quo fafla fubtraftione remanent 17. 

6. Adde huic refiduo fequentes duas figuras 24 , 
fient 1^24; cindernque operationerh rurfus inftitue : 
nimirum duplica totamradicem 2?,habebis 86,querJi 
pone in D prd divifOre numeri 172 ( exclufa figura 
liltima ) <juotus erit 2 , quem appone tum radici in 
jB, tum divilfari inZ), & per ipfam ndicem 2 mul- 
tiplica numeros omnes in D $62 . Deinde produSum 
1724 fubfcribe ipfi numero 1724 , a quo debet fub- 
xrahi ; cumque nihil remaneat , fignum eft , daturxi 
numerum efle vere quadratum. 

Sh aliud exemplum . Extrahenda eft radix quadra- 
ta ex dato numero M 6015625. 

1» Dividatur in membra per punfla * incipiendo 
dextrorfurn modo jaih explicato . Sunt qoatuor mem- 
bra, quorutri primum ad finiftirarh continet unam fi- 
guram nempe 6 . Hujus radix proximc minor eft 2 , 
quam pone in N dextrbrfus, ejulque quadratum fub- 
trahe ex primo membro 6 , rewanent 2 , quibus ad- 
de duas ngttrafc fequentis membri nempe 01 , fiunt 

301 * 
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i. Duplica radiccm 4 , & per ejus dupium 41 
qaod pooe finillrorfum ia R , divide ioj ( relifta 
femper ultima figura notata punflo ) quotus eft 5^ 
qui reponi deberet tum in iV , tum in R ± & per 
ipfum multiplicari numeri in /£, nempe 45, fedquia 
45 X 5 producit 225, quod fubtrahi nequit ex nu* 
mero 201 , ut patet, proinde quotus 5 miuuitur uni- 
tate, & ponitur tam in N s quam in R quotos 4, 
qui du&us in 44 producit 176 , quod fubtra&um ex 
201 relinquit. 25. 

,3, Adde huic refiduo duas feqtfentes figuras 56} 
efficiunt. 2556. Repetenda eft eadem operatio toties, 
quot Veftam membra in dato namero. Nimimm du- 
plicanda eft raciix 24 * & per eius duplum 48 , quod 
ppnitur finiftrorfum in Q. * dividenda funt 255 ( re- 
Jifla ultima figura ) quotus 5 eft nova radicisfigura* 
qua: ponittir in IV, tom etiam in £ , & oer ipfam 
multiplicando omnes figuras in exiftentes , habetuf 
produftum 242} fabtrahendum cx 2556 4 faftaque 
fubtrafticne * habetur refiduum 1.3 1 • Cui adde ulti-* 
mas duas figuras 25 , & operare ut fupra , invenietf 
ftlcimaft raicis figuram % , quara pone ia /V & J , 
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?4 • De Extractione Radicum: 
ac cetera profequere , ut fa?pius di£rum eft« 

Eft igitur radix quacfita N 2452 , & remanertt 
5321 > adeoque numerus datus non eft revera qua- 
dratus* 

Corol. Hinc patet, radicem inventarrl per divifid- 
riem unitate e(fe minuendam , fi produilum , quod 
fit ex muhiplicatione , majus fitnumero, a qub fub- 
trahi debet ; ut in fecunda figura radicis inventae fa- 
fium eft : quod quidem notetur. 

Schoi. I. Quando divi/or nori contimtut in aliqud 
tnembro dividendo , apponitut in radice cifra , feu 
%er 0 , ut ft exttabenda ftt tadix quadrata ex 3714* 
Quia fublato ex ptimo membro 37 quadtato 36 tadicis 
invents 6, remanet t , cui ft addatur fequens figura 
I fit II, ( nam figura pUnfto ftotata excluditur a dU 
videndo ex diElis ) qui numerus dividi nequit per du- 
plum radicis 6 , nempe 1 2 \ in hoc cafu ponitur iri ta~ 
dice cifra o , etitque tadix 60 , & habetut tefiduunt 
114 , cui adduntut Jiatim ( fi fint ) alix dujt figuU 
dati numeri . , 

Schol. IL Si numetuS datuS non e]i quadratus , fed 
remanet teftduum , ut in allato exemplo tefiduum 114; 
tunc fit ex tefiduo fraEiio'> in qua refiduum ipfum po- 
nitur pro numeratore , pro dennminatore autetn dupluni 
radicis inventjt . Si vero tefiduum fit majus ipfa tadt- 
ee , tunc duplo radicis inventje additur unitas . Sic iH 
eodem exemplo^ quia tefiduum 114 majus efl tota ta+ 
dice 60, addita unitate ad duplum ifpus tadicis , etit 
ftaElio -f-rJ , ac tota tadix 60 + if-J- ex Sch. f< 
pag. 70. * 

Schol. III. Nullus numerus ertt quadratus , qui ha* 
beat ad dexteram figuram ultimam 2 , vel J , vel 7 , 
Vel 8 , vel cifram unam ; fed neceffe e/t , ut fit una 
ex his 1 , 4 , 5 % 6 , 9 , 00 , quibus confiant numeti 
fimplices quadrati . 

SchoL IV. Epctratlio tadicis quadrau non efl aliud 



Digitized by Googl 



Cap. V. Prop. L 75 
fiiji qutdam divtfionis fpecies , ut ex ipfa operatione 
manifelbum ejj ; boc tamen dtfcrimine , quod in divi- 
fione communi divifor eji numerus datus , in hac vero 
debet inquiri divifor , & quidem per plures pattes, 
qu& funt ipfa radix . Proindi multiplicando radkem 
per fe ipfam , v* in primo exempk 432 X 4? 2, 
rejlituitur numerus quadratus 186624, ut fieri folet in 
divtfione communi , ducendo quotum per divijorem . Et 
hac ratione habetur examen , multiplicando fcilicet per 
fe ipfdm radicem inventam , & addendo refiduum , Ji 
forte fii . 

Demonjir. pendet a Prop. 4. tik 2. Eud. Nam 
numerus quadratus 186624 , qui producitur ex 432 
X 432, coutinet primo quadrata partium 4,3,2. 
Secundo , bis redhngulum 4 X 3 • Tertio, bis re- 
ftangulum cx 45 X 2 , feu reclangulum ex dupld 
ipfius 45 , nempe 86 X 2 ; quod patet ad oculum f 
hempe: 

16 • 1 . • 
12 

1 2,9 
8 6 4 

8 6,4 

186624 

Ex fpeciofa tameri id long* clarius apparet , 
Ibco numerorum 4, 3, i, fumantur literac a + 
b + c ; ut in noftris Injiit. AnalyU 

p r o p o s t f i o ir. 

Radictm quadratam pti Approximatimtm 

inquirtrt . 

Ixtracla radice quadrata , quidremanei, fignnm 

exi, 
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fi DE SxtRACTtOMl RADICUtf 

eit, talem numerum non effe reveraquadraturfl, fti* 
que habere radicem rationalem , qux numeris expri* 
rni poflit . Qtiamvis autem vera radix fit impoffibi- 
lis , poteft tamen per fraftiones decimales ad verant 
radicem magis magJfque appfoximari , ita ut excef- 
fus, veldefeftus a vefa radice fitminimus. Enpraxis* 

Adde numero, qui remanet poft extra&ionem ra* 
dicis , vel numero ipfi , a quo extra&a fuit radix < 
tot cifrarum pafia , quot volueHs , nempe oo , fea 
Oooo, oooooo &c. & ex numero ref:duo una cum 
pradiftis cifris extrahe radicem fecundam , ut mo- 
tis eft , Aufer deinde ex radice tot flguras ( a dexte- 
ra incipiendo ) quot fuerunt paria cifrarum addt* 
tarum . Reliqua: fignra* radicis exhibebunt radicem 
una cumminutia, cujus numerator erunt figura abla- 
tsc , denominator vero unitas cum tot cifris , quor 
paria fuerunt addita. 

Sit exempium . Extrahenda eft radix ex numero 
12, patet radicem efle j, & remanere 3. Adde ipfi 
iq tria cifrarum parift , erit 12000000 . Extra&a 
fcx hoc numero fecunda radice per Ftopof 1. huju$ 
lnvenitur 3464 , ex qua ablatis ad dexteram tribus 
figuris , ob tria cifrarum paria addita , erit radix 
3 tH£ vera quidem minor , fed propinquior , & 
cxachor , quam radix primo inventa. 

Schol. I, Si numero , ex quo radix fecunda extrahi- 
fftrr , mhutta adhxreat , reducitur minutia in pattes 
centefunas , & extrahitur radix . Extrahenda fit radit 
ex <5~ , reduc fratlionem in centeftmas per Prop. 4« 
Cap. 5 . erit fraBio , cui adde 6 , fit -fH > **" 
jus radix quadrdta trit 2 77. 

Schol. IL Quod fi denomtnator minutU , qua inte- 
gro adharet , fit numeras qttadratus , poterit ftumerui 
tnteger ad unam cum ipfo minutiam reduci , & inda 
wxtrahi radix . Sic in fuperiori exemplo 6 «y fiet 2-2- » 

mratiaym fmfm tum $* dtmmimttorw , tum ex nu* 

N 

N 
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metatote tadice % habetur ± = 2 + tit antea . [/1* 
/Jf ptf/e* mo^tt^ extrahendi tadicem quadratam ex metii 
ftaSiionibus y qua numeris quadtatis confiant . 

Schol. III, Si veto denominator fraclwnis , ex qua 
radix etui debet^ nvn fit numetus quadtatus , ut fi 
data fit fraSiio ~ ; tunc multiplicato numeratore pet 
denominatotem , extrahitut ex faBo tadix , cui fupponi- 
tur ipfemet denominatot . Etit igitur data? fta£lionis 
tadix . Ratio efl , quia 7 X 7 = f { per Ax. }< 
Cap. 3. JEqualium autem frattionum aqualis ejl tadix f 
ftoinde V $ zz \ . 

Schol. IV. Fraftio nen quadrata fieri potefl qua- 
dtata pet divifionem , veJ multiplicationem . Sic 
divifa pet% fit f per Ax. ?. Similiter {• X 2 /*' 7 6 
per idem Ax. fj* quibus habetur tadix quadrata , /<r 
p*W . Cetetum tam pro intej^ris , quam pro fratiis 
radix maxime prcpinqm habeti poteft pet Logatithmos % 
in quibus infetius . " - 

PROPOSITIO III. 

- 

Ex dato numtto tadicem cubicam exttahtte • 

1. Divide numerum datum A in membra , inci* 
piendo dextrorfum , ita ut fingula membra conti- 
neant tres figuras excepto primo membro , quod aii- 
quando duas, vel unamtantum continet. Quot erunt 
membra , tot erunt numeri radicis iftveniendae . 

2. Quaere radicem cubicam primi membri finw 
ftrorfum , fi fit numerus cubicus ; (»1 minus , fume 
radicem cubi proxime minoris in tabeila fuperius po- 
fita , quec in hoc exemplo eft 2 , quam pone ad dex* 
feram , ut in B . 

3. Ex hac radice fiat cubus 8 , quem fubtrahe ex 
primo membro 12 , & refiduum 4 fcribe infra li- 
neam , ut in C . 



78 De Extractionem Radicum 

4. Ad hunc refiduum adde unam fequentii mera» 
bri figuram , nempe 1 , fit 41 , quem divide per 
triplum quadrati radicis inventae , uempe per 12, 
quotus 9 erit altera radicis. figura, quim pone in B. 

5. Ex radice 2jt fac cubum 12167 , qui fubtrahi 
debet ex utroqoe membro numeri A. Cumque nihil 
remaneat fignum elt , numerum datum efle revera, 
| ubum . ; 

1 • 
A 1 i > 1 6 7 ( B 

8 \»| 

^ ■■■■ w |. ^m^^m^M 

,12)^41 

Harc operatio totie* rcpeti debet , quot funt mem- 
bra numcri dati , ut in fequenti exemplo erit rnani- 
feltum . 

Stt aliud exemplum . Efto numerus M U3J0625 , 
cuius radix cubica quacritur . 

1. Radix cubica primi metnbri n eft 2 , quara 
pone in N , ejufque cubum 8 fubtrahe ex 11 , re- 
manet } , quem fcribe infra lineam in R . 

2. Adde refiduo R fequentem alterius membri fi- 
guram 3 , fit 33 , quero divide per tripium qjadrati 
iadicis inventit 2 , hoc ett per 12 , quotus 2 erit. 

ecunda figura radicis , quam pone in N . 

3. £x radice 22 fiat cubus 10648 , qui auferatur 
cx numero S 11^90, nempe ex duobus msmbris nu-. 
rneri dati M, remanent 742 % ut in T* 

4. Ad hoc refiduum T addatur ex tertio merabro 
numeri Mfigura 6, fiet 7426. , qui divifus per tri- 
plum quadrati radicis inventa: 22, hoc eft per 1452, 
dat quotum 5 , qui ponatur in iV, eritque tertia^ ra^- 
dicis figura . 

5. Demum 6at cubus ex tota, radice 225 , nem- 

Pt 
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pe I 1390625 , qui ablatus ex numero M riihil re- 
Jinquit, proinde nunurus datus eft cubus . 

M 1 1, 3 ? o, <J 2 S f 

8 V. Z2J 

? 2 ) #33 

\ 1 1 3 9 o 
10648 
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Ratio autempendet ab ipfa cuborurn genefi . Nam. 
in priori exemplo cubus, 1210*7, qui oritur ex radi- 
ce 23 , continet primo cubos 8 & 27 , partium z 
& 3 . Secundo triplarn quadrati radicis 2X3. Ter* 
tjo- triplum quadrati radicis 3 X 1 > hoc elt 

8 • • \ 
3 S • • 

5 4-- 

a 7 • 

— ■■■ — 

. . X 2 1 6 7 

CoroII. Harc praxis omnium facillima , traditur 3 
J^ewrono %Ainhmet. Univ. , & tribus paucifTimis con- 
finetur. 1. Ad refiduum, quod oritur ex fubtra&io- 
ne cubi ex unoquoque numeri dati membro , adJirur 
una tantum fequentis membri figura • 2. Divifo ilio 
refiduo una cum figura adjefta per triplum. quadrati 
inventae radicis, quotus dat alterius membri radice n. 
3. Ex numeris radicalibus (quotquot illi fint ) fic 
cubus , qui fubtrahitur ex totidem membris numeri 
dati , quot funt ipfi numeri radicales inventi . Quae 
quidem ex alla-tis exeraplis fatis patent • 

SchoU 
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Schol. I. Cum adqutd remann , fignum efl , -umt% 
fum datum non tffe cubirum i, ac proindt radtcem, ix* 
ventam nnn efft numeri dati , ftd maximi cubi in to 
contenti . Refiduum txprimttur per fracliontm hcc paElo: 
rtftduum ipfum ponitur fupra lineam loco numeratoris $ 
pro dtnominatort autem fumitur differentia inter cubuva) 
datum y fV cubum proxime majorem minus unitate . St$ 
axemplum , txtrada radict cubica ex numtro 4<$ , habt- 
tur rad>x 3 , O* refiduum 19 ? quod erit fratiionis nu- 
merator ; differentia auttm inter cubum 27 tx radica 
•3 » & cubum proxime majortm 6\ ex radice 4 , efi 
36 + 1 per Schol. 2. ad Defin. Auferatur unitas % 
temanent %6 pro denominatote fraSlionis . E/i ergo ra- 
dix cubica numtri dati 3 7 } . 

Schol. I[. Si quis propinqutortm radictm , & quat 
* vera infenfibilittr differat , cupit , addat alfquot ci~ 
rarum ternarios ad ipfum numerum datum. f & pro- 
fequatur radicis extratlionem . Deindt tx radict invtnta 
abjtdantur ad dtxteram tot figura? , quot cijrarum 
ttrnarii futrunt adjetli ; retiqu* tnim figura dabunt 
tadicem inttgtam cum fraftiont , cujus numerator trunt 
ipfit figurtc rejetlai , demminator vtro unitas cum tot 
cifris , quot ternarii cifrarum futmnt additi , to ft* 
tt mpdo , quo dt radict quadrata diximus . 
^ Schol. Iir. Ctttrum tam cubica , quam ali<e fupt* 
riorum potejtatum radices , longt facilius per jHgtbram 
txptdiuntut; maximt per formulas Nemonianai , qujt 
generales funt , & ad omnem radices ttctrahendam val- 
de facilesj & expeditx . Proindt hunc fonttm adeant , 
qui rem funditus percipere cupiunt . 

Exa men habctur tcr ducendo in femet radicem cu- 
bicam inventam , & addendo illi refiduum , (1 quod 
foit. Rertituitur enim cfibus , feu numerus 4 a *us , Q 
erratuoi non fit 9 

- 

1 

PRO- 
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Ex diftis fatis patel ratio extrahendi radices ex 
fra&ionibus communibus . Pro Decimalibus autern 
pecaliaris eft regula . 

I. Si extrahenda fit radix quadrata , obfervetur f 
an decimalis dati apex maximus fit par , ut ia Jt , 
tunc enim extrahitur radix omnino , ut ex integris 
per Prop. i. hujus ; & prima radicis nota afficitur 
apicis maximi dimidio , ut i n B . 

Si vero apex maximus fit impar , u t in G , adjc- 
fta cifra, fiat par ? ut in D, extraftaque radice, ur, 
fupra , habetur radix quaefita , ut ia £ . 



Patet ratio cur prima radicis nota affici debeat di- 
midio apicis maximi decimalium . Nam fi fit qua- 
llratum cum cifris 2 , 4 , 6 &c. tit 100, ioooo f 
1 000000 &c. unitas ipfa cum dimidio ejufmodi cifra- 
wm erit radix quadrata, nempe 10, 100, 1000 &c. 
Gum igitur apices ftent.loco denominatorum- p*r Co 
roll. 1. Cap. 4. conftat propofitum • 

II. In extradionft autem radkis cubicac obferve- 
tur , an apex maximus decimalkim trifecari poflit , 
ut concingit in M\ tunc enim extrahitur radix cu- 
bica, ut ex integris per Prop. 3. hujus , & primara* 
dicis nota afficitur apicis maximi uiente,ut in N. 

Si vero. maximus aptx trifecari nequeat,ut videsin 
R ; adjice unam , vel duas cifras , ut trjfecari poflit , ue 
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pemon/ir. fimilis eft praecedenti , Nam fi fiat cubus 
ex unitate cum aliquot cifrarum temariis , ut 1000, 
ioooooq &c. unitas ipfa cum cifrarum triente erit 
radix cubica , nempe 10, 100 &c. proinde prima ra« 
dicis cubiose nota afficitur triente maximi apicis , cum 
apices fint loco denominatorum , ut didum eft />?r 
Coroll, fupra citatum , 

PROPOSITIO V. 

Qpajiiones cliquot refolvuntur per radtcis quairatx , 
\ vel cubica extratlionem t s 

t . Dux exejcitus habet (Irenuos milites ip6 x 
quos omnes in acie quadrata ad pradium ordmare 
vult, qu#ritur , quot milites ih fronte , feu latere 
flabunt, & quot futuri fint ejus agminis ordines . 

Ex dato numero 1326 extrahatur radix quadrata 
per Prop. 1, hujuf , quae erit 36. cum refiduo 30^ 
Conftabunt igitur finguli ordines militibus 36 , erunt- 
que ordines pariter 56 . Remanent autem milites 30. 
Proinde ut ipfi quoque in acje difponantur , augert 
deber quadrati latus unitate , ita ut finguli ordines 
habeant milites 37. Itaque duplicetur radix ?<S, fit 
71 , additaque unitate habetur 75, numerus fciiicet 
xniiitum addendorum ad quadratum lateris 36 . Sed 
30 jam fupererant , ergo 43 tantum erunt addendi 
ad numerum 1326, ut fiat 1369 f numerus 4 quadra- 
fus , cujus radix 37. Hoc patet ex Schol, 1. hujus • 
2. Eft turris alta pedes 100 , qux in ambitu ha- 
bet fofiam Iatitudinis pcdum 40, tabricanda eft fca- 
Ja, qua: ab ulteriore ripa pertingat ad cacumea tur- 

flij 
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ri§ , qua?ritur ejus longitudo. 

Fiant quadrata numerorum 100 , & 40, quse fi- 
mul addantur, fit fumma udoo. Hinc pxtrahe ra- 
dicem quadratam , erit fcalae fabricandae longitudopc- 

dum ro7 + ttt P" Pr0 P* *• & Sehot - ^ 

Volo fieri circulum duplum , triplum , quadru- 

plum &c, alterius circuli dati > feu cqjus nota eft 

diamecer in aliqua menfura, 

Sit diameter circuli dati pollicum 6, lin. 5, & 

quseratur circulus ejus duplus . Reducantur pollicesad 

lineas, eos multiplicando per 12, & addendo produ- 

Qo lineas 5 ,fient lineae 77, quarum duplum efti<Ht 

qui numeri inter fe mqltipliQentur , & ex produfto 

11858 eruatur radix quadrata , quae invenitur 108 + 

-f-^. pp, Propof. 1. Circuli ergo dupli diameter erit 

Hnearum 108 + -f^- , hoc eft pollicum 9 + v£ir 

unius liqea» . 

Schol. Quod de circulo ditlum eft , extendUur quoqu* 
gd quoditbct Polygonum regulare , nempe Quadratum , 
Pentagonum , Exagonum &c. fi eorum duplum , w- 
plum , quadruplum inveniri oporteat , dato uno ipforum 
latere . Sed hxc ad Geometriam pertinent , & a Prop. 
20. 1. 6. Eucl. derivantur . 

4. Fabricanda eft cifterna cubica , quac contineat 
aquae pedes, cubicos 68921 , quseritur quanta futura 
iit ejus latitudp, longitudo, ac profundum. 

Ex numero 68921 extrahatur radix cubica , qu« 
per Propof. 3. bujus dat pedes 41 1 unde innotcfcunc 
omnes ipfius cifternae diraenfiones. 

5. Data diametro globi ferrei , iapidei , yel plum- 
bei , qui libram unarn ponderat , quaeritur diameter 
pro globo. ejufdem materiae librarum 2,3,5 &;c. 

Diameter data intelligatur divifa in partss 100 , 
crit cjus cubus 1 000000. Tum ex ejufdem cubi du- 
plo ,triplo,quadruplo &c. nempe 2000000,5000000, 
4000000 &c. radix cubica extra&a per Fropof. cit. 

F 2 da- 
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dabit diametrum quafitam globi librarum 0,3^ 
&c. Seu , cubus diametri dara; dicatur in pondus, 
feu ia numerum librarum globi , cujus diameter quae- 
ritur , & extrahatur ex produclo radix , Invenienda 
kt diameter globi ptambei librarum 8 ; cub s 1000000 
A 8 = 8ooooqo v cujus radix cubica 2000 d*t diame» 
trum quajfitam . H#c ei\ reguia calbrs , cuius opt 
ex data diametro globi unius Jibras diametn reliquo- 
>um globorum ejufdern materiar determinantur ; 8; 
hinc quoque innotefcit tormenti hellici cavitas , ien 
dumeter, 

4i Depopulante teviffima lue Athenas, confultus 
fuit Apollo Delius, quo pafto illa ceflaret ; refpon* 
dit K pertem ceflaturam , fi ejus ara , quar cubica erar, 
wplicaretur. Hinc ortum cii celebratillimum de du* 
plicatione cubi problema . ' 

fuerit igttur ejus cubi latus palmorutn 12 , cujug 
duplum 24. Fiat ex 12 quadratum , quod multipli- 
cetur per 24,erit 12 X »» = «44 X *4 = 545*- 
Extrahatur hinc radix cubica , qux dat palmos ij 
4- ( = To" ) • l§ itur ar * iila cubica fabricari 

deoet ex latere palmorum 15 cum fraclionibus , pro- 
inde problema erit praftice , non autero Geometrice 
folutum , quod ab o^aculo petebatur . Ratio hujus , 
& prarcedentis pendet ex Prop. 18. /. 12. Eucl. , &* 
Prop. i2. Cap. 6. /equentis ^qux hujus loci non funt , 
Sed haec pauca fufficiant ad indicandum ufum extra* 
flionis radicum , qui in nniverfa fere Mathefi in 
irpmenfmn patet, 
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G A P U T VI. 

Di Regulis Amhmttk\s% 

REgulae Arithmeticac funt qunuor. f. Eft regtt- 
la Proportionum . 2. Societatis. 3. Alligatio- 
nis. 4. Pofitionis, vel falfi.Pnma eft omnium prae- 
cipua, tk a qua reliqua? omnes pendent ♦ Quo me- 
lius ea intelligatur, nonnu!la funt, de numeris pro- 
portiooalibus , eorumque proprietatibus praetnii 



DEFINITIONES, 

^ Tv Ratioy five proportio ert duarum ejufdem gent- 
tis nugnitudinum rrurua qusedara fecundum quanty- 
tatem habituio Ut fi comparetur 12 ad 4, intelli- 
gitur 12 continere ter 4, & habere rationem tripli: 
aher ternunus dicitur antecedens, alter cmfequens . 

II. Doa? rationes dicuntur/?w#7«, e^dem^ vel aqua- 
les ( quod idem eft ) cum antecedens unias to- 
ties continet fuum confequentem , quoties antece- 
dens alterius continet fuum confequentem . Vel cum 
antecedens unius toties continetur in fuo confequen- 
ti, quoties antecedens alterius contiuetur in fuo corj- 
iequenti. Sic 12. 4 :: 3 . , # f ua t rationes fimiles, 
jel e*dem, vel acquales, quia 12 & 3'ter continenc 
fuos confequentes 4 & 1 f & 4. 12 : : 1 . 3 . dicun- 
tur fimiles, quia 4 & 1 ter continentur ia fuis con- 
fequentibus 12 & 3 . 

III. Q,iatuor illi termini, feu quantitates eandem 
rationem habentes, ut u. 4 1 1 ? . 1 . dicuntur Pro- 
porttonales . Et fi termini medii bis fumantur , ita 
ut eadem quamitas femel fit confequens refpeftu prac- 

F j ce* 
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ccdeotis , & femel antecedens refpeftu confequentis , 
ut 2, 4, 8> in quibus 4 bis fumitur, dicuntur con- 
tinue Proportionales . Si vero nullus terminus bis ac- 
tipitur, ut 10. 5 i: t. 1 • dicuntur termini difcrt- 
iim proportionales • 

L E M M A T A. 

I. Si quatuor numeri proportionales fuerint f fk- 
fium ex primo, & quarto , arquale eft fafto ex fe* 
cundo , & tertio . Eft Propof 19. lib. 7. Eucl. 

Sint quatuor proportionales 5 . 20 I : a 16. 
Sicuti 5 X i<* dant = 80 
Ita etiam 20 X 4 dant = 80. 

II. Si datis quatuor numeris , primus fe fiabeat 
ad tertium , ut reciproce quartus ad fecundum , fa- 
flum ex primoj & fecundo arquale erit fa&o exter- 
tio , & quarto • 

Sint quatuor numeri dati ct f 4, 8, quia inter 
primum 6j & tertium 3 eft eadem proportio dupla 9 
quae eft inter 8 & 4, erit 6 . 3 8* 4*5 ergo ex 
lem. ti 6 X 4 — 5X8 = 24; ergo faftum ex 
primo, & fecundo arquatur fafto £x tertio , & quarto * 

III. Si fa&um dividatur per unum ex fuis fa£b- 
xibus prodibit in quoto alrer faclorum . 

Sit faftum v. g. 24 , quod ortum fit ex 4 X 6 , 
fi dividatur per 6 oritur 4 * 

J ROPOSITIO t. 

De Regula Proportionum . 

Regula Ptoportionum , quam ob prseftantiam & inv 
menlam utilitatem , auream vocant , docet modum 
inveniendi e tribus numeris ccgnitis quartuna igno- 
tum proportionaiera , qui nimirum habeat eandem 

pr<* 
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Jwroportionem ad terti t um riumerum datum, quam fe- 
cundus habet ad primum ; ideoque dicitur regula 
Proporthnum i vel etiam regula Trium, quia ex tri- 
bus datis eruit quartum . Ert pfaxis. 

I. Difponantur ordine tres numeri dati * ita ut is f 
qui quseftionero habet annexaril^ ftatuatur tertio lo- 
co ille vero ex duobus aliis , qui cum hoc eft ho- 
mogeneus, hoc eft qui eandem rem fignificat ac ter- 
minus tertio loco pofirus, primd loco ponatur. 

II. Multiplica tertium per fecundum , & pfo- 
duftum divide per rJrimum v quotus dabic quartum 
proportionalem quaefitum * Res tribus exemplis il- 
luftratuf. 

1. Ulna* panni i liant lcutis 9 , qnot fcutis fta- 
bunt ulnae 12 ejufdem panni ? terminus qui habet 
annexam qnreftionem , funt ulnar 12: hic ftatuatur 
loco tertio, loco autem primo terminus huic homo- 
geneus , nempe ulnx 3 , fcilicet 

Ulna 3. fcut. 9 :: ulnx 12. fcui...i 

Duc 12X9, & produ£rum 108 divide per 3 9 
Cjuotus 36 dat quartum proportionalem quxfuum. 
Nam, ut patet 

5. 9 : : 12 , 3<5, 

2. Rex Salomon in sedificando templo habuit ope- 
rarios 180000 . Ponamus cuilibet operario quotidie 
folvifle tantum aftes 10. Quot fcuta Romana fingu- 
lis diebus expendit? 

Si oper, I, affes 10, quid oper. 180000? 

Multiplicaris 180000 X 10, producitur 1800000, & 
cum unitas non dividat , habentur pro quarto pro" 

F 4 por- 

> > 
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portionali atfes iScooco. Hos divide per 100 ( rt» 
fe&is duabus cifris ) fiunt icuta Romana fingulis die* 
bus folvenda 18000. 

3. Fixarum motus ex Ricciolio & Klamfteedio fin- 
^ulis 100 annis procedir gr. 1» 23'. 2o">quot anni 
requiruntur ad totum cceli ambitutn , feu gr. 360 
percarrendos ? Primo gr. 1. 23'. 20" reducarrtur ad 
rninuta fecunda pef muhiplicationem , fcilicet 1 X 
60 -f 23 s 83 X s= 4980 + qo fiunt 5000* 
Similiter gr. 560 X 60 X fiunt 1296000. Dic 
jam , fi minuta fecunda 5000 dant anrios 100, quot 
annos dabunt rainuta fecunda 1296000? Invenientur 
per regulam auream anni 25920 , qui nimirum aa* 
num Platonicum conficient. 

5000. 100 :: 1296000» 25920» 

Coroll. Ex rioc exemplo manifefhim eft, termino* 
proportionales regulse aurcae , antequam regula ipfa 
inftituatur, in homogeneos efie reducendos , fi forte 
nurreris heterogeneis conftent . S c fi dicatur, librx 

5 unc. 3 veneunt fcutis 4 , & aflibus 50 , quot fcu- 
tis ftabunt librae 12 ? Librae reducendae funt ad un- 
cias in primo & tertio termino , & fcuta ad affes, 

6 tres termini proportionales erunt uncise 63 , afl. 
450, unc. 144. 

Schol. Cum integris adharent fra&i , ptius integri 
teducuntur ad fraShs , integris autem , Quibus ntdla 
eji fraElio , /upponitur unitas \ deinde regula proportio* 
Tium fit y ut dtftum ejt . Si dicatur , bora 1 ~ fluunt 
ex dtauo canalt librx l% cqua , quot libra fluent ho* 
fts 2 } ? Ttrmini propr.rtionales red^Eli erunt ~ » ~t ? 
~— . Tum operando j/txta pracepta tradua in Prop. 
10. & 11. Cap. 3. invenies aqua libras 26 ~. 

Demonfi. clare Infertur ex lemm. u & 3 Nam 
cum m regula proportioQum fupponantur dati tres 

nu- 
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tiumeri proportionales , & quartus , qui eft ignotus , 
dari poflit i faftum ex fecundo f & tertio arquale erit 
( per Um. I. ) fa&o ex primo , & quartq, qui eft 
ignotus. Proinde fi fa&um ex fecundo, & tertio di- 
vidatur per primum , innotefcet quartus terminus ( per 
Um.^.); ergo patet ratio , cur ex tradita regula 
multiplicari ciebeat tertius per fecundum terminum, 
& faftum dividi per primum • 

Examen regula? proportionum omnium expeditifli- 
mum babetujr multiplicando primum terminum per 
quartum , & fecundum per terrium . Nam fi produ- 
£ta fint gqualia , res bene proceffit . Ratio patet 
ex Um, i. 

PROPOSITIO II. 

2)e regula proporttonum ComfoftUt , 

Hegula proportionum Compofita dicitur , cum pra?- 
ter tres terminos in Propof.prae. explicatos, aliiquo- 
que minus principales accedunt , qui fignifican t tcm- 
pus, lucrum , damnum &c. qui cum terminis princi- 
palibus per mulHplicationem componuntur, ut fiant 
tres folum termini . Exempla rem declarabunt. 

!• Juvenes 4. contubernales expenderunt diebus 10. 
cureos 50; quxritur quot aureos folvere debeant ju- 
venes 12 diebus 30 ? Tres principales termini funt 
juvenes 4, aurei 50, & juvenes 12 . Ad juvenes 4 
fpe&ant dies 10 , & ad juvenes 12 dies 30. Duc 
itaqae 4 X *o , & 12 X JO , habentur duo termu 
ni compofitl 40, & 360. Dic ergo 

St 40 dant aur. 50, qtiii 360 ? 

Multiplicardo 360 X 5° , & produ&um divi- 
dendo per 40 , ut ia prac. Propof 1 iaalum eft , 

in* 
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invenitur .quartus proportionalis 4^0. 

2. Librac 200 alicujus mercis trafve£f« Romint 
per miliaria 900 pofcunt fcuta 40 ; quaenrur expenfa 
pro tranfvehendis libris 400 ejuidem mercis per mi- 
liaria ^oo^ Tres termini nrincipales funt librxsoo^ 
fcuta 40, & librac 400. Minus principales funt mU 
liaria 300 , & 500 ; qui fi multiplicentur per fuos 
terminos principaies , rlent tres termini pro regula 

trium initituenda f nimirum 

» 

cjooo. 40 :: 200000. 

Schol. I. Regnla proporttmum compoftta eft reguli 
fimplex proportionum repettta * unde etiam regula Du- 
pli dicitut , quia duplicem quaflicnem inwlvit . Pro- 
inde refolvi etiam poteji in duas requlas /implices , in 
quarum alteta poriuntut tres tetmini prinrioales dait , 
& quaritut quartus proportionalis J in altera vero po<* 
nuntur circum/iantix , feu tetmini minus principalts , in 
quorum medio ponitur quartus proportionalis inventus . 
Sic in fuperiori exemolo dic % fi librt 200 exigunt fcu- 
ta 40 , quid librje 400 ? Quftrtus proportionalts e/i 80 , 
ut patet . Dic feczndo fi milliaria 300 dant 80 , qvii 
"mtltiaria 500 ? Invenitnr quartus ptopottionalis , ut 
fttpra, 133 7* • 

Schol. II. Ilxz regula dtcitut ettam del Cinque , 

quia tetmims quinque notos fupponit . Examen fit ut 

in prarc. Propof. 

PROPOSITlO Hf. 

De Regula ptoportionum Inverfa » 

In regwlis proportionum cnm fimplici * tdrri com- 
pofita jam explicatis , ita fe habet primus terminus 
ad fecundum, ficuti tertius ad quartum , ut exempla 

alla* 
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Cap. VI. Prop. If. 91 
illata fatis monftrant, proinde ex Propof. 14. lib. 5. 
Eucl. fi primus terminus major , vel minor eft ter- 
tio, etiam fecundus rhajor , vel minor effe debet 
quarto^ ut confiderartti patet . Solet auterri nonnutt- 
quam accidere ex ipfa natura quteftionis, ut quanto 
major, vel minor prirhus terrilinus eft tertio, tantd 
tnajor, vel tninot reciproce effedebeattermiriasquar- 
tus fecundo . In hoc cafu regula proportionum dici- 
tur irivcrfa* quia fcilicet terminorum ordo invertitur. 
Haerent hic tirones prirrio , hon bene dignofcentes , 
utra reguia fit adhibendjj . Sed qtiae fequuntur exem* 
pla , rem fatis illuftrant . 

1. Meflbres 20 fegetem aliquarri metunt diebus 4 , 
quseritur quot diebus iliam metere poflint meffores 
10? Patet major tempore, adeo ut quanto major cft 
tcrminus primus tertio , tanto majbr quoque debeat 
fcffe quartns incognitus fecundo. Nam 

Mcjf. dies Meff. dics 

20. 4 : : 10 . 8. 

„ i. tn obfeffa Urbe ali poffunt milites 1500 meri* 
fibus ? , quacritur quot milites ali poterunt menfibus 
6? Certe minor numerus. Proinde quanto minor ell 
primus tertninus tertio * tanto minor quartus erit fe- 
cundo> fcilicet* 

Menf. Mll. Menf. Mil. 

■ 3. 1500 :: 6. 750. 

3. Ex panno habente Iatitudinem palmorum 3 re~ 
quiruntur mihi pro veflimentis ulnac 10 , quxritur quot 
nlnx requirantur ex alio panno , qui latitudinem habee 
paimorum 4. Certum eft, pauciores requiri , adeo- 
que quanro minor eft primus terminus tertio^ tanto 
tninor erit quartus iecundo* nempc 

• - lat. 
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lat. pat. uln. lat.pal. uln. 

$. 10 :: 4. 7±. 

Ad invcntendnm autem m regula Proportionnnt 
Inverfa qnartum proportionalem , multiplicetor primuS 
terminus per (ecundum, & produclum dividatur per 
terrium. Sic in primo exemplo du&is 20 X 4 > pro- 
duclum 80 dividatur per 20 , habetor quartus pro- 
porti^nalis 8 . 

D m mon/ir. fequitur ex t. & 3. lemm t Nam in re- 
gula proporrionis inverfa cum fe habeat primus ter- 
minus ad tertium , ut reciproce , quartus ad fecun* 
dum , erir ex 1. lemm. produ3um ex primo & fe- 
cundo aequale procfu&o ex tertio & quarto . Produ- 
Si autem, quod fit ex tertio & quarto , habetur unus 
ex faioribus datu* , numerus fcilicet te'rtio loco po- 
fitus, ergo fi per hunc dividatur produclum acquale, 
quod fit cx primo & fecundo , prodibit ex lemm. 3, 
quartus proportionalis qunpfitus . 

Examen iraque regular inverfx fit brevifltme , mul- 
tiolicando primum terminum in fecundum ,& terttum 
rn qnartum. Nam fi produila fint arqualia , res bene 
peracla eft. 

Schol, I *Arithmetici % in quibus Tacquet ^affignant 
dignofcendx hujus regulx indicium hujufmodi . Cum pro- 
ponitur aliqua m diverfa a quatuor terminis quaflio- 
nis , tunc proportio erit reciproca , feu inverfa . Sic in 
primo exemph proponitur feges metenda % qux e/l ret 
ctnnino diverfa a quatuor terminis proportionaltbus . In 
fecundn exemplo proponitur annona , qua eji reS dtver- 
fa a quatuor terminis ejufdem qux/iionis . Similiter in 
tertio ve/iis conpcienda , qux proponitur , eji quid di- 
•uerfum a terminis in qux/iione datis . Hoc ditlum ftt 
in gratiam tironum . Ceterum ex ipfa quxfiionis natu m 
ta facile dijudicari ptfefl , utrum proporth direS* ftt f 
an inverfa , SchoU 
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Scfiol. II, Si terminus , qui annexam habet qutfito- 
nttn , ponatur primo loco , fecundo autem loco tetmtnus 
illi homogeneus ^proportio invetfa teducitut aci diretlam\ 
Sic in pttmo exempio meffares 10 fe habent ad meffo* 
fts 20 y ut dies$ 9 ad diesti ,proinde ducendo 20 X 4.* 
& dividendo ptodublum 80 pet primptm terminum 10 1 
habetut quattus proportionaiis , ut in Propof. i.hujus. 
Similiter in fecundo exemplo menfes 6 ad menfes ; ita 
fe habenty ut milifes 1500 ad mtlites 750 , adeoque 
produBo « 3 X 1 5 C0 divifo per primum terminum 
6 y oritur quartus proportionalis 750, ut antea . 

Schol. III. Regulam inverfam compofitam ultro omit- 
ftmus , quod tirones haud parum foleat confundete , & 
in tebus Geometricis , vel etiam in baminum commerm 
cio vix unquam occuttat t 

P R O P O S I T I O IV. 

Explicantur nonnulla pto regulis propottionum 

compendia . 

I. Cum in regula dire&a primus terminus praecife 
continet fecundum , vel ( quod idem eft ) p^aecife 
continetur in fecundo , tunc reduci potell proportio 
ad minimos pet Prop. 2. Cap. , & regulae praxis 
breviffima evadit . Sit exemplum , lib, 4 valent fcu* 
ta i2 Y quid librae 9? Reduftis 4 & 12 ad minimos 
terminos 1 & 3 , dfc H 1 dat 5 , quid 9? & ductn- 
do ? X 9> habetur quartus proportiooalis 27, quia 
unitas non dividit . 

Pro regula inverfa in primo exemplo Prop. 3. Si 
rneffores 20 exigunt dies 4, quid meffores io?Quia 
co ad 10 fe habere debet reciproce , ut quartas ter- 
piinus ad fecundum 4 , reduclis 20 & 10 ad mini- 
mos terminos 2 & 1 , dic fi 2 dat 4 , quid 1 ? du- 
{iifque 2X4» habetur quartus proportionalis 8, 

- II. Ad 
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II. Ad evitandum divifionis prolixioris taediuru , di* 
vidatur tertius terminus per primum, & quotus du- ] 
catur in fecundum vel dividatur fecundus per pri- 
mnm, & quotus ducatur in tertium;in utroqueenim 
cafu operatjo fit brcvior . Ut fi leucae 25 dant mil- 
liaria Italica 60 , quid leucae 100 ? Divifis 100 per j 
25, duc quotum 4 X 6 o , erit 240 quartus propor- 
tionalis qu*fitus . Vel divifo 60 per 25, quotus z I 
Y ducatur in 100, produclum i ~- , feu 240, eric | 
tjuartus proportionalis quaefitus. 

III. Regula proportionum confici poteft per folatn 
divifionem , nimirum dividendo primum terminum per 
fecundum, & dividendo per hunc quotum terminum, 
tertium . Sic ex. gr. 2 gradus circuli maximi ternc 
continent milliaria Italica no, gradus 560 quot mi 
liaria continebunt ? Divifo primo termino per fecun- 
dum , babernr -^— hoc eft ~ ; per hunc divide 360 . 
quotus. dat miliaria Italica quarfita. , 

IV. Si fracliones afficiant primum terminum tan- 
tum, ut fi d.icatur 12 j- dant 4 , quid 20 ? Multi- 
plica per denominatorem 2 tam primum , quam ter- 
tium terminum, fient tres termint proportionales Gne 
fradionibus 25, 4, & 40. Si afliciant folum fecun- 
dum terminqm , ut 6 dant 20-7, quid 10? Satis eft 
multiplicare per eundem denominatorem 3 primum 
& fecundum terminum , erunt termini proportionales 
18, 6.1 , & 10 . Similiter fi fra&iones ejufdem no- 
minis. afficiant primum & tertium terminum , ut fi 
dicatur j f dant 20 . quid 16 -f ? Multiplicatis iifdem 
duobus terminis per denominatorem 5 , erit regula 
fine fraflis , ac termini proportionales 17 , 20, 5$. 
Si termini fibi refpondentes fint minutiae ejufdem no- 
jninis , ut 7 dat 20 , quid ~ ? Deletis denominato- 
ribus emnt termini proportionales 2, 20, x • Horum 
yatio, perceptis fraftorum regulis, fatis patet . 

Schol. Hac , aliaqut fimilta compenjia dicuntur Ita- 

lica, 
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!ica f vel quia ab halis inventa , vel quia \n Jtalia 

fdfum habeant frequenthtem , ' 

« • 

? R O P O S I T I O V, 

Pe ReguU Sccictatis, 

"Regula , qux docet modum dividendi numerum iq 
r data proportione , vuigo dicitur Regula Societatis , 
quod apud homines mercatursc focietatem jneuntes 
frequenter adhiberi foleat , 

Sint mercatbres *A y B, C, qui focietateinita , lu- 
crati funt aureos 800 . %A pofuit in fortem commu- 
nem aureos 100, B aureos 160, C vero 24o:qua> 
ritur quantum quifque ex eo lucro debeat accipere . 
Collige in unam fummarn fingulorum pecuuiam , nem- 
pe aureos 500. Deinde intlituatur toties regula pro- 
portionum , quot funt fingulorum pecuni^ , ita ut 
primus terminus femper ftatuitur fumma pecuniaecol- 
Jatae , fecundus lucrum aureorum 800 , tertius verQ 
uniufcujufque pecunia A , B ? C. 
pic ergo li 500 dat 800 , quid 100? \6o 

quid 160 ? 256 
quid 240 ? 384 

800 

Patet Iucrum A fuifle aureorum 1^0 , Iucrum B 
C56, & C 3^4, q u x fimul efnciunt fummam lucri , 
adeoque Itatim habetur regulre ex^men . 

II. Si pecunia unius diutius fucrit in negotiatione , 
quam pecunia alterius , tunc uniufcujufque pecunia 
multiplicari debet per fuum r.empus. Qtfera peragen- 
da , ut fupra . 

Sit exemplum . ^4 pofuit in fortem communem au- 
?eos 50 snnis B aureos 100 annis 3 , C veroau- 

reos 
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reos 200 anoo 1 . Lucrum fuit aureorum 500 , quz« 
ritur fingulorum lucrum . Duc 50 X 2 , 100 X 
& 200 X 1 , produfta dant fummam doo : quae erit 
primus terminus prapoitionum fecundus hicrumcom# 
paratum aureorum 5#o ; tertius vero pecunia fingu* 
lorum per fuutn tempus multiplicata . 

Dic crgo fi 600 dant 500, quid 100? 8? £ 

quid 500 ? 250 
$uid 200? 166 y 



• - _ 

500 

Eft igitur lucram ipfias A aureorum 8$ \ • Lu~ 
crum B aureorum 259, C vero aureorum 166 ~ qux 
addita faciunt aureorum fummam 500. 

IIT. Quod fi fingulorum pecunia sequalis fuit , 
tempus autem insequale/ nam A reliquit in focieta- 
te pecuniam fuam menfibus 7 , B vero menfibus 6 9 
C denique menfibus 12, lucrum autem. extiterit au- 
reorum 1000; collige in unam fummam menfes 9 fa.- 
ciunt 25 , eritque hic primus regulae terminus ; fc- 
cundus erit lucrum ; tertius menfes fingulorum . Tum 
adhibe ter regulam auream , invenies lucrum prim\ 

gureos 280 , fecundi 240 , tertii 480 . 

- 

Si menfa aur. quti menfes 

\ 1000 :: 7? 280 

6? 240 
12.? 48CX 
«» i ■ ■ 

lOOOt 

Coroll. Hinc apparet modos dividendi pecuniam 
v. g, aureos 1000 in proportione data temporis ,quo 
ires famuli domino fuo fcrviexmu , quoruna -kimus 
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ferviverit annis 7 , fecpndus annis 6,tertiu$ annis 12, 
Aliz fimiles quaMtiones ex haq regula facile fohun- 
tur, qu# non efi , nifi regqla pjqportionum fep.* re- 
perita , ut patet, Quod de lucro diflum efl, inttlii- 
gi eodem modo debet de damno , fi focietati imprq- 
fpere cefferit , ac damnum in fingulos fit dividendiua 
fcabita ratione pecuiiarum , & temporis . 

. PfcQPQSITIO VI. 

Cutn varix res diverfi pretii inter fe alligantur , feu 
mifcentur , nt varii liquores , merces , meulla &c. 
atque inde pretium partibus mixti refpondens inqui- 
ritqr : feu , cum pretio quodam medio propofico , qu#- 
ritur , quantum ex fingulis mercibus , aut liquoribus 
mtfceri debeat , ut pretio iUo arbitrarip vendi poffint, 
in utroque cafu adbibetur regula, quam Arithmetici 
regulam JlUigotionis vocant , qus pgr. exetnpla fatis 
fuperquc innotetcet, 

J, Conflanda eft ftatua argeotea librarum 500. Ar- 
tifex duo argenti genera pofuit , alterum quod m fiq, 
gulas libras llat fcutis 30 , alterum vero fcutis 25 • 
Ex priore pofuit libras 120, ex pofteriore libras 180, 
Quarritur quot fcutis ftabit in fingulas libras ejufrac* 
di ftatua? 

J)uc libras 1 2 o X ? o fit 3 6 o o 
180.X25 

8 1 oo f 

Tom divide totius argentr pretiutp 8100 per ni|- 
rn^rum librarum 30P , quotus 27 indicat unius librae 
pretiqtp . Nam f: lib. 30P valent fcut. 8ico , qui4 

Q libu * 
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lib. i ? Ex regula aurea habentur 27* 

II. Sunt duo olei , aut v?ni genera , menfura t 
primi generis ftat juliis 24, iecundi generis menfura 

I valet juliis 35 . Si quis non habeat nifi iulios 

& menfuram uoam ex utroque vino mixtam petat , 
quaeritur ex utroque quantum debeat accipere . 
u Pone unum pretium ftafutum fub altero 24 & 

?»5 f & ad finiftram pretium arbitrarium 3$,tnedium 
nter pretia ftatuta 24 & ?5; ad dexteran vero dif- 
ferentias inter hoc , & pretia illa, fed alternatim ita 
ut differentia pretii ruinoris 24 (hoc eft 9 ) ponatur 
juxta prerium majus 35 , & differentia pretii majo- 
ris 35, nempe 2, ponatur juxta pretium minus 24, 
ut in fequenti exemplo fa&um vides. - 

2. Colliganrur differentias in unam fummam , ut 
Jic i 1 , & inftituatur regula trium toties , quot funt 
differentisc , nempe bis in hoc exemplo ; ita ut fum- 
ma diffrrentiarurn 1 1 occupet primuro locum , men- 
fura vero 1 fecundum locum , & una ex differentiis 
tertium . Tum dic , (i 11 dat 1 , quid 2 ? Rurfus , fi 

I I dat 1 , quid 9 ) Invenies ex potiori vino accipiendas 
efle ~ unius menfurae , ex alrero vero Y7,qua?fimul 
fumptaj faciunt || , hoc eft menfuram unam quaefuam. 



Ptetia Differ. 
. r 24 f 2 f Si 11 dat i f quid 2? y 7 
53 L 35 l 9 1 quid 9} T 9 T 



Summa u 



1 

TT 



III. Quando autera plurium>quam duarum rerurn 
pretia ftatuta proponuntur,ita tamen ut faltem ununn 
iit majus , alterum vero minus pretio arhitrario ; tuno 
plures» fieri debent alligationes , quod exemplo latis 
vulgari explicatur. 

Libra 1 Garyophili valet juliis j « Piperis libra % 
juliis 4. Cinnamorai , 6. Qroci , 9: qu* brevitati* 

gra- 
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gratia fint A ^ 3 ^ C, P. Pretium vero medium fic 
JVf Quamtur, quantum quis debeat ex fingulis acci» 
pere, ut mixti libra i valeat juliis 7. Primo difpo» 
nantur ordinatim pretia , ct in exemplo fequenti , 
Secotido aljigentur inter fe duo pretia D, hoc 

eft comparcotur ambo cum pretio Af, ut inveniantur 
differentiac exceffus , & defeftus , nempe 2 & 4,qua» 
ponantur alternatim juxra A & D modo fuperius 
txplicato. Eodem modo alligentur duo pretia B&,D 
( idem pretium alligari poteft pluries ) differentiac 
exceffus e(t 2 , defeft us autem eft 3 , quae ponantur 
altemarim juxta B & D . Similiter alligentur C, & 
rurfus D , diffeientiae funt 2 & 1 , quap pariter fta r 
tuantur alternatim juxta C & D. 

5. Colligantur omnes illap differentiae in unam 
fummam, quae hic eft 14. Deiade dic, fi 14 dat li- 
bram 1 , quid differentia 2 ? erit f j , feu £ ; quod 
toties iteretor, quot funt pretia data A> B,C y D p 
adeo ut tres differentiae 4 , 3 , 1 , qua: appofita: fuor, 
ipfi D, addantur, & unicarii differentiam 8, efficianf, 
En totius calculi typus . 

JVttti Djffinr. 

4 / 4 3 f 2. v 



/ C 6 / 2. 
V I> 9 V 4. 3, f. 



Summa 14 ! 
Si 14 dat lib, t. quid » ? ,V 

Summa \ ^ zz 1 • 

Si frac!iones,aut partes mixti additae adarquent totum 4 
regulat exainea exhibent. Sic ia exempk) |J- ss 1 • 

G s £><?- 
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Denwnftr. Summa differentiarum ,quibus pretia (h* 
tuta diflerunt per exceffum,& defedum a pretio me- 
*dio,habet ad totur, mixtum eandem ration-ern , quacn 
habent fngulae d*ffsrentiae feorfim fumptae ad finga- 
las partes mixti feorfirn fumptas , ut patet ; 'proinde 
toties regula pcoportionam iteratur % qriot funr differentiar, 
4ju* idcirco locum aitemaot , ut pretium deficiens uniug 
COnapenlariqutat per eiceflnm ajterius pretii . Quod &c. 

Corol. |« Ex fuperioii exeraplo manifeftum eft , 
unumquodque pretium faltem femel alligari debere t 
idemque pretiwn potfe pJuries aflumj , ut fa&um eft 
cum pretio D , 

t.orol. II. Alligationes hujufmodi fieri poffint va- 
liis modis , fiquid^m pretium mediuro femper cori> 
paretui cum duobus pretiis , altero majori , altera 
minori . Pro diverfa autem alligatione , diverfa erit 
tinius , vel alterius roercis , aut liquoris quaatitas ia 
.oiixca pofita, ut patet< 

* « 

P R O P O sitio vir, 

De tegula fimpluh Pofnionis , feu falfi. 

Ea regula falft dicitur , qua? ex pofuione numeri 
plerumque falfi docet verum numerum invenire , qui 
quxil oni fatisfacfat . Dicitur fimpluis Pofivonis , fi 
fimr>Iex ponatur numerus , ut in hac Propof. fiet ; 
duplicis vero , fi duo numeri affumantur , ut in PropJeq % 

ReguJafimplicis Pofitionts in tribus confiflit, nempe 

1. Ponitur numerus, qui videtur aptus ad folven- 
dam quajfiionem , qui dicieur Pofitio. 

2. Examinatar ille numerus , aa talis fit , qualis 
exquiritur . 

3. Inftituitnr regula proportionum ad verumnume-t 
rum inveniendum . Res exemplis fit evidens , 

X. Semprocius teflamento mandavit , a.ureo$ centwn 
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diftribui in tres fratris fui filios A % #, C hac lege, 
tit A habeat partem duolam jB > &«Bparrem triplam 
ipfius C.Quscrirur quanrum finguli debeant accipere. 

Pone \A habere aureos 6 , habebit B aureos } , C 
vero i . Examina, an tres il!re partes 6,3,1 fimul 
efficiant too ( nam fi too effk^rent, problema efiee 
abfolutum ) fed illa? efficiunt tantum 10 . Adhibe 
jam regulam proportionum , in qua ponatur primo 
loco numerus , qui e* falfa pnfitione provenit , ut 
hic 10 : fecundo loco ftatuitur numerus primo aflum- 
ptus , feu Pofitio , ut hic 6 ; tertio Ioco numerus 
«iatus in quaeftione , hoc eft ico, invenies 60 . Ita- 
que A habebir 60 aureos, B 30» C vero 10 , ^uo* 
futn fumma eft 100 , ftilicet 

' 10. 6 :: 100. <56. - 

• • ' i 

It Cajus interrogatus , qtiot aureos haberet , fe> 
fpondit , aureorum meorum t+T+ T faciunt fum- s 
mam 470 > Quarritur ea fumma P Pater hic tjuirt 
toumerum, cujus parres 7 , -j- , 7 fimul furriptx efl> 
ciant 470. Ad evitandas fraftiones aftume nunerum^ 
qui contineat part s in quseftione expreflas . Efto hic 

60 , tujus 7 s= 20, 4 = *5 » t == 11 * % ux P artes 
additae faciunt 47 ♦ Debebant alnem efficere 470 ^ 
Inftitue regulam proportionum , difpofitis tcrminis 
inodo fuperius explicato, nimirura 

4 7- 6 o : : 4 7 6. 6 1> 6. 

Habebat crgo Csjus aureos <5ot> , quorum 7 s 
2od, 7 150, v =: 120, quac partes fimul additat 
cfficiunt 470 . 

III. Sunr quatuor mola? , quafum prima fingulis 
horis molit tritici modios 7, fecunda 6 , tertia 4, 
^uarta 3 • Q,aseritur tempus , quo moientur tritici 

G 3 aaao- 

\ 
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modii 3dfo, omnibus illis roolis fimul adhibitis. 

Ponc requiri horas 5 , hoc tcmpore prima moU 
-tonficit modios 35 , fecunda 30 , tertia 20 , quarta ► 
15 f qui omnes funt modii ioo,debebant autem efle 
360 . Inftituatur ergo regula proportionis : fi modit 
100 pofcunt horas 5, quid modii 360? Invenies ho* 
tas 18. Nam 

» 

1 o o. 5 :: 3 s o. N 1 8> 

QuO tempore prirna mola conficiet modios 126 > fe- 
cunda 108 , tertia 72 , quarta 54 , qui fimul additi 
efficiunt modios 360 • 

Demonft. Ut ie habet ( in primo exsmplo ) 10 
ad 6 + 3,+ 1 fimul fumptos in falfa pofitione , ita 
fe habet in vera pofitione 100 ad 60 + 30 + 10 
fimul fumptos. Proinde regula ftat in hoc ut nume- 
Jtts falfus io, produ&us per numerum falfum 6, ica 
fe habeat per regulam auream ad ipfum numerum 
falfum 6 , ficuti verus numerus 100 ad verum nu* 
tperum 60» 

PROPOSITIO VIIL 

De Regula duplicis Pofitionis* 

Regula duplicis Pofttionis non unum , fed duos fup» 
ponit numeros , ut in Propof pnect di&um eft , fol- 
vitque plures quarftiones , quae per unam pofitionem 
reiolvj nequeunt. Omnes tamen quatlliones ,qua: per 
tinam pofitionem folvuntur , etiam per duas (blvi 
poliunt . Qnando autem duplici pofitione opus fit , 
indicabitur inferius in Scho4. En re^u x ordo. 

x. Pone pro numero quaefiro quemcunque nume* 
rnm , qui dicitur Pofttio , & cum co procede juxta 
tenorem quatftjonis i cui fi aon fatisjaciat , errorem 
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( hoc eft exceffum , vel defe&um , quo pofitio aber- 
rat a numero quaefito > fubfcribe eidem pofitioni f 
cum figno + , vel — , quoruro unum plus , five 
cxceflum , aiternm minus , feu defe£rum denotat . 

2. Pcnatur alius numerus priore major , vel mi« 
ror, cum quo fimiliter exairinetur quarftio propofita t 
cui fi non fatisfaciat , errorera pariter ei pofitioni 
fublcribe cum fignis vel — - . Cum ambo erro- 
res funt per exceffum , vel ambo per defedium , di- 
cuntur fimiles . Cum autem unus eft per exceflum , 
alter per defe&um , hoc eft cum fignis diverfis + 
& — , dicuntur errores dijjimiles. 

3. Si errores funt fimiles,ducatur prima pofitio ici 
errorem pofitionis fecunda? , & yiciflim pofitio fecun- 
da in ertorem primae pofitionis; Tum horum proda- 
£lorum differentia dividatur per difFerentiam errorurtf, 
quotus erit numerus qusefitus . , 

4. Si errores funt diflimiles , pToduftorum fimma 
dividitur per fummam errorum , quotus dat quaefiturru 

I. Tres juvenes Jf , 2?, C lucrati funt aureos 47« 
2?obtinuit aoreos 5 plus quam %A\ C tantundem quan- 
tum B, & infuper 10, quaeritur lucrura fingulorurru 

Pone lucrum A fuiffe 4, lucrum B erit 9,C ve- 
ro 19. Adde fimul 4, 9, 19 , fiunt 52, at debebant 
effe 47, eft ergo error, fen defefius in 15. 

Rurfus pone lucrum A fuiffe 7 , crit lucrum Bi2, 
C vero 22, qui fimui faciunt 41 , quae fumma defi- 
cit a vera 47 per defeftum 6 . 

Cum itaque duo errores fimiles fint ( nempe ajnbo 
per defeftum ) duc pofitionem 4 in errorem fecunda 
pofitionis , hoc eft in 6 , & pofitionem 7 in errorem 
15; fiunt duo prodo&a 24 & 105, quorum differen- 
tia eft 81 , quem divide per dirTerentiam unius etn> 
rts ab alio, ideft per 9, ( fubrrahendo errorem 6 ex 
alio errore 15 ) quotus 9 d*t numerum quaefitum . 
Itaque lucrum A fuit aureorutn 9, B vero 14 ,& C 
04 , quorum fmm eft 47 • G 4 JP«- 



1 
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Poflt. 4, £lT. 

Poftu 7, £m 



JFW. 4 X 6c 24 
7X155= 105 

2>/^fc» 81» 

. ft. Si utraque pofitio fit exc edens , praxis *(r omoi* 
fio eadem. Ponamus enim lucrum A fuiffe 12, eric 
iucrum B 17, & lucrum C 27, quorum fumma eft 
56 * excedens numerum datum 47 per errorem 9. 

Pone irerum 11 pro iucro A , erit lucrum B 16 , 
& lucrum C 26,quorum fumma 53 adhuc peccat per 
Mceffum 6 . Cum igitur erroreS fimiles fint ( ncmpe 
£er exceffum ) duc pofitionem 12 in errorem 6 alte- 
fius pofitionis, & pofitionem 11 in errorem 9 . Tum 
fubtrahe produ&um minus 72 ex majori produfto 99, 
& rtfiduum 27 divide per differentiam errorum 9 & 
6 % hoc eft pcr 3, quotus 9 dat numerum quaefitum , 
ut priui. 



ttl Quod fi una pofitio fit efccedens s altera defi- 
ciens, fumma produttorom dividitur per fummam er- 
torum , ut diflum eft fupra num. 4. Sit idem exem- 
plum ciaritatis gratia . 



one kcrum A iuiffe 5 4 lucrum B erit 10 , & 

lu« 



Pofu. 11, £rr. + <5 ( 
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Jacruta C 20 , quorum fumma 35 deficit a fumma 
data 47 per defeftum 12 j fumendus eft igitur nu- 
merus major. 

Pone lucrum A. it, 2? vero i^, & C i<5, furn- 
ma omnium 53 excedit veram fummam 47 in 6. 
Ducatur jam pofitio prima 5 in errorem 6 , & vi- 
ciflim pofitio 11 in errorem 12 . Deinde quia erro* 
ifs funt diffimiles ', addantur duo produfta 30 & 
132, eorumque fumma 1^2 dividatur per fumrnam 
crrorum i8,quotus9 dat rurfus numerum quarfitum^ 
m antea. 

Poftt. 5, trr.— 12 ( - A 
Pq/fo 11 , £rr. + <5( ' 

Prai. 5 X 6 =2 3 d 
11 X 12 = 132 



Summa 161 

» 

• - 
Sit aliud ekemptum . InterrogatUs Pythagoris de 
numero fuorum difcipulorum , refpondit, eorum di« 
midium dare operam Geometria: , quartam partem 
Philofophiar , feptimam partem fervare filentiunT; 
infuper tres alios fe habere inftituendos . Quzritur? 
forum difcipulorum numerus. 

Ponatur difcipulos habuiffe 56, dimidiurh erit 28 , 
quarta pars 14, feptima pars 8, quorum fumma eft 
50: his addantur illi 3 , fiunt 5?,deberent efle 56 ; 
eft error per defcftum 3 , quem nota juxta ipfam 
pofitionem 56. 

Rurfus ponatur difcipulorum numerus nz , dimi» 
dium erit 56 , quarta pars 28, feptima i<5, quse 
fimol efficiunt 100 , additifque 3 , fiunt diicipult 
103. Eft ergo iterum per defeflum 9 , quem nota 
ad pofitioaem ns # 
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Jarp duc pofitioncm orimam 56 in e*»rorem fecutl» 
dac pofitionis , hoc elt m 9 , & viciffim pofitionem 
fecundacn 112 in alterius pofitionis errorem ? , pro- 
veniunc 504 & 336. Cumque errores fitniles fint , 
eorum produftorum differentiam 168 divide per drf- 
ferentiam errorum 6\ quorus 28 dat numerum quae- 
fitum difiipuiorum • Nain ejus dimidium eft 14, 
quarta pars 7, feptima 4, quse fimul faciunt 25 > 
additifque 3, habetur numerus.28. 

112, £rr- 9 ( 6 ^ 
Prod. 56 X 9 c= 504 . 

D;/*r. 168. 

* 

Poftremo funt tres numeri ignoti a , b , c , qui 
fumpti bini dant I ucnmam , ut fequitur 

A + b 3S 50 

£ + * s 70 

Quanritur fingulorum valor . Pone a zz 16 , erit 
£ =1 34, crgo czz$6 , proinde * . -f t = i£ -f » 
boc eft 52 . Sed effe debebat 60 \ ergo pofitio 
prima !«*5 peccat per defefium 8. 

Pone itaque * = 18, erit b zz 32, ergo csz 381 
adeoque 4 + c 53 + -?8 , hoc eft = 56, fed de* 
bebat efle 60; cft ergo rurfus error per defeSum 4. 
Pro inveniendo veronumero, fiant cetera , ut fupra; 
reperietur a zz 20, proinde b 35 30, c zz 40 f und* 
i + f ■= 20 •+• 40, feu 6*o, quod quaerebatur. 

Schoi. Indicmm auttm qnanfa quajlio ptopofua foM 

non 

■ 
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non poffit per unam pofxtionem f fed duplicem omnine 
tequtrat , eji cum quaflioni aliquis determinatus nume* 
tus additus ejl 9 qui una cum numero ad libitum pofi» 
to debet ajfumi . Sic in primo exemplo numeri ilii de* 
terminati 5 , & 10, qui adduntur numero ad libitum 
pofito , inaich funt duplici pofuione opus effe . In fe- 
aundo autem exemplo numerus ille determinatus difcu 
fulorum 3 »0» importat duplicem pofitionem , quia non 
afficit partes aliquotas ? , 7 , -f* mmeri quaftti , unde 
qutflio illa etiam per fimpltcem pofitionem folvi pote/K 
Queritur enim numerus , ex quo fi auferantur ^ , J t 
y refiduum fit 3 • Ponatur idem numerus 56 , qui priuSf 
erit 56 t — — — \ zz 6 , quod refiduum 
debebat effe 3. Dicatur ergo fi refiduum 6 provenit ex 
56* , unde 3? Prodibit quartus proportionalis 28 , qui 
quaflionem folvit, ut antea . 

PROPOSITIO IX. 

Aurificts furtum in corona Hieronis regis detegere ♦ 

Vitruvius Ub. 9. Cap. 3. refert , ab Archiroede 
deprehenfam fuiHe fraudem , quam arttfex auream 
Hieronis regis coronam , admixta argenti portione f 
adulteraverat * fed quo praecife artificio id egerit t 
non laris conuat. Duas tamen maflfas feciflfe dicitur f 
alteraru ex auro pro ejufdem ponderis cum corona , 
alteram ex argento item puro ponderis ejufdem: tum 
hafc tria in vas aqua plenum feorfim immittens , 
aquam inde effluentem fedulo exploravit , atque hioc 
quantum argenti ia ea corona fuerit admixtum , in- 
venit . 

Fiogamus igitur coronz pondus foifTe lib. 12 • 
item auri , & argenti maflas ; & dum coro^a in vas 
aqua plenum demitteretur y effluxifle aquar iibras 77, 
dum autem immergeretur auri njaffa, cLfluxiiie aqu* 

» 
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libras 7 £ , immerfa demum argentj maffa , efflcixlC* 
fe aquae iibras 10 7, Jam ex regula duplicis pofitio* 
nis ponatur , in ea corona fuifle auri lib. 9, erant 
ergo argenti lib. j. Itaque per regulam proportionum 
dic , fi puri auri lib. 12 dant aqua: libras- 7 7 , quid 
lib. gP invenies l : b. 5 j. Item, fi puri argeiti lib« 
ii dant aqua! iib. io£ , quid lib. ? ? piovmiunc 
lib. 2 T V . Adde fimul libras 5 , & 2 x ? , ha- 
bentur aquse Ijd. 8rV> debebant autem efle 1 d. 7*5 
elt ergo error per exceflum , qui notetur cum li- 
gno + una cum pofitione aiiumpta 9. 

Ponatur fecundo in eadem corona fuiffe auri lib# 
8 , ergo ex argento erant iib. 4. Dic tgirur per re- 
gulam auream , fi auri puri Jib. 12 dant aquae lib. 
7-5- , quid lib* 8? inveniumur iib. 4* . Similiter , fi 
ar^enti puri lib. 12 dant aquae lib. 10$ , qoid iib^ 
4? proveniunt per regnlam proportiooum aquse lib. 
$\ . Adde limul lib. 4.7 , & 3f , fit fumma libra- 
rum aqu£ 8~, debebant autem effe lib, ?f- Pecca- 
tum eit igitur rurfus per exceffum f , feu g % f qui 

notetur cum + juxta pofitionem 8, ut fequitur 

» « ■* • • 1 ♦ 

Pcfu. 9 f Err. + a ( iiff • 
Pofn. 8 , Err. 4- -h C f 0 ^ * 

■FW. 9 X /0" 5= H" 

° A i o — 1 o ' 

, Differ. H = 3 

Duais jam 9 X r t , & 8 X iV habeotaf 
& quorum differentiam -f ?• , teu 3 , divide oef 
differentiam errorum , hoc eit. per ~ , quotus ^ f 
fcu 10, dat auri libras quarfitas . Erant ergo immix- 
tx 2 argenti librae. 

Ut fiat examen dic , fi auri lib. 12 dant aqua* 
lib. 7j , quid lib. 10 ? invemes Ub. 6. Iiem (: *r- 

gen- 
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genti Hb. 12 dant aqua? lib. ioy , quid lib. 2? in* 
venies lib. ij . AMde igitur 6, & i~ , fumma li- 
brarum 7y dat tantum aquae y quaqtum , dum coro- 
na immergeretur, effluxit- 

Schol» I t Sed nota non opus fuiffe J!rchined\ , aut 
cuiqusm alreri , qui experimentum bu/ufmodi facere 
vefit^ eonficere auri , vel argenti maffas ejufdem pon* 
de*is cum corona\ fed Jatis effe aliquam auri y & ar* 
gtnti portionem noti ponderis ajfumere , t*t habeotur in- 
ter auri 9 ac argenti pondus , & aqua effiuentis quan* 
titatem propoftio . 

Schol, II. Per regulam duplicis pofttionis alia plw 
tes quaftiones pulcherrims Jolvi poffunt , qujt tamen 
longe facilius t & univerfali modo per Jflgebram expe* 
diuntur : a qua pariter peti debet Propofitionts hujus 
ftmplex j ac genuina demonflratio ; ut videre efi apud 
Bernardum Lamy in Elemenvs Mathematicis ann, 
1704 edit* PariJ. pag. 358. Demonjira'iones autem 
aliunde petita prolix* funt admodum f & implicau^ 

<"'"** -""7**- 

PROPOSITIOX. 

I 

Datis duobus numeris tertium proportionalem 

invenire . 

, . Duc fecundum in feipfum , & produftum divide* 
per primum , quotus erit tertius propoitionalis qua;- 
fitus . Dati fint 2 & 8, quibus tertfus proportionalis 
inquiritur. Ducatur 8 X 8, & produftum 64 divi^ 
datur per 2 , quotus 92 eft numerus qua?fitus . Sig 
%• 8, 32, funt in eadem proportioae fubquadrupla , 
Ratio patet ex 1, Um, I 

Schol. Si numeu dnti fint intef fe pAmi , hoc eft 
%mus non ftt alterius multiplex , tertius* proportionalif 
non erit numerus integer y fed frattus . Sk datis 2 & 

5 
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5 invenitur per haac Prop. tittius proportionalis , 
boc eji iz i. 

PROPOSITIO XI. 

Inter duos numeros datos medium proportio- 

nalem invenire . 

Medius proportionalis inter duos numeros datos 
dicitur numerus , qui ita fe habet adalrerum datum, 
ficut alter datorum ad ipfum ; ita ut numeri dati 
fint extremi , & ipfe medius ; qui bis fumirur , fe# 
mel ut confequens refpe&u primi» & femel uc ante- 
tedens refpeftu aiterius. 

Dati fmt numeri 4 & 16 , & inter quos medius 
proportionalis quseritur . Duc illos inter fe , & ex 
produfto extrahe radicem quadratam , radix eric me- 
dius proportionalis • Sic 4 X 16 == 64 * cujus radix 
quadrata eft 8 per Propof. 2. Gap. 5. Sunt igitur 
4 f 8 , 16 continue proportionales , nam 4.81:8, 
16. Ratio patet ex 1. lem, 

Schol. I. Si produQum ex numeris datis non fit 
fuadratum , ita ut radix quadrata ab eo erui non pof- 
fit ftne reftduoy tunc medius proportionalis inveniri nul- 
lo modo potejl . Nam dati numeri fint v. g. 2 & s , 
tadix quadrata per Prop. cit. & Schol. 2. erit ? \ . 
%/fdecque erunt in continua proportione % , J 4 , 5 f 
47»^ *// falfam , »10119 /1 reducantur ad idem nomen % 
erunt -^, ±? y feu iQ, 19, 30,-4«! nullomo- 
do funt proportionales , . 
# Schol, II. C*in 0*990 quadratum inteUigt pojftt muU 
liplicatum effe per unitatem , Aiitc onro/j radix quadra- 
ta erit media proportionalis inter unitatem , & ipfunt 
quadratum. Sic 15 , radix quadrata numeri 625 , eji 
media proportionalis inter 1 CT 623 > pro/W* 1 , 95 1 

6*5 
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6i$ funt $n eadtm ratione continua . Nam 1 . 25 : J 

PROPOSITIO XII. 

Itffer «fooj numeros datcs duos medhs propor* 

tionales invenire . 

Quadratum unius extremi ducatur in alterum ex« 
tremum , & ex pjrodufto extrahatur radix cubica pet 
Prop. 3. Cap. 5. * qu* erit duorum mediorurn pro» 
portionalium prior. Deinde quadratum alterius extre- 
xni ducatur in alterum extremum , & ex produ&o 
pariter extrahatur radix cubica , quae erit duorum 
xnediorum proportionalidm polterior. 

Dati fint numeri 2 & 16 , quos inrer invenire 
oporteat duos medios prooortionales . Q^adra mino- 
rem numerum 2 , ejufque quadratum 4 duc in 16 f 
fiunt 64 , cujus radix cubica 4 erit prior duorum 
proportionalium . Simiiiter quadratum a terius nume* 
ri 16) nempe 256 , duc in 2 , fiunt 512 , cujus ra- 
dix cubica 8 erit duorum proportionaiium pofterior; 
proinde 2, 4, 8, 16 funt in continua proportione, 
m patet , cum fit 2 ad 4 , ut 4 ad 8 , & 4 ad 8 , 
ut 8 ad 16. 

Schol. Si ad numtrum datum , & primum medium 
proportionalem inventum , quaratur tertiui proportionalis 
per Propof. 10. hujus : vel fi inter medium proportio* 
nalem inventum , & alterum numerum datum \nvenia* 
tur medius proportionalis per Propof. 11. hujus ,* in 
utroyue cafu obtintbitur fecundus duorum mediorum pro» 
portiunalium quafttus . Ceterum fi numeri dati ftnt taj* 
ies , ut inde radtx cubica obtineri non poffit ftne fra- 
ftionibus , tunc medii proportionahs inveniri nequeunt f 
ut de uno medio proportionali ditlurn eji in Schoi f r« 
Fropof, praec. 
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*i* De Reoulis Arithmeticis 

PROPOSITIO XIII. 

Qjaeftiones aVtquot praBUa exptdiuntut . 

Etfi quseftiones fere omnes , quac fequuntur , et 
regulis propartionum jam explicatis faci'e refol- 
vi poiTint ; quia tamen eas ordinare , atque expedire 
tironibus negorjum faceffit , adeoque Amhrpetici 
praclici peculiarles de his traftatus inftituerunj f proin- 
<de nos prxcipuas breviter indieabirnus , ita tamen ut 
ex ipfa praxi operandi etiam methodus innotefcat t 

1. Marcellus debet Titio fcuta Romana 343*. 
Cedit illi domum , quae locari foiet annuis fcutit 
537, poffidendam , donec debitum fit omninb folu- 
tum , quxritur quot apnis eam Titius poifidebit. 

Dividantur fc. 3432 per fc. 537 ( redadis integris 
cum fraftione ad fr^Qionem ejuidem nominis) inve- 
nientur anni 63, menfes u , dics 12 , quod pcr fc 
manifeftum eft . 

2. Impendit Paulus fcuta Romana 415, 35 in li- 
bras 385 mercis cujufdam coemendas , unde iucrari 
cupit fcuta 50. 50 , quaeritur quanti fingulas libras 
vendere debeat . 

Addantur fimul emtae mercis pretium & lucrura 
inde faciendum, nempe 415. 35 + 50. 50 = 466. 
85 , quse quidem fumma dividatur per numerum li- 
brarum 385 , quotus dat unius libr^ pretiura , fcili- 
Cet fc. 1 . 2 1 . 

3. Lucilius vendidit aureis 9072 fundum , quem 
cmerar aureis 8400; quamt quantum ex fingulis 100 
lucr^tus fit? 

Dic per regulam proportionum fi 8400 fiunt 9072» 

J|uid 100? Invenies 108. Eoit ergo ex fingulis ioo 
ucrum aureorum 8. 
Vel fc| fubtrahe 8400 ex 9071* diffwwU , te* 

lu- 

• ■ 
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Cav. VI. Prop, XIH. t'3 

lucrum cfl aureorum 6jz . • Dic ergo , fi 84O0 da,t 
672, quid joo? invenies tf, ut antea. 

Examen fit , ft dicas , iqq fiunt ic£ , quid 8400? 
invenies 9071 ♦ 

4, Eingamus ab eodem Lucilio folvendam efle pen- 
fionena lcutorum 500 annis quinque , hoc eft fcuta 
100 finguiis annis; quam ille emit parata pecunia , 
fqlutis (latim fcutis 400 . Qua;ritur , quantum lucri 
$x fiogulis 100 percipiat . 

Dic per regulam auream , fi fcuta 400 fiunt 500 % 
feu per Prop. 4. hujus , fi 4 fiunt 5, quid 100? in- 
venies 125 , adeoque ex fmgulis icq nabet lucrum 
fcutorurn 25 . 

Examen erir , fi dicas, iqq fiunt 125 , quid 400? 
fiunt, 500 . # 

ScIoK I. Qt<£fiiones hujus generis pertinent ad re- 
gulas lucri y Jeu firr>pliqis meriti , ut vocant . 

5. Fabius debet Sempronio aureos 660 annis tribus 
folvendos , hoc eft fingulis annis aureos 220 . Para- 
tus tamen elt (latim aureos 660 creditori (olvere,fi- 
quidem 10 ex fingulis 100 fibi relaxet . Quaeritur » 
quot aureos folvere debeat . 

Adde lucrum 10 ad 200 fiunt 110. Tum per re- 
gulam auream ter repetendam ( quot fcilicet annj 
funt ) dic fi 1 10 fiunt ioo,vel (per Prop. 4. hujus ) 
fi 11 fiunt 10, quid 120? fiunt 200. Rurfus dic, fi 
11 fiunt 10 y quid :oo? invenics 181 TT . Demum, 
li 11 dant, 10, quid 181 Tr J Ptoveniunt 165 ttt . 
Addantur finnul 200, , 181 : / T » i<$5 TTT • £rit 
fumma 547 ttt - Accipiet ergo Sempronius tanturn 
aur eos 547 -rrr ■ . 

Schol. II. Nota in hac aliifque hujus generis qua- 
fiiontbus dici non poffe , ft 100 fiunt 90 , quid 220? 
$ed ntceffario addi debere lucrum ipfum 10 ad 100 • 
£Jam nihtl aiiud proponitur relaxandum , nifi lucrum ; 
tyojnde lucrum ipfum additur ad fortem , feu iqo » 

H ut 
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utbaleatuv no , primus reguU auret termtnus f 

6. Eadem ratione fi quis ad tres annos domurn 
conduxerit cum annua penfione fcutorura 900 ; domi- 
no autem ejus domus omnem ftatim fummam in, 
anteceflum folvat ea conditione, ut fibi fcuta 5 prp 
/frigulis 100 compenfet : dices, fi 105 fiunt ico, feu, 
( dividendo 105 , & 100 per 5 ) fi 21 fiunt 20 9 
quid 303? invenies 28^. Rurlus , fi 21 fiunt 20, 
quid 2^5 * ? fiunt 272. ^ L 4 ^ . Demum fi 21 dant 20, 
quid i-ji-r^l proveniunt 259"7^VV« Horum fum? 
ma 816 7V0 (. redaftis fraftionious in partes cente- 
fimas ) in antecetfum domus illius domino folvenda eft. 

Quod fi aurei illi 660 a Fabio triennio poft foL 
yendi fint; tunc additis , ut fupra 10 ad 100, dic fi 
110 ifiunt 100, feu, per Prop. 4. hujus , fi 11 fiunt 
10, quid 660? erunt 600 . Rurius , fi 11 fiunt 10, 
quid 600^ invenies 545 T s - . Demum , fi 11 fiunt 
10 , quid 545 TT I Fiunt 495 j-f| ; & hi folutq 
Sempronio lolvendi funt. 

Vel brevius, duc 660 in 10 X 10 X *o = 1000, 
& produ&urn 660000 , divide per 11 X H X !! 
1331 , quotus dat 495 , ut antea- 
Schol. III. Hxc praxis vulgo dicitur , fcontare a 
capo d' anno . 

7. Accepit Cajus aureos 500 cum ufura aureorurrj 
10 ex fingu is 100 in annum ea lege, ut nifi folvat 
fingulis annis , fiat ex fcenore auftio fortis . Nihii 
fuit a Cajo folutum toto triennio . Qusritur , quan- 
tum ipfe pro forte , atque ufurae ufura fceneratori 
debeat, * J 

Adde 10 ad 100 fiunr 110 ; deinde per regularq 
auream dic , fi aurei 100 fiunt rio , feu fi 10 fiunr. 
11, quid 500? invenies 550, hoc eft 500 pro forte, 
pro ufura vero primi anni 50. Rurfus prb fecundq 
anno dic , fi 10 tfunt 11 , quid^so? fiunt 605. De- 
rnum fi 10 dant 11 , quid 605 ? Invenies fummart* 

a Cjj, 
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Cap. VL Prop. XIII. 115 

H Cajo folvendum aureos 665 j . 

Vel brevius , duc 500 in ijji , hoc eft iri 
11 X ' 1 X U zz 1 ? 5 1 , & produflum 665500, di . ide 
per iooo, nimirum per 10X10X 10-1000, quo- 
tus dar 66s , nt ancea . 

Coroll. Hinc iiquet , fortem datam , nempe au- 
reos 500 , &^lurr.mas deinde inventas per regulam 
proportipnum 550,605, & 66 5 ~ tih terminos con- 
tinue proportionales , cum omnes lint in eadem pro- 
portione , quam habet ao ad 11 , proinde intcr for- 
jem datam , & ultimi termini fummam tot interce- 
dunt medii proportionales , quot e;us fcenoris fuerant 
annj uno minus. Hoc ipium de prxcedcnti quaellione 
debet intelligi . 

Schol. IV. Praxis hujufmodi , qu<& apud Latinof 
anatocifmus , five ufura ufurt , & a nonnulth ufura 
Judaica dicitut , ejl a lege vetita , %Ab Italis vocari 
folet meritum meriti , feu meritare a capo d 1 anno . 
Hac vero tegula utimut , ubi fundus ex annuis frucii* 
bus continuo augeri , ac multiplicari debet . 

8. Terentius debet Gellio pro ufura primi anni 
fummam fortis & foenoris fimul fcuta 4608 , pro 
quarto autem anno fcuta 6561 ; quaeritur , quant;a 
fuerit fors, quantumque foenus. 

Quaerantpr inter ^6c8 , & 6561 dua: medise pro. 
portionales, pet Frop. 12. hujus : duc lcilicet mino. 
rem 4608. in f e , fit quadratum 2 12 23664, quo du- 
clo in majorem 6561 , producitur 1393 14069504 . 
Hinc autem extrahatur radix cubica , per Prop, 3. 
Cap. 5, prodibit 5184, quaz erit duarum proportio- 
nalium minor , pet Prop. 12. cit Solvet igitur fe- 
cundo anno pro forte, ac fcenore fcuta5i84: atque 
hinc deducitur fortis quaefita quantitas . Nam ex pr#c 9 
Corol. forfls fumma , & reliqua; omnes , funt inter 
fe in proportione continua ; proinde fecundi anni 
(umma 5184 fe habet ad fummam 4608 primi anni, 

H 2 ficiw 
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ficuti hxc ad fortom quaefitam . Datis itaque duobtn 
terminis 5*84, & 4608 , quseratur tertius proportio 
naiis per Propof. 10. hujus , erit fors quaefita 4096* 
Hanc vero fubtrahe ex fumma data fortis & foeno- 
rfs primi anni , nempe ex 4^08 , innotelcet ejufdem 
fcrtis ulura , fcutorum fcilicet 512, feu 11% ex fin- 
guiis ioo. Nam dic , fi fcuta 4096 fiunt , qnii 
joo? invenies H2y, hoc exis| ex fingulis centenis* 



— 

C A P U T VII. 

t 

# 

Dt Prcgrejfiontbus Aritkmeticis , & Geometricis x 

mumque reguiis , 

TyRo K q>ejfio eft complurmm terminorum eadem ra* 
! tione procedentium feries . Si exceffus , vel de*. 
fecius , quo termini illi procedunt , fit aqualis , ut 
1 1 3 y 5 y 1 y 9 > & c - 9 U ' binario crelcunt , vel 1 5 *. 
12, f y 6 , 3 ) &c qui ternario crefcuut , tunc ori- 
tur prcgrejjto Aritbmetica . Si vero termini fint itt 
continua ratione Gtometrica proportionaies eo modo^ 
quo in pra*cedenti capite explicatum eft , tunc habe- 
tur progrejfto Geometrka f De utr^que hic brevite* 
agemus , 

Datur etiam proportio Harmonica , feu Mufica, 
ki* qua tres termini ita ordinantur , ut eadem fit 
proportio maximi ad mmimum , quam habet diffe- 
rentia rnaximi & medii ad diffcrentia medii & mi- 
nimi . Tales funt numeri 3,4,6. Nam inter 
6 & 3 eft proportio dupla ,'ficuti dupla eft propor- 
tio differentia? inter 6 & 4, nempe 3. y ad difTeren- 
tiam inrer 4 & 3 , nempe 1 , fcilicet 6.31:6 — 4 • 

4 — ?- 

Regulas progreflionum hujufmodi' eonfiftunt in hoc, 
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Lemmata * n/ 

fct eorutti terminorum feries compendiofe , oc fine 
prolixae calculationis taedio in unam fummam colli- 
gantur. 

L E M M A T A • 

I. In progreffione Arithmetica terminorum quo- 
rumcunque , fumma duorum extremorum sequatur 
fummse duorum terminorum , qui ab extremis a*qua- 
liter dilbnt. Sint 

Ent i + nsj, 9. Item 1 + 11 = 5+7. 

II. In progreflione Arithmetica terminorum im- 
f arium fumma extremorum , vel duorum terminoruni 
«qualiter diftantium , dupla eft termini medii . 

»> 3> 5 » 7> 9> "> 13» 

In hac progreflione feptem terminorum fumma 
I + ij c 7 + 7, feu 14-, Item 3 + 11 = 14, 
pariter 5+9=14. 

III. In omni progrefTione Arithmetica quilibet 
terminus continet primum , hcc etl minimum termi- 
num , & toties excefium , feu differentiam una mi- 
nus> quot funt termini poft primum ufque ad ipfum 
inclufive . Sint 

* 

*> 3» $» ?l *9 

'TTerminus quartus progreffionis 7 continet , ut pa- 
ter , minimum terminum 1 , & ter differentiam 2. 
Pariter 9 , terminus quintus progreffionis > continet 
1, & quarer differentiam iofam Q . Ita quoque 11 9 
terminus progreifionis fextus , continet t , & qain- 
quies diflerentiam 2 , ut patet . 

3 Co- 
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CoroII. Hinc haberur maximus progreflionis term!* 
nus , fi differentia ducntur in numerum terminorurrt 
unitate minutum , & produclo addatur minirrus ter- 
minus . Sic in pra?c. prog^eflione , fi diffcrentia ± 
ducatur in 5 ( numerum terminorum unirate minu* 
tum ) & produfto addatur minirrius terminus i , ha* 
betur maximus terminus 1 1 . 

PROPOSITIO t 

1 

TDatis minimo ac maximo progreffionis Arithmttici 
ttrminis , & terminorum numtro , 
invtnire fummami 

Regula harc eft : fumma minimi ac maximi ter- 
rnini multiplicetur per dimidium numerum termino-» 
tum , produftum dabit fummam totius progrefltonis. 

Sit txemplum . Quarritur; fumrha omnium campanae 
Julfuum alicujus horologii ^ quod ab i hora ufque 
ad 2 inclufive, det pulfus pro horis juxta naturaieni 
uumerorum feriem .1 3 2, 3,4* 5 &c. , ita ut pro 
hora 7 fepties , prb hora 10 decies , pro 12 duode- 
cies pulfet . Minimus terminus eft 1 , & maximus" 
12 ; horum fumma 15 ducatur in 6 > ( dimidium 
terminorum ) produflum 78 dat omnes campana* 
horaria? pulfus pro horis 12 . Cujus duplum dat pul- 
fus horarios integri unius diei . 

Ratio deducitur ex lemm. 1. Nam cum fumma\ 
extremOrum aequalis fit duobus quibufque terminis 
Sequaliter diftantibu$j reftangulum faflum ex fumma 
primi* & ultimi in numerum dimidium terminorum* 
neceflario arquale erit fummae totius progrefllonis* 
Multiplicario enim eft idem ac compendiofa additid 
CX diflis Prap. 5. Cap. I. 

Coroll. Hinc iniertur , fummam progrefliohis 
Atithmeticas pantet haberi * u Si dimidium iumm* 

ma« 
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ttiaximi ac minimi termini ducatur in numerurri ter- 
triinorum . Si fumma maximi & minimi ducatur 
in nudierurri terminorum & produ6tum per 2 diVi- 
datur . j, Qjia vero in progreifione terminoruni 
imparium numerus medius aecjuatur dimidio fumm£ 
thaximi ac minimi ex Umm. li hinc fequitur ; haberi 
progreflionis fummam , fi numerus medius diicatur irl 
flumerum terminorurn imparium • 

PROPdSlf I O ll. 

Datis terminis maximo , & minimo , necnori & Mi* 
merO terminorum , differentiam 1 
invenire • 

A Maximo termirio aufer minimum , & refiduunl 
divide per numerum terminorum unitate minutum^ 
quotus dabit differentiam qpsefitanl . 

In pr&c. exemplo campanx horariae a maximcf 
termino 12 aufer minimum 1 * & refiduumu divide 
per numerum terminorum unitate minutum * nempc* 
1 1 ; quorus 1 dat differentiam qusfitam . 

Ratio defumitur ex lemm^ 3. Nam 12 continet 
xninimum terminum 1 , & prsterea tofies tontinet 
differentiam , quot funt poft tefmiriurri i ufque ad 
ipfum inclufive 12 termini , qui nimirurri funt 11.« 
proinde j ablato- rniaimo termino , refiduum continet 
toties differentiam , quot funt progreffionis termioi 
Ihinus uno ; adeoque divifo refiduo per numerurti 
tenfiinorum rinitate minutum habetur differentia 4 

• 

■ ■ ■ 

■ 

v 
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PROPOSITIO III. 

• i 

Minimo termino^ differentid , C5* numero terminotum 
datis, invenire maximum * 

« 

■ 

Duc differentiam in numerum terminorum unitat* 
minutum , & produfto adde minimum terminum * 
iumma dabit maximum . 

Sit exemplum . Dux exercitus diftribuere 4 vult prse- 
dam in expugnatione tfrbis colleclam inter 40 ftre- 
nuos milites, qui primi arcem occuparunt ; hocpacto> 
ut ultimo, qui moenia fuperavit , dentur aurei 100, 
penultimo 130, antepenultimo 160 * & fic deinceps: 
quseritur , quantum retulerit pecunia; primus . Patet 
zrrinimum terminum efle 100 , differentiam 30 * & 
iiumerum terminorum 40. Uuc proinde 30 in 39, 
& produfto 1170 adde minimum terminum 100 % 
habebis maximum 1270 , praemium fcilicet primi 
militis. Ratio patet ex lemm. 3., ejufque Coroll. 

PROPOSITIO IV, 

Minimo & maximo , necnon & diffenntia datis , 
, numerum terminorum invenite . 

A maxitM) aufer minimum , & refidudm divide 
jyerdifferentiam , quotus unitate auflus dat numerum 
terminorum . 

Sk exemplum . Emta eft multitudo librorum hae 
conventione, ut minimus liber ftet juliis 2 , fecundus 
juliis 4 , tertius 6 &c. , ultimi vero libri pretium 
fuit juliorum 400, qua?ritur librorum numerus. Au- 
fer minimum 2 a maximo 4C0 , & refiduum 398 
divide per differentiam 2, quotus 199 unitate auflus, 
hoc eft coo, eft numerus termiuorum , feu librorurrt, 
fjfii quseritur, Si- 
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Simlliter artifex de opere perficiendo convenit hoc 
£a£to, ut primo die folvantur fibi afies 20, fecundo 
die affcs 25 , tertio afies 30, & fic deinceps . Uitimo 
-die, quo opus abfoivit , acxepit aflfes 165 , quarritur 
quot dies operi infumpferit . Aufer terminum rruni- 
mum 20 a maximo 165 , & refiduum 145 divide 
per difTerentiam 5 , quotus eft 29 , qui unitate au£ius 
<dat dies 30. 

Ratio propofrtionis defumitur ex lemm. 3., ut 
manifeftum eft. 

PTlOPOSITIO V. 

Numeris Poiygcnis . 



Numeri Polygoni funt fumma? progreffionum Arith- 
tneticarum ab unitate incipientium . Dicuntur in 
fpecie Triangulares, fi differentia progreffionis fit 1: 
Quadrati , fi differentia fit 2 : Pentagoni ,63; Hexa- 

}>oni , fi 4: Heptagoni ,13 5 &c. , 
brtiuntor autem haec nomina . 
a figuris Geometricis in quas , * 

difponi poftunt per puncla . # fc 
unitatibus refpondentia , ut ex B . . . . C 
Triangulari jlBC patet. 

Progr. Atithm. X. Q. 3. 4. 5. 6. 7* 

Num.TriangulartS* 1. 3. 6. 10. 15, 21. 28. 

Progr. Arithm. j. J. 5. 7. 9. it, 13. 

Nmm. Quadrati. 1. 4. 9. 16. 25. 36. 49. 

Progr. Arithm. ^ I. 4. 7, 10. 13. 16. 19. 

AW Pentai>cni. U 5. 12. 22. 35. .51. 70. 

1 Prn^r. Anthm. I. 5, 9. 1 17. 21. 25. 

Num. Hexagoni . i. 6. 15. 28. 45. 66. Qt. 

Latus Polffgani eft uumerus terminorum progrefiio- 

1 nis 
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112 De Progress. Artthmeticis 
nis Arithmeticae , qui fumrnantur , quod quiderri fof 
conrinet unitates , quot numerus ipfe polygonus tef- 
lriiros . Sic latus BC polygoni triangularis %ABC 
conrinet unitates 4, & polygonus numerus 10 fum- 
ttiam quatuor termirtcrurri i + 2 + 9 + 4 zz 10* 
Numerus angulcrum eft , qui indicat quot angulos, 
feu latera habeat talis in fpecie polygonus,- ex quo- 
rum numero dererminatur . Sic numerus angulorurri 
in Triangularibug eft 3 , irt Terragonis 4 , in Penra- 
gonis <, &c. Numerus vero angulorum fuperat fem- 
per duplici unitate differentiam progreffionis genera- 
tricis , quod notetur . Ex his facile eft folvere pro- 
blemata , qun? feqnuntur . 

t. Dato latere , & numero angulorurri riumerurrl 
polvgonum invenire • Nam efto datum latus 4, 8c 
angulorum numerus 3 . Jam pafet , addendos effe 
quatuor terminos , cum latus datum unitates quatuof 
contineat progreffionis Arithmeticae , cujus differentia 
eft 1 . Nam angulorum numerus 3 — 2 , dat diffe- 
rentiam 1 /4 Erunt ergo termini addendi 1 + 2 + 
3 + 4 = io , qui erit numeras triangularis qusefi- 
tus. Sit exemplum , dilponere volo in viridario ali- 
quot flores , five nrbores , in forma triangulari , ita 
ut in uno latere fint arbores 4, quaeritur eorum nu* 
merus/ patet 10. requiri. 

2. Dato numero polygono , & angulorum numero, 
polygoni latus invenire. Sit polygonus datus 51 , & 
angulorum numerus . Ex diclis conitat differentiarrl 
feriei generatricis affe 3 , adeoque polygonum da- 
tum 51 efle Pentagonum , cui in prima ferie nu* 
merorum naturalium refpondet latus 6 . Quod mani- 
feftum efl, fi ejufdem feriei , cujus differentia eft 
termini 6 fummentur < 

Schol. Si addantur fimul numeri polygoni , nempt 
Triangulares, aut Quadrati , aut Pentagoni &c. fum- 
ma dat numeros Pytamidalcs , qui fi oriantur ex ad~ 

dU 
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ditione Triangularium , vocantur Pyramidales Trian* 
gulares . Si ex additione quadratorum , Pyramidaies 
Quadrati . Sic fi addas fimul Hexagonos i ,6,15, 
28, 45, 66 &c. invenies numeros Pyramidales Hexa- 
gonos 1 , 7 , 22 , 50 ,95, 161 &c. & fic de aliis. 

tU progreffionibus Geometricis # 

L E M M A IV. 

In omni progreffione Geometrica fi terminus qui- 
libet in fe ducarur , & produ&um dividatur per 
ternvnum primum progreffionis , quotus diflabit a 
primo termino locis duplo pluribus , quam ipfe ter- 
minus 

In progreflT.one A terminus 8 tertio loco pofitus, 
qui duobus locis diftat a primo , ducatur in fe , tk 
producTum 64 dividatur per primum terminum 2 , 
quotus 32 diflabit a primo termino locis dupio plu- 
nbus j feu quatuor . Nam terminus 3Q eft tertius 
proportionaiis ad duos terminos 2 y & 8 , per Propof» 
10. Cap. 6. proinde 32 toties continet 8 ( hoc eft 
bis terminum intermedium 16 ) quoties 8 continet 
primum 2 , nempe 

* • 

A 2, 4» 8, 16, 32 , &c. 
o . 1.2.3« 4* 

< 

bis terminum intermedium 4 ; adeoque cum 32 tan- 
tundem diftet ab ipfo8, quantum 8 a termino primo 
2 ( duobus fcilicet locis ) diftabit ipfe 52 a primo 
termino locis duplo pluribus, iiempe quatuor . 

Coroll. Hinc feqtiitur , quod fi cUilibet progrtffioni 
Geometricx fubfcribantur numeri ordine naturali ab 
unirate , faflo nmen initio a cifra , quilihec pro- 
grtifionis teroiinus > qiii producitur per alium io fe 
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duclum , & divifum a primo , habeat fub ft nofartl 
duplo majorem , quam terminus a quo producirur , 
Sic in fuperiori exemplo termious }2 haber fub fe 
notam 4,duplam ejusquam habet 8, ex cujus ductu 
producitur. Tales enim numeri, qui exponenxes , vel 
indues progreflionis dicuntur , indicant , quantum 
quifque tv-rminus difle t aprimo: Locum autem , feu 
numerum terminorum progreflionis indicant unitate 
minorem . Sic 32, cujus index eft 4, eft quintus itl 
progreflione terminus : Quod notetur. 

L E M M A V. 

« • 

In omni progreflione geometrica fi duo quilibef 
termini in fe ducantur , & produftum dividatur per 
primum terminum progreffionis , quotus dabit termi- 
num tot k)cis diftantem a primo , quot unitates ha« 
bent indices duorum illorum terminorum fimuladditi* 

In Progreflione Geometrica B fubfcribantur numeri 
ordine naturali ab unitate , ut diclum eft in prte* 
CcroiL & duo quilibet termini 10 & 40 , quorum 
indices fimui additi dant 4 , ducantur inter fe , eo* 
rumque produftum 400 dividatur per primum 5, 
quotus efl 80 , cujus index pariter eft 4 , adeoquo 
quatuor iocis diftat a prirno termino per CorolL c)t. 

• 

B 5, 10, co, 40 , 80 > 160 &c. 

O . I. 2 . 3. 4. 5, 

Coroll. Hinc ad inveniendum quemlibet progref- 
fionis daia: terminum , v. g. fextum , multiplicari 
debent inter fe duo termini , eorumque produftum 
dividi per primum , ita ut eorum indices additi eon- 
tineant tot unitates una minus ', quot habet tcrminuS 
quarfirus . Sic ad inveniendum fextam progreflionis- 
B terminum , duftis inter fe 20 & 40 ( quorum 

ia- 
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cap. vir. p R or. vr. 125 

Jndices additi dant 5 ) & produdio divifo per 5 , 

quotus 160 erit fextus progreffionis terminus , uc 
patec . > 

y ' ' ' '9 

PROPOSITIO VI. 

J)atis minimo & maximo progrejjionis Geometrica 
terminis , ac denominatore , fummam 
terminorum invenire . 

A maximo termino aufer minimum , & refiduum 
divide per denominatorem proportionis unitare minu- 
tum\ additoque quotienti ultimo termino , habebis 
omnium terminorum fummam . 

Sit exemplum . Venditur equus eximiae pulchritu- 
dinis hoc paclo , ut juxta clavorum numerum , qut 
in foleis ferreis figendis adhiberi folent, folvatur pro 
primo clavo 1 aflis , pro fecundo clavo 2 affes , pro 
tertio 4., & fic deinceps in proportione dupla . Cla- 
vus ultimus importat affes 2147483640' . Quaeritur 
afifium omnium folvendorum fumma. 

Aufer minimum terminum 1 ab ultimo , & refi- 
duum divide per denominatorem 2 unitate multatum, 
nempe per 1 ; & quia unitas non dividit , remanet 
quotus idem ac refiduum 214748^647 , cui adde ul- 
timum terminum , flet torius progreffionis fumma 
4^94967295 qui affes fi dividantur per 100 , eric 
pretium illius equi fcutoruna 42949672, & afles 95, 
per Sckol. Prop. 5. Cap. v ■ 

Ratio deducitur ex Prop. 54. lib, 9, I$ucl. Nam 
in omni finita progretfione Geometrica , ut denomi- 
nator unitate ^multatus eft ad unitatem , ita maximi 
£c minimi differentia ( feu maximus terminus, dem- 
pco minimo ) ert ad" totam progreffionis fummarn, 
minus ipfomet maximo termino; ut fi fuerit progref- 
fio Geometriea in proportione tripla. 3, 9 , 27, 81,' 
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m6 De Progress. GeometRic t s 
242 , erft denominator 3 unitate multatus , feu % 
ad 1 , fitoti 245 — 3 , feu 240, ad totam progref» 
fionis fummiim , dempto muximo termjno , hoc eft 
ad 2. + 9 •+ 27 + 81 120; proinde divifo 240 
per 2 , haberur 120 , cui addirur uitimus terrninus 
24? > ur h heatur totius progreffionis fumma 26? . 

Schol. I. Froj-r ffionis dupU ab unitate incipientis 
brevius habetur jumma , ft duplicetur terminus ulti- 
rr.us , & a duplo auferatur unttas . Sic in prioii exem* 
plo ciupltca ultimum terminum 2147483648 , ac demt 
unitatem , refiduum dablt jummam totius progrejfionis 
4294967*9$ y M antea • Ratio per fe manifefia eji , 
quia dew minator unitate multatus eji unitas , qu<£ non 
dtvidit y & addere quoto ultimum terminum in hoc 
cafu id<m eji , ac iilum bis jumere , feu duplicare . 

Schol. 1 1. Ex progreffione dupla ab 1 incipiente 1 , 
2, 4, 8, \6&c. kabentur numeri , j&/ dicuntur Per- 
iefti , ^fc/ fcilicet omnibus fuis partibus aliquotis ccqua* 
ies funt , Ut 6 , 28 , 496 &c. hoc patlo ; adduntut 
ordinatim progrejjhnis dupU termini , donec eorum fum» 
ma fit numerus primus , 1+2=3, 1 + 2+4 
= 7, 1 + 2 + 4 + 8+ 16 J 1 \ Tum numerus 
priwus 2, , vel 7 , w/ 3 1 duiitur in numerum ultimo 
addttum , rx produBo oritur numerus perfetlus . 5ff 

j X 2 r 7 X 4 = 28, Ji X 16 = 496. £f 
y/r tf/rir, pauci funt, ficuti in natura ali<e res, 
qu£ perfetla? dicuntur . Nam intra decem efi 6 , intr$ 
centum e/i 18, intra mille eji 496, /tffrj dena millia 
8128. Owu« <wr Jenario , jar otlonarjo terminantur . 

PROPOSITIO VII. 

/}tfr/,r aliquot prcgrejficnh Geometricx terminis , 
quemcunque alium , *r/jw mediis non 
cognttis , invenire . 

Dati fun* aliqui termini Geometricz progreflionis 
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C ap. VII. Prop. VTI. 127 
*/(f, & invenicndus fit ejufdem termirius v. g. vige- 
iimus. Hujus index erit 19 , nimirum unitate rrinor 
Iiumero tcrmini qutffiti , per Ccroll. lemm. 4. Subicri- 
be terminis datis numeros natura les ab unitate, fafto 
jnitio a cifra , per Cor, cit. , & duc 80 , qui iri 
progreffione quintum locum occupat , & diftat a 
primo locis 4, in fe ipfum, ejuique produftum 6400 
divide per primum terminum 5 , quotus \zZo difta- 
bit a primo termino locis duplo pluribus , quam ipfe 
go, hoc eft Jocis 8 per \emm. 4.' 

Eadem xatione duc 1280 in fe ipfunn , & produ* • 
ftum divide per 5 , quotus 527680, diftabit a primo 
termino Ipcis duplo pluribus , hoc eft 16 per lernm. 
fit. Cum autem index 1 6 ab indice termini quoffiti 
19 differat per defcfilum 3, duc 327680 per termi- 
num , cujus index fit 4 , hoc eft per 40 , & produ- 
flum divide per 5 , quotus 2621440 erit terminus 
yigefimus qu*fitus. 

Nam cum ex conftruftione terminus 2621440 fit 
produflus ex duobus terminis 327680 , & 40 , quo- 
rurn indices funt 16 & 3 , feu 19 , & divifus fic 
per primum terminum 5 , diftabit tot lccis a primj 
fermino , quot unitates habent duorum illorum ter- - 
niinorum indices 16, & 3 per lemm. 5. , hoc eft lo- 
cis 19; adeoque ejus index erit 19 , proinde termi- 
nus in progreffione vigefimus per CorolI t lemm. 4, 
Quod erat &c. % 

Coroll. Patet idem efte , quserere datar progreffio- 
nis terminum 20 , ac terminum exponentis , feu 
jndicis 19, unitate minoris termino qua?fito. 

PROPOSITIO VIII. ' 

jffferuntur nonnulU Progrefftonis Geometrice 

qutijiiones . 

I. Quacritur , quantum frumenti ex uno tritici 

gra- 
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ti* 3e Progrfss. Geomf.trtcts 

gr- -> n^.eri poifie annis io , fi fupponatur ab uno 
granei produci polfe fingulis annis graoa 100 , licet 
revera rr.u to plura produd foleant , 

Illa e r g° 100 grana fecundo anno producent cen- 
ties centum grana, nempe 10, coo, & fic deinceps 
in proporticne centupia , Inveniatur hqjus progreffio- 
nis de:ifcus , feu ultimus terminus , qui per Propof 
prxc. ern. iooco , qooo , oooo , oooo , oooo , hoc 
ei\ unitas cum cvfris *a . A quo fi auferatur mi-- 
nimus ternVmos ioc, meffis primi. anni , Sc refiduuro 
dividdtur per. denominatorem proportionis unitate mi- 
nutum , hoc ei\ per 99 , & addatur quoto ultimus 
terminus fupra inventus , erit Qmmum granorutn 
fumrr.a per Prop. 5, 

10 I o I o I o i N o IQ l .0 I o I o I 00. 

Quam nec totius Europae horrea caperent . Ponar 
mus enim ai unam Romana? Jibrae unciam requiri 
gntna ^oo; ad libram unciarum 1 2 requiruntur grana 
7200/Cum autem Romanuro ( ut vocant ) Rubium 
fit pondo iibrarqm 640 , requiruntur ad rubiumunum 
grana 4608000 ; dividatur per hunc pjqgreflionis 
fumma , dabit quotus rubiorum numerum . 

2. Rex,cui ex annuo redditu proveniunt ter decies 
centena millia nummorum argenteorum,ftatuit ejufmodi 
reddkus alicui miniflro locare hoc paao , ut finguli* 
annis per unum menlem folvat fibi primo die aflern 
I , fecundo die afiks 2 , tertio vero 4 , in propoTtione 
dupla diebqs 30, quaritur fumma folvenda regi . 

Inveniatur prcgreffiopis duplae ab 1 incipientis 
terminus 30 per Propof. prxc. erir ^^870912 , qui 
duplicetur , & a duplo auferatur unitas ; ent . affium 
fumma 1073741823 , per Schol. r. Propof 6. Ex 
qna refeclis addexteram duabus uotis, habetur num- 
murum. argenttorum fumma^ 

3. Sche* 



Digitized by Google 



Cap. VII. Prop. VtTL 129 

3. Scheramus lnd\x rex propofuit Scffae Dahir In- 
<3o % qui Jatrunculorum ludum a fe inventum illi ex- 
pofuerat , ut in prarmium peteret quantum vellet. 
Ille vcro nihil aliud petiit , quam ut tritici granum 
prima areola pofiium continue duplicaretur , donec 
ad ultimam 64 perventum fuiflet . Leviffima regi 
primum vila res eft : fed faclo coraputo ab Arithme* 
ticis inventum eft , neque in ejus regno , neque in 
toto terrarum Orbe reperiri earrt tantam tritici co- 
piam , nempe 1844674407370^551613 . Hoc patet 
cx diftis per Prop. 6. & 7. bujus . 

Schol. I. Hanc doclrinam qui perceperh , haud mU 
tabitur id , quod facra hi/ioria narrat de multitudine 
filiorum Ifrael , qui egreffi funt de BLgypto . Cunt 
enim eo profeEli effent non plures , quam 70 , ita mul- 
tipticati junt , ut pofl annos 120 , inde exierint ad 
fexies centena millia bellatorum hominum , pwer pue- 
ros , fenes > ac multeres • 

Schol. II. %/fdmiranda Geometricdtprogreffionis dupU 
ab 1 incipientis ufque ad terminos 124 tnclufive incre- 
tnenta , quot fcilicet fcalarum gradtbus Roma ad tem- 
plum Arac#litanum afcendiiur , profecutus eft integro 
libro Romce edito an. 1652. Fr. tudovicus Paris de 
Monte Fano Min. Obferv. , in quo tot , ac tam lepida 
tongerit , ut nefcias , utrum magis Geometrica progref- 
fionis incrementa , an hominis ingenium , vel otium 
mirerii . 

Schol. IIL De progrefftone Geometrica infinita per 
infinitos terminos defcendente ncn loquitnur , quod hac 
tjfronis Arithmetici fiudium tranfcendat , & per */Tna* 
lyfin ea longe facilius explicetur . 

PROPOSITIO IX. 

Ex dato rerum numero combinationes omnes invenire* 

Combinatio rerum fieri dicitur , cum dato certo 

I rerurn 



ijo De Progres^ Geometricjs 
rerum numero , v. gr. ofto alphabeti literis , quseri- 
tur quoties illa? bis, ter, vel quater inter fe combi- 
nari poffmt ; hoc eft quot binarii, quot temarii , aut 
quatemarii ex illis fieri . 

i # Datae fint igitur ofto res , feu Jiterse a y h^c y d 9 
e , /*, gy h , fcire volo omnes binorum combinatio- 
nes. Inttituantur duas progreffiones Arithmeticar na- 
turales defcewdcntes , fubdu&a unitate a numeiis 8 
& 2 , tot fciiicet terminorum , quot numerus m nor 
% ( qui denominator combinarionis binaria; dicitur ) 
continet unitates, ut in A & B faftum Jl 
eft. Ducantur deinde inter fe 8 & — 
& produ&um 56 dividatur per produ- 2 

ftum 2 X 1 t noc e ft P er 2 » quotus 1 

28 dat qusfitam bioorum multitudi 

2 



8 
7 

56 ( 28 



Hoc patet ex fequenti 3 literarum combinationc, 

ah 



bc 
cd 



ac 
bd 
ce 



ad ae af 

be bf bg 

(f tg fb 



bh 



de df dg db 

tg tb 
k ih 

* b 

m • ■ 

■ 1 

II. Scire volo quot ternorum com- C 

binationes ex iifdem & literis haberi — 

poflint . Inftituantur , ut fupra faftum 3 

eft , duse progreffiones Arithmetica? 2 



1 




11» 


M 



336 dividatur per producium 6 , quo 

tus 56 dat numeruth ternorum , qui 6 
petitur .... 

poroii, Eadem me^hodo inveniuntur 



8 

7 
6 



ies qua- 
ter- 
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C ai>. VII. Prop. IX. i 5 r 
teVnarii , quinarii , fenarii &c. ex datonumero. Proin- 
de in ludo Romano, qui vulgo Lotto dicitur , in quo 
puellarum 90 nomina in urnulam mittuntur , ut 
inde quinque tantum fortito extrahantur , binatii pet 
hanc Propof. inventi erunt 4005 , ternarii 1 17480, 
quaternarii 2555190, quinarii 45949268: unde diffi- 
cillima in hujufmodi luJis divinandi ratio fatis ap* 
paret. 

• * 

P R O P O S I T I Q X. 

Ex dato rerum numero permutattones omnes 
pojfibiles invemre . 

Permutatio diftinguitur a combinatione in hoc # 
quod combinatio, dato rerum numero , oftendit quoc 
binarii , quot ternarii , aut quaternarii &c. ex.ed 
rerum numero fieri poflint , ut ex Prop. pr&c. marir- 
feftum eft, Permutatio verodocet, quoties datse ill* 
quantitates permutari queant , ita ut Jemper omne$ 
accipiantur, variato folum ordine. En regula 

Sumantur tot numcri in ferie naturali 1 , 2 , 3 , 
4 &c. quot funt res datae , v. g. quinque litera: , 
a , i, r, d y e, produ&urii ex terminis feriei natu- 
ralis invicem multiplicatis erit numerus permutatio- 
num quaefitus, ut in A & B patct . Nam fi dentur 
duac tantum literae a % b , pollunt bis permtitari, fi 
quselibet femel primum locum vel fecundum occupet, 
0 b , b a • Si vero dentur tres a , b % c % A B 
permutari poffunt fexies . Qucelibet 1 a 
enim occupare poteft femel unum lo- % b 
cum , & reliquce duce , ut modo di- 3 c 
ftum eft , bis permutari . Nam cum 4 d 
c tenet ultimum locum , poflunt duae 5 e 
reliquse a , b , mutari bis , ac proinde — m 
habenturduodiverfiordines abc,bac. izq ^ 

I 2 Rur- 
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|J3 PROGRES*. GEOMETRICTS 

Rurfus b occupante ulrimum locum , perrnutari pof- 
funt bis duae a y c\ & fic duo novi exurgunt ordines 
4cb, cab . Denique fi a teneat ulnmum locum t 
reliquse dux c , £ bis permutari queunt , unde rurfus 
alii duo habentur ordines b c a , c ba , En firnul omnes 

tfiptp literarum a>b>c permutationes. 

» 

. a b c, a c b, b c a 9 
* b a c y c a b, c b a 9 

Eodem difcurfu oftenditur llteras quatuor i 9 
c y d> permutationes 24 admjttere > literas qoinque 
a , b , c , d , e , permutationes 12Q &c. 

Corol.t. Hinc patet celebre jllud carmeti ia boao* 

rern B f M. V, 

Tot itbi funt Vtrgo dotes y quot fydera Calo, 
9&0 verbis conftans , iubire pofle permutationes 
4Q^P? non tamen femper metri ratione fervata. 

CorolJ. II. Hinc quoque habentur orpnia dati 00- 
ipinis Anagrammata , feu quot modis , variato or* 
dine difponi poflint alicujus vocabuli lirera» , ut Ro* 
ma ; cujus anagrammata funt Amor , tyora , Marb , 
RamojJrmo, &C, qux olim e\ depravato cjus a:ta« 
fis guftu literatores in delicih habebant. 

PROPOSIT JO Xh 

froponuntur aliqua Permutationum prcblemata « 

■ 

1. Sunt Conviftores 12, qui communi menfa utun* 
tur , & quotidie finguli accumbendi locqm variapt, 
qnaerimr, quot annis abfoiyetur ittrjax locorura per- 

mutatio. 

Du£$is invicem iz progreffionis naturalis Arithme* 
lica: numeris 1 , 2 , £■ &c. invenietur per Propof. 
pr*?c f permutationes 479, 091 , 600, quas fi dividas 

P er 
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per dies 365 habebis annorum fummam. 

2. Fpfla literarum 24 alnhabeti permutatione , 
qu$ritur , quot annorum millia neceffaria efunc ad 
omnes e>ufmod! permutationes fcribendas etiamfi 
rnille fcriptores exiftant , qui quotidie paginas 40 
fcribnnt , & unaqua?que* contineAt permutationes 50« 

Inveniatur per Propof. prxc permutationum iumma 
ex literis 24, quae «ex Tacquer eft 620 , 448, 401, 

73 * i *?9, 4*9< * 6o i ooo. Duc 40 X 50X1000, 
produftum 2000000 dat numerum permutationum 
fingjlis diebus fcribendum , quem duc in dies 3^5 , 
& per produftum divide pridi&am permutationurn 
fummarn , quotus dabit numerum adnorum quaefitam. 
' 3. Ex dofbina B. Alberti Magni de AngeJorum 
numero, Angelornm ordines, feu chori funt pjqui- 
libet chorus continet 6666 legione^, & legio quacli* 
bet Angelos 6666 , proinde omnium Angelorum na- 
meros ei\ 399 , 920, 004; qaamtur quot fitri pof- 
ftnt Angelorum permutationes , feu quot modis or- 
drnem inter fe variare queant . In hoc tam infinitaj 
multitudinis nomero percipiendo, imbecilla mzns ho* 
minum deficit . 

r 

PROPOSITIO XII. 

DatiS trtbus numeris Artthmeiice proporttpnalibus % %U$ 
numetos Hatmotuci proporiitndles intyeitire . 

1* Dacatur primos Amhmetice proportionalie diM 
tus in fecuodum , produfium errt prirous propcrtio- 
nalis Harmonice. 

2. Ducatur idem primus Arithmetice proportiona- 
Irs in tertium , pwefliet fecondus Harmcmlcus . 

5. Denique fecundus Arithmcticus in tertinm At- 
£lus tertium Harmonicum producet - 

Sit ixtmpl. Pfoportio Amhmettc* 2 * 3,4* 

I 3 «it 
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cit Harmonicam « 6, 8, 12. 

Siroiliter proportio Arithmetica 3 , 7 , ti , efficlt 
Harmonicam 21 , 33 , 77 . 

PROPOSITIO XIII. 

ZWj duobus numtth tertium Barmonico y 
' propomonalem invenire. _ * 

Duc primum numerum datum in fecundum , & 
produ&uro divide per duplum primi minutum fecun- 
do, hoc eft per diflferentiam dupli primi a fecundoj 
«juotus erit terrius harmonice proportionalis . 

Dati fint 3 & 4 , quaeritur tertius in eadem ra- 
tione harmonica . Duc 3 X 4 > & produftum iq 
divide per 6 — 4 , hoc eft |>er 2 , quotus 6 dac 
numerum quaefittim. SimHiter dati fint 6 &8, quae- 
xitur tertius harmonicus. Duc 6* X8 , & produftura 
48 divide pcr 12 - — .8 , fea 4 , quotus 12 eft ter- 
tius harmonice proportionalis , ut patec ex di£hs. 

Quod fi primi termini duplum fit arquale , vel im^ 
nus fecundo termino , tunc tertius harmonice propor- 
tionalis inveniri non poterit; ut fi d*ntur , 3 &*6, 
vel 2 & 6. 

- 

PjlOPOSITIO XIV. 

Si mmerus datus dividatur per numeros ^tritbmeiue 
h proportioxalcs , quotientes erunt $n 
Harmonka proportione . 

* 

Datns fir numerus ex. gr. 60 , qui dividatur per 
numeros Arithmetice proportionales 1, 2, 3> 4*5i 
6, erunt quoti 60, 30, 20, 15, iq , jo ; quos elfe 
in proporiione harmonica manifeftqm eft. Nam 

, « 60 . 

V 

I 

/ 

I 
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60 . 20 : : 60 — 30 • 30 — 20. 
30 .15 : 1^0 — 20 . 20 — 15. 
20 . 12 : ; 20 — 15.15 — 12. 
19 •-*o :: 13 — 12 . 12 — t<t 
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Hinc patet haberi progrefGonem termmorum hz> 
Bionice proportionalium . 

Schol. [. Hjrum trium propofitionum demonfiratio* 
nes ad %Analyfin fpeciofam temittimus , unde facillime 
etuuntut , qute alioquin pet viam fyntheticam funt 
opetofe • 

Schol. II. Ratio autem cur tales numeti proportio* 
ntm harmonicam , feu Muftcam conjiituete dicantut , 
e/i nimitum , quia confonantias Mujftcas conjlituunt < 
Sic in numetis hatmonice proportionalibus 3 , 4 , 6 
tnter 6 & 4 efi pwportio fefquialteta , confiituens con- 
fonantiam, qux Diapente , feu Quinta dititut . Item 
inter 4 (5* j e[l ptopottia fefquitertia , confiituens con* 
fonantiam f quam Diatefferon , feu Quartam vocant . 
Deinde intet extremos 6 O 9 ? habetur proportio dupla, 
qu<e Diapafon , feu O&avam confonantiam efficlt . 

Scbof. III. Datur etiam ptoportio Contr-harmonica, 
qe4<z habetur cum datis ttibus terminis , differentit 
primi , & fecundi cfi ad diflerentiam fecundi & tet- 
tii , ut tertius terminus ad prtmum ♦ Sic 3 , 5 , 6 funt 
numeti contrharmonice p>oportionales ; nam 2, differen- 
tia ptimi & fecundi termtni. , efi ad 1 , differentianr 
fecundi & tettii, ut 6 «d 3 . Item 12 ,10, 6 funt 
ccntrharmonice ptoportionales , s nam 2 . 4 \ \ 6 .12.. 
Hicc d &a fwt in ftatiam eorum , qui muftcam amant f 
*ut in/irumentis Muftcis fiudent , ut hinc numerotum 
fcientiam fibi maxime ncceffariam intclltgant . 

. . f 

• I 4 CA- 
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• C A P U T VIII. 
De Logatithmts , eotumque natuta % atque ufu . 

CUm triangulorum refolutio , qoae per finus , f an- 
gentes, & fecantes habetur, abfolvi debeat per 
regulam Proportionum , in qua multiplicatio , & di- 
vifio , ob numeros feptem , vel o<9o charaQeribus 
conftantes , multum laboris , & tsrdii importare fo- 
let ; hinc eft , quod Joannes Neperus Scotus , vir 
numquam fatis laudandus, alios numeros pro finibus, 
tangentibus, & fecantibus excogitavit, & ann. 1620 
promulgavit, quornm ope fola additio prarfht omne? 
id , quod prarftare folebat multiplicatio , & fubtrattio 
idem efficit , quod divifio . Tales numeri vocantur 
Logarnhmi, quorum naturam , proprietates , & ufum 
hic breviflime explicamus. 

• L E M M A T A. 

. I. In progreiTione Arithmetica quatuor termino- 
rum fumma duorum extremorum «quatur mediorum 
furxmx. Sintquatuor termini dati 1, 2, 3, 4$ eric 
4+1 = 2 + 3. 

Coroll. Hinc ut habeatar quartus Arithmfetice 
proportionalis , ex fumraa fecundi , & tertii termini 
aufertur terminus primus , refiduum dat quartum 
Arithmetice proportionalem quaefitum . 

II in progreffione Arithmetica trium terminorum, 
fnmma duorum extremorum sequatur duplo terroini 
ir edii . Dati fint 2, 5, 8, erit a + 8 10. 

Coroll. T. Hinc datis duobus terminis Arithmetice 
proportionalibus , ut habeatur tcrtius , ex duplo fe- 
cundi aufertur prircus. Sic 10 — 2 = 8. 
• ; . CO- 
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CotoL II. Inter duos datos numeros medius Arith- 
irietice proportionalis habetur , fi accipiatur eorurxi 
fummnc femiffis . Sint dati 2 & 8 , eorum fummx 
femiffis 5 eft medius Arithmetice proportionalis , ut 
patct . 

PROPOSlTlO L 

De natura Log-moxum , eorumque inventione* 

Log.mi funt numeri Arithmetice proportionaleS 
adjunflt , feu refpondentes numeris Geometrice pro- 
portionalibus : vel funt numeri , qui Arithmeticam , 
ubi ii , quorum ifti funt Log-mi , Geometricam fcr- 
vant proportionem . Ut fi concipiatur feries quaccun- 
que numerorum Geometrice proportionalium , ot in 
A y cui refpondear alia feries numerorum Arithme- 
tice proportionalium 2?, vel C, vclD, qui crefcanc 
ut in B & C, vel decrefcant, ut in D \ omnes hi 
numeri Z?, C, D, dicuntur Log-mi numerorum ia 
*A exiftentium , 1 , 
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ad libitum , ut diximus , pra?ftanti(Tima tameu , & 
commodifllma eft illa , qua! cifram , feu o ponit 
pro Log-mo unitatis , & unitatem cum aliquibus ci- 
fris , nempe 8 , vel leptem pro Log-mo numeri de- 
narii ut vides in M & N . Adduntur numeris iti 
progreflione Arithmetica proceJentibus, feu Log-mis 
illae c\(rx , ut Log-mi magis exafti habeantur , ut 
dicitur in Trigonometria de finu toto refpectu fi- 
nuum , tangentium , & fecantium , utque calculus 
facilior evadat . 

Coroll. h Ex eo-qucd Log-mus nnitatis fit o, 
fequitur Log-mum numeri , qoi fit minor unitate, 
ut funt fraftiones , minorem efTe quam o , qui proin» 
de dicitur Log- mus dtfeStfous , &defignatur nota . 

Coroll. H, Omnes Log mt numerornm ab i ad 
10 exclufive habent o pro prima nota/ qui funt inter 
io, & x ioo habent pro primd numero i • qui vero 
funt inter ioo , & iooo habent pro primo termina 
numerum 2 , qui inter 1000 , & ioooa habent 3 
pro primo tQrmino , & fic deinceps. Hi numeri ini- 
tiales 1 , 2, 3,4,5 1 &c. dicuntur cbaraHeriftici f 
five indicativi : nam indicant quot figuris conftat 
cumerus abfolutus , cujus funt Log-mus , & puntio 
ab aliis feparantur. 

Coroll. 141« Charafteriftica femper unitate minor 
eft numero figurarum numeri abfoluti . Hinc dato 
quovis numero abfoluto v. g. 82050 quinque figu- 
rarum, ftatim intelligitur ejus Log mo deberi 4 pro 
chara&eriilitica , & fic de aliis « 

P R OPOSITIO ir. 

Si Log-nius unitatis fit o , erit Log-mus fa&i 
aqualis aggregato ex Logrmis fatiomm • 

Sit fa&um 24, cujus fa&ores funt 4 & 6 , erunt 

qua. 
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Cap. VIII. PttOP. II. 159 
quatuor termini Geometrice proportionales , ex Defin. 
multtplicat. , i . 4 \ \ 6 . 24 , eorumque Log-mi 
erunt in proportione Arithmetica , ex Prop. i. Sed 
Log mi extremorum i , 24 , sequantur Log-mis 4, 
6 , p*r tew. 1. Log-rnus autem unitatis ex hypo* 
thefi efto; ergo fi Log-mus unitatis fit o, Log-mus 
fa£H aequatur fummar ex Log-mis efficientium $&l6. / 
Quod &c. 

Coroll. I. Hinc fequitur , Log-mum numeri com- 
pofiti ' plani , feu folidi squalem effe aggregato ex 
Log-mis laterum tale planum , vel folidum efficien- 
tium. Sic Log-mus 72 arquatur fummae Log-morum 
3 & 24 , aut 6 & 1 2 , aut 8 & 9 , vel 3 % 4 & 6 % 
vel etiam2, 3 & 12, ex quibus omnibus confurgic 
numerns 72 . ■ 

Coroll. II. Sequitur etiam , Log-mum numeri 
quadrati duplum effe Log-mi ejus radicis , & Log- 
mum cubi triplum Log-mi fuae radicis ; nam faclores 
quadrati , & cubi funt idem numerus bis , vel ter 
lumptus . 

Coroll. III. Si Log-mum dignitatis cujufcunque 
*% x 4 &c. dividas per exponentem talis digni. 
tatis, nempe per 2, vel 3, vel 4&C habebis Lcg- . 
mum radicis ejufdem dignitatis . Contra fi Log-murn 
data: radicis multiplices per exponentem alicujus 
dignitatis, habebis Log-murn ejufdem dignitatis. Sic 
*} = a , ejufque Log-mus ex tabulis 0.9030900.- 
divide per exponentem 3 hunc Log-mum , quo^us 
0.5010300 erit Lpg-mus refpondens radici i \ fi vero 
Log mum 0.3010300 multiplices pcr exponentem 3, 
habebis 0.9030900 Log-mumdignitatis x 3 , feu cubi tf. 

propositio nr. 

Si Log- mus unitatts eji o , differentia Log-morum ducrum 
numerorum aquatur Log-mi quoti eorundeni numerorum. 

Sint duo numexi 24 & 6 , & differestu eornm 

Log. 
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Log-morum fit o.<5o2o6*oe, dico hanc efTe Log-mum 
quoti eorumdem , nempe 4 • Narh cum fit divifor 
ad dividendum , ex Defin. divif. , ut unitas ad quo* 
tum , erunt quatuor termini Geometrice proportio- 
nales d. 24 ! ! 1 . 4, eorumque Log-mi in propor- 
tione Arithmetica ; ergo, per lem. 1. bujus, Log mi 
numerorum 24, & 1 aequantur Log-mis extremorum 
4 & 6 ; led ex hypothcfi Log-mus unitatis eft o t 
ergo fi ex Log-mo numeri 24 auferatur Log-mus 
diviforis d, Log*mus refiduus , feu differentia Log* 
morum 24 & 6, erit arqualis Log*rno quoti, nempe 
o.dc^oooo, qui refpondet numero 4, nempe quoto • 
Quod &c. 

Coroll. Hinc habetur fummam Log rrorum divi- 
foris, & quoti aequalem etfe Log-mo dividendi . 

PROPOSITIO IV. 
Numeri cujufcunqu* Logmum invenire . 

Inveniendus fit Log-mus numeri 7* StAtuatur prd- 
greflio Geometrica 1 , io , 100 , 1000 &c. & affu* 
rhantur Log-mi his terminis refpondentes o.ooooodo, 
i.ooooooo, 2.0000000 * 5.0000000 &c, eo modo , quo> 
difrum eft in Propoj. 1. hujus . Deinde unitatem A+ 
& denarium B auge tot cifris , qdot placuerit 4 uc 
7,8, 0 &c. ( hic cifra? 6 adduntur) & inter A & B 
inveniatur medius proportionalis Geometricus C , pet 
Propof. 11. Cap. 6. Arithm. erit hic minor numero 
feptenario , qui etiam intelligi debet auftus tot cifris> 
quot aucla fuit unitas, nempe fex . Inveniatur ergo 
inter C minorem , & B majorem alius Geometrice 
proportionalis D per Prop* citi , qui pariter cum fit 
minor, quam 7.000900, 



poterit inter iplum D 
minorem , & B ma- 
jorem inveniri medius 
Geometrice propor- 
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tionalis E , nempe 7.498942 , qui major eft ipfo 
7.000000 ; ideoque inter ipfum E , & proxime rni- 
norem D inveniatur medius Gcometrice proportiona- 
lis F, qui minor eft ipfo £; proinde inter F & E 
invcniri poteft inedius G , qui adhuc roinor eft ipfo 
E . Atque eadcm ratione inquirendb inter proxime 
majorem , & proxime minorem inveniuntur medii 
Geomerrice proportionales H y !,£,£, M, N y 
&c. donec tandem occurrat medius proportionalis 
2 = 7.000000, qui nullo penitus exceffu, vel defe£lu 
differt ab ipfo numero feptenario\ 

Deinde ficuti inter A & B inventus fuit medius 
Geometrice proportionaiis C , fic inter eorum Log- 
mos inveniatur medius Arithmetice proportionalis 
per Coroll. 2. iemm, 2. nempe o. 5000000 . Erit hic 
Logmus ipfius numeri C . Eodem modo reperiri 
debent omnes alii Log-mi medii Geometrice propor- 
tionalibus D, £, F, G &c. refpondentes : quo faflo, 
habebis Log mum numeri dati 7 ,nimirum 0.8450980. 
- Coroll. Hac methodo inveniuntur Log-mi nume- 
rorum prirporum 2, Jj 5, 7, !i, IJ, 17, 19 &c. 
Suppetunt tamen modi , quibus tantus labor immu 
nuitur . Nam invento Log-mo numeri v. g. 6. fi 
hunc dividas , femiffis dat Log mum numeri 3 , ptr 
Corol/. 2. & 3. Prcpof.i. bujus . Item invento Log- 
ino numeri 6 , habetur Log-mus numeri 2 , nam fi 
dividas 6 per 3,quotus eft 2 ; fubtrafto igitur Log mo 
numeri 6 y refiduum dat Log-mum quoti 2 , per 
Prop.^. hujus . Pariter fubtrahendo Log-mum numeri 
2 modo inventum a Log-mo numeri 10 , habetur 
Log mus quoti 5 , per Prop. 3. fh. , & fic propor- 
tionaliter de aliis. 

Coroll. Inventis Log.mis numerorum primorum , 
facile habentur Log-mi numerorum compofitorum. 
Nam fi Log-mum binarii duples , triples, quadruples 
&c. habebis Log-mos totius* feriei 2, 4, 9p i6 9 



1 



Digitized by Google 



Cap. VIII. Prop. IV. 145 

32, &c. fi idem facias cum Log-mo ternarii s habebis 
jTeriem Log morum pro numeris 3 , 9 , 27 1 3i , 245 
&c. Immo cum omnis numerus compoficus oriatur 
ex rrultiplicatione' numerorum primorum , quorum 
Log,mi lupponuntur -jam cogniti ; fi addas eorum 
Log-mos, habebis Log mos omnium namerorum per 
Prop 2. hujus . Hinc omnes numeri in ratione de* 
cupla eundem habent Log-mum , piaeter chara&eri- 
fticam , ut vides in *A & B * 
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2.0000000 
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3.0000000 1 
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3° 
300 

3000 



B 

04771212 
1.4771212 
2.477 1212 

3-477 1 * 12 



Schol. Canonem Lo^morum pro numeris natura!ibus 9 
feu abfolutis ab 1 ufque ad icooo , & a 90000 ufqut 
ad 100000 primus conjhuxit HenrUus Brtefius jQnglus 
in %Academia Oxonienfi ex conflio *Jo, tfeperi primi 
horum inventoris , J^acunam inter 20000 & 90000 
mox tmptevit Adrianus Ulacq. In tabellis tamen vul- 
garibus habetut tantum canon Log.niQruw pro numeris 
ab 1 ufque ad iooco. 

-PROPOSITIO V. 

Multiplkarc duos numeras , qui minores fmt 

quam ioooo. 

Sint multiplicandi inter fe duo numeri 144 , & 
6*4 , quorum Logmi tabulis 2. 1583625 , & 
1. 8061S00 , quarritur faftum . Adde fimul duos 
1 og mos inventos , fumma dabit Log mum 3. 964542 5, 
cui in tabulis rcfpondet numerus 9216 pro fafto 
duorum numerorum 144; & 64« 

De- 
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144 Db Logarithmi* 

Demonfl. patet ex Prop. 2. hujus . ~ 1 
Schol. Si fumma duorum Logarithmorum fuptnt 
4.0000000 , qui efl maximus communium tabulaium 
Logmus^ operandum erit , ut inferius docebimus . 

PROPOSITIO VI. 

Numerum integrum minorem , quam 10000 per 

alium dividcre # 

Sit numerus dividendus 9216 , cujus Log-mus ex 
tabulis eft 5.8645425 . Divifor fit 64, cujus Log- 
mus eft i. H061800 , quseritur quotus . E Log mo 
dividendi fubtrabe Log mum diviforis , Log-mus 
refidous, nempe 2. 1383625, in tabulis quaefitus dat 
quoturn 144. 

Demonfi. patet ex Prop. 3. hujus. 

Schol. Cum Log-mus ille refiduus non invtnitur in 
tabulis prtcife , Jtgnum eji y quoto mimaiam aliquam 
adhxrere , qua quanta ftt ^reperietur , ut mox docebimuu 

PROPOSITIO VII. 

Datis tribus numeris quartum proportionalem 

invenire . 

Sint dati tres numeri 4 , 6% , & 3 , quaeritur 
quartus proportionalis . Log-mus fecundi addatur 
Log-mo tenii , & a fumma fubtrahatur Log-mus 
primi , Log-mus refiduus dat in tabulis numerum 
qua^fitum . 

Demonji. patet ex hmm. I. 



PRO- 
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P R O P 0 S I T I O VIII. 

Invenire Log-mam pro numeris majoribus , quam in 
ne cmtinentur^ fed numerum 10 , ooo 
. * ooo nan 4xcedembus , ' 



- - I 



I 1 f -» 



1 T * > w 



. Sit numem datus 923754 , cujus Log-mus *jua> 

Tiiur . «*» - 

• 1. Quanre ex tabulis Log-mnm quatuor primarum 
figurarum 9257 , & ex refiduis figuris fiat fraftio^ 
cujus denominator erit 1 , cum tot cifris , quot funt 
ipfre figur* refido* , nempe . 1 

2. Log-mus jam inventus iubtra6*tur a Log-mo* 
proxime fequenti , nempe a Log-mo numeri 9238. 

JAfflU 9238, -£^f. 3.9^55779 

i JVawv* 9237, Z<£. 3.965 5 ^09 ► 



> • 

V 



3. Dic jarn per regulam Proportionum , ut fraflio. 
nts denominator 100 ad numeratorem 54 *, ita difTe. 
rentia Log-morum 470 ad quartum proportionalera 

fl r 



2 S3 > o 9 



4. Adde 253 C fraftio negligi poteft ) Log mo 
primum invento , fiet Log-mus 3.9^5 15^2. j 

5. Tandem charafteriftica tot nrtitatibus augeatur , 
quot funt cifre in divifore ( ut hic i ) erit Log-mu* 
qu*fitus 5-9^55 5dz . 

Demonjir. Certum eft , quod fi numerus 9237 
erefceret integra unitate , ejus , Los»-mus augeri de* 
beret partibus 470 , qualis eft difterentia duorum 
Log-morum fe integra unitate fuperantium: fed cre- 
fcit tantum , nam divHus per 100 , quotus eft 
9237 ~rh y er §° P er regulam proportioautn. inquU 

K ren- 
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rendum eft, quantum augeri debeat Log mus ejufdem 
numeri 9237 ratione earum partium ^ , qua? qui- 
dem minus funt , quam integra unitas , feu ~% • 
Inftituta itaque regula proportiooum , invenitur Log* 
mum primo inveutum , nempe 3.9655309 , augenduro 
efle partibus 253 v fitque Logarithmus 3.9655562 
pro numcro 9:37 -r£?» 

Demum charafteriiftica 5 *ugeri debet tot unjta- 
tibus , quot cifras fue.runt lti divifore ( ut hinc 1 ): 
ob diviforem ioq* Nam numerus datus cum divilus 
fit per 100 , eft numerus quotus : fed per CorolL 
Frop.}. bujus, fumma Log-morum diviforis & quoti 
^qualis eft Log-mo dividendi; ergo ut habeatur Log- 
inus dividendi 923754 » addi debet Log-mo quoti 
3.9655562 Logrmus diviforis iqo u nempe 2.0000000, 
quod, ut compendiofius fiat , fatis eft augere chara- 
fterirticam duabus uniuuibus, ut patet. 

CoroIL I. Si daretur numerus major , quam 10 f 
000, 000 ( quod in praxi vix contingit) h&'c regula 
non fufficeret * Nam crefcentibus numeris abfolutis , 
differentix Logarithmorum decrefcunt, ita ut tandem 
evanefcant, & fiant omnino aequales ipfi i^ogarithmi. 
Sic numeri 2656385774 , & 2656385775, qui unU 
tate diffcrunt , Jiabent eumdem omnino Log mum 
9.42429 11 , ut ex tabulis majoribus Briggji apparet. 
Ideoque inftitui Hon poflet reguia proportionum , cum 
defit difftrentia Log-morum . 

Coroll. II. Si numeri maximr non valde dfiferunt, 
$orum Log mi fupputati ad denarii Log,mumi.ooccooo, 
in tabulis cdmmunibus fadlum eft , funt inter fe 
^equales . Quapropter fi daretur numerps quindecim , 
aut viginti figurarum , vel amplius , fufficeret pro 
ejus Log mo fumere Log-mum primarum decem fi* 
gurasutn , quod notaffe valde utile erit . • 

Schol, Sinumerus datns dividi poteji per quofcunque. 
WmW* t M Hl nilM remaneat , &:fia$ tninor quam 

ioooo, 
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I0<*>9* fummaLog-morum diviforis & quoti dat Log* 
mum nufneri dati . Sit numerus datus 11456 , diviae 
per /1*4152, adde fimul Log-mum numeri 3, nem- 
pe o.477 121 2 J Log*mum numert 4152 , n^pe 
3.6182573 , /«wwi 4.°953785 ' <k* Log-mum dati 
numeri . 

Similher fit numerus datus 98796 , rfivWe a 
fit 49398 , 0* /V*r«w per 2 /if C4699 , & hune 
per r /i< 8253 » wiwr quam 10000; adde fi- 
mul Log-mos omnium diviforum 2 , 2 , 3 , /e* ( f«fcfflP 
#nw f/i) pet Cor. 1, Prop. 7. hujus, /awe Logmum 
numeri folidi compofiti « 2, 2, 3 , /Vfc/? 12 , qui eji 
1.0791812, ttr* addeLcgarithmumultimi quoti , nempe 
8233 , ejl 3,9H558i : fumma 4.9947393 ifi 
Log mus datf.Huweri 98796. 

« 1 

PROPOSITIO IX. 

» * 

Dtff* frt&ionis Log-mum invenire^ 

1. Subtrahe Log-mum numeratoris e Log ohj 
tlenominatoris , & refiduo Log-mo praepone fignurn 
fubtraftionis . Sit inveniendus Log-mus fraftionis * . 

< • Log. 5. zz o. 6989700 
- x Log. 2. 15 6. 3010300 

Log. 7 =-0, 3979400 

• . ' •* 

2. Si fraftionfs data? numerator fit major denomi* 
natore , ut \ fubtrahe Log-mum denominatoris a 
llog mo numeratoris ; refiduum dat Log-mum <jua% 
fitum • x 

Log. 9. c? o. 954^4 2 5 ' - - ^ 
Xq*. 5. = o. ^989700 

- 'V , ; - 

f = o. 255 272 j 

K 3 3. Si 
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%. Si vero fraftio data integris adrmeat , integra 
reducantur in unam fraftionera , & coderu modo 
habebitur Log-mus, ut 37 fiant -± y erit 



Log. 23 - U 3617*7% 
Log. 7 p o. 8450980 

, 51662,8 



SimUiter quaeritur Log.mus numerl S54 i > re(Ioc 
numerum datum Sd fra&ionem , erit i^-t , & aufer 
Log-mum numeri 4 ex Logmo numerj 1419 > t tQm 
veniet Logarithmus quaefitus . 

» 

Log. 1419 15 3. 15 19824, 

Log. 4 = o. 6020600 
' Log. s= 2. 5499«* " 

Ratio regulae eft, quia cum fraftio fit quotuspro- 
veniens ex divifione numeratoris per denominatorem f 
Log-mus talis quoti eft ^qualis , pm fm>* k»)» s * 
jdifferentiae ^og-morum diviforis & drvidendi , ideit 
numeratoris & denomioatcris f ideoque ubi numera- 
tor minor eft denominatore , ac proinde per eum di- 
vidi non poteft, Log-mus major e minori fubtrahen- 
dos eft : quo in calu differentia evadit negativa , & 
prarponitur Log-rois fignum negativum — . Quod &c. 

Log-mus integri cum frafto poteft etiam haben 
fic . Sit numerus datus 3560-i , fume differentiam 
Logmorum numeri 3560 , & uurpen Log-museit 
3. 5514500; fecundi numeri eft 3. 55157 20 » dlfle- 
rentia erit 1220. Dic jam per regu^ proportionum, 
m 4 ad 3, ita 1220 ad 915 f Adde 915 ad Log- 
mum numeri 3560 f nempe 3. 551450° > habebis 
Logarithmum integri cura fra£ttone, fc. 3. SS^S* 
Quod &c, PKU ' 
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PROPOSITtOX. 

Dato Logmo , qui in tabulis accurate non exiftit , 
inventre numerum ei refpondentem . 

Si Charafleriflica dati Logmi fit o , vel 1 , vel 

2, mutetur m 3, &quseratur inter 1000, & 10000 
log mus , qui fit proxime minor Log-mo daro , ha- 
bebitqr nurrerus quarfitus , tot fraftiones decimales 
adjunftas habens, quot unitates Chara&erifticse accei- 
ferunt . 

Sit datus Log mus r. 9201/562, qui non reperieur 
exafte in tabulis , Charafleriftica 1 fiat 3 , erit 

3. 9101661. Quaere hunc inter 1000 , & ioooo r 
invenies numerum 8520 refpoddentem Log-mo 
3. 9201233 , qui eft proxime minor Log-mo dato f 
Ut patet. Numerus ergo quarfitus erit 83 t^"» °^ 
duas videlicet unitates , quibus aufla fuit CharaQe- 
riftica . 

Si Log-mus datus habeat Charafterifticam 3 , & 
non reperiatur accurate in. tabulis , ut Log mus 
3. 5 163954 , erit ha?c regula . 

1. Sume numerum 3283 refpondentem Lo gamhmo 
3. 5162709, qui eft proxime minor Log mo dato . 

2. Subtrahe hunc Log mum a proxime fequenti 
3. 5164031, & fiet diflerentia prima »322. 

3. Idem Log mus proxime minor Log-mo dato 
auferatur ab ipfomet Log-mo dato, erit fecunda dif- 
ferentia 1245. 

4. Fiat ut printa differentia 1322 ad fecundam 
1245 , ita denominator futurx fraftionis ad libitum 
afTuanptus 100 , 1000 &c. ad quartum proportiona- 
lem , qui erit numerator fraftionis, nempe 94, erit 
ergo numerus quacfitus Log-mi dati 328Q -^— . 

Dcmonjlr. Eodem fere modo, quo Prop. b. hu/us. 

K 3 Naai 
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150 t 9 DE LOGARITHMIS * 

Nam differentia Log-morum prima eft differentia 
unitatis , quae ita fe habet ad differentiam fecundanq, 
Log mi fcilicet dati , & proxime minoris , ut 100 
ad quartum proportionalem 94 . Sed nota , quod ideo 
inquiritur Log-mus datus inter 1000 , & ioooo t 
quia , ut diximus , ibi Logarithrnorum differentia! 
funt minores , ac proinde , quae capienda e(t pars 
proportionalis, ibi exaQior habetur. 

Schol. Ubi tamen in minimis fcrupulofi non fumus , 
ad praxtm fatis eji fumere numerum refpondentem Log<* ' 
mo proxime minori , & fraclioms ejujmodi negligere . 

PROPOSITIO XI. 

Dato Logaritbmo defeflivo , numerum ei refpon* 

dentem invenire . 

Sit datus Logrtius defe&ivus — 0.2218488, 
quceritur fraftio, quae ei refpondeat. 

1. Sume quemlibet denominatorem 100, vel 1000, 
vel 10000 e cujus Log-mo 2.0000000, vel 3.0000000, 
vel 4. ocoocoo fubtrahe datum Log mum defe&U 
vum. 

2. Quaere in tabulis numerum refpondentem Log- 
mo refiduo 2. 7781 S '2, qui dat 600 pro numeratore 
quacfuae fra&ionis ; habes ergo > fcu t • 

Log. num. 1000. s 3. 0000006" 
Log. def. sz — o. 2 2 1 »488 

Log. ref. s 2. 77815 12 > qui dat 

600. Eft ergo -££*r,/<« f. 

) 

Similiter fit Log mus defe&ivus 0.3679767, 

quem fubtrahe ex 4. 0000000 , reliduum 4. 6320*33 
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itt t^bulis q^aefitum dar 4285 pro nuraemore fra-, 
flionis ♦ Habes ergo r~T7 * 

Log. num. 10000 4*0000006 

Log. def. s=i— 0.36797 67 < , , . 

4285 proxime. EJl ,ergo = iVsV • 

Demonflr. ut PropoJ. 9. 

PROPOSITiO XIL 

* 

Dato Log-mo etcedtnte Logmum 4*oooooo€> 
numerum ei congruum invenire . 

U A dato Log-mo auferatur Log-mus numeri id, 
vel 100, vel 1000 &c. ut fcilicet refiduum fit pro- 
xime minus Log mo 4.0000000 , qui cft tabularurtl 
maximus. 

2. Quseratur e* tabulis numerus conveniens huic 
Tefiduo 4 

3. Nnmerus inventus multiplicetur per 10 , yel 
100 , vel tooo , per eum pempe numerum , cujus 
Log*mus ablatus fuit a Log-mo dato , faclmD teft 
numerus qocefitus; 

Sit inveniendus numerus dati Log fnl 7.837241* 
cx hoc aufer Log-mura numeri 10000 , hoc eft 
4 0000000 , relinquetur Log-mas 3.8372415 cui 
cx t*bulis refpondet numerus 6874 cum (ra&ione 
W 1 pet Prop 4 ia Hunc Eoultiplica per iooco, 
fit numerus quaefitus 68745032* 

£0^7.8372413 ; 
Log. 4. 0000000 

• _ Log. ?< 8?72^ t?t qut eUt <5& 74 r TtHI 

Vhc m toooo , jit * 87450^1 . A ^ 
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Similiter fit datus Log-mus 8.27184115, ex qvo 
aufer Logarithmum 4. ooooooo ; remanet 4. 2718416, 
qui adhuc major eft , quam 4. 0000000. E refiduo 
igitur Log-mo 4. 2718416 rurfus aufer l. 0000000 , 
remanet 3. 2718416* ~\ cui ex tabulis refpondet nu- 
rnerus 1870 , qnem roultiplica per 10000 , & ulte- 
rios per 10 , faftum 187000000 erit numerus qua> 
fitus . 

Detnonftr. Subducere Log-rrtam numer! 10 , 100, 
1000 &c a Log-mo dato , eft idem ac numerum 
qusefitum dividere, per 10 , vel 100 , vel 1000 &c. 
erit ergo divifor 10 , vel 100 &c. ad dividendum , 
quem voco Z, ut unitas ad quOtunf ; ergo per Prop. 
3. bu/us , dirTerentta Log-morum diviforis , & divi- 
dendi , (hoc eft in fecundo exemplo Logmus ^.27 1841 6) 
«quatur Log mo quoti , cui ex tabulis refpondet nu- 
merus 1870 . Cum igitur fint proportionalia 100000 
fid Zj ita 1 ad 1870; duo extrema ad invicem mul- 
tiplicata n?qualia funt mediis per Propof. \6 m lib. 6. 
Eucl.) ideft Z e 187000000. Quod &c. 

Schol. Cum reftduum ex diviftone fuperat dimidium 
diviforis , additur quoto ttnitas . Sh in priori exemplo 
pro qU0to*~)Q$l j /«w/W 5032 . Nam divifis 3180000 
per 632 remanef 408 . Qu<d pro hujufmodi calculis 
nota. Qttx fequuntur , Trigonometriae dotirinam fup- 
ponuni . 

PROPOSITIO XIII. 

» 

Datt cujufcunque Sinus Log*mum inventft • 

Ut Log-mi Sinuum accdratiores mveniantur , fup- 
ponitur Sinus J conftruftos fuifle ad radium faltem 
10000000000 , & tribus deinde ultimis notis multa- 
tos, quales fnnt communiter in tabulis Ulacq , & 
aliorum . Sic Sinus ex. gr. grad. 5. fupputatus ad Si- 

num 
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num totum ioooooooooo eft 8715574*7, qui in ta- 
bulis multatus reperitur tamum 871557 . Cum au- 
tem Sinus quiiibet confiderari debeat tanquam nu- 
merus aliquis abfolutus * &vulgaris, Log.mi Sinuutn 
quorumcunque habentur per Propof. 8. hujus >. Sed 
ut facilior , & accurattor quoque fit ectirum inventio, 
necetfe erit ad manum habere majorem Log-morgm 
canonem , in quo numeri naturales ad plures , quam 
fleri poteft, notas afccndant , 

Logmi aurem Sinuum reipicere debent Sinus ipfost 
prout primo fuerunt inventi , nimirum tribus figuris 
longiores, quam in tabulis habeantur , refpeftu fci- 
licet ad finum totum 1 0000000000 .• Sinui itaque ex. 
gr. grad. 5 ^ qui in tabulis Ulacq eft 871557, ha- 
bet pro fuo Log-mo 8.9402960. 

Pariter grad, 61. 50' Sinus 6^8815782, Log-mu* 
vero 9*94.52609. Ex Chara&eriftica enim , quae iem- 1 
per unitate minor efle debet nomero figurarum ipfiu* 
finus primo inventi , facile apparet , quot notas ha- 
buetit finu$ antequam rrultaretur, 

Sit inveniendus Log mus dati Sinus graa\ 23 , qui fup- 
putatus ad Sinum totum 1 0000000000 eft 39073 11284- 
Inveniatur ex tabulis majoribus Log-morum numerus, 
qui refpondeat quinque notis ad finiftram, cujusLog- 
mus eft 4. 5918768. Deinde, utdocuimus in Prop.%., 
inventa differentia Log-morum numeri 39073 , & 
39074 proxime fequentis ,quae eft 111 ; dic ut i 00000 
ad iii, ita notx refidux dati Sirius 11284 ad qtfar- 
tum proportionalem , nempe it j qui fi addatur Lcg- 
mo jam invento 4.5918768, prodit Log-mus quaefi- 
tus , hoc eft 9. 5918780 i motata CharaSeriftica 4 
in 9 ob decem figuras dati SinuS ; atque ita repe- 
riuntur reliqui Sinus* 

Coroll. Logarithmus Sinus totius vulgo ponitur 
10. 0000000 , ex quo fi Log-mus aliquis auferatur 
xdiduum dicitur comphmmum Arithmtiicum , ut h 

ex 
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ex ipfo Sinu toto 10.0000000 auferatur LoR-mti$ 
Sinusgrad.23 , nempe 9. 5918780 , refiduum 0.4081 220 
dicitur complementum Arithmetieum ejufdem Sinus, 
quo memur inferius» 

PROPOSITIO XIV. 

lwutnht Log mum tangemium t & Stcantiuni 

dati auus . 

Tangentiurn , & Sccantium Logmi intreniri pofc 
funt eodem modo , quo Log-mi Sinuum , fcd com> 
pendiofius habentur fic . 

1. Sume Lfcg-mum Sinus dati arcus , quem addc 
log-mo Sinus totius • A fumma aufer Log-muna 
complementi ejufdem Sinus , qui ha&etur per Prop* 
prac. , refiduus erit Log mus Tangentis quaefitqs» 
Inveniendus fit Log.mus Tangentis grad. 23. 
Addt Log. fin. 23. = 9. 5918780 
Log. fin. tot. = 10. 0000000 



■ Summa 19. 5918780 
Log. complcm. 9. 9640261 . 

i I — - 

Tangen. Log. 9. 6278519 

Dtmonfl. patet ex Probl 6. Trigonomerrise Tad- 
quet , in qtfa oftenfum fuit , ita fe habere Sinurn 
complementi arcus dati ad Siftum ejufdem arcus , ut 
Sinus totus ad Tangentem qusefitam .• qux ut /nve- 
niatur , adduntur fecundus & tertius termmus , & a 
fumma fubtrahituf prinv.is t>?r Prep. 7. hujus . 

2. At vero pro inveniendis Secantibus dati arcus , 
duplari debet Log mus Sinus torius , & ex duplo 
auferri Sinus complementi ejufdem arcus , nam rrfi- 
duura dabit Log-mum Secantis quaefita: • Sit e\em- 

pluro 4 
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—plurn . Quseritur Log mus Secantis pio dato arcu 
B'ad. 23. 

Los>. fin. tot. ss jo, 0000000 

2 



duplum rr io* 0000000 
Log.fm.compl. :=: 9. 9640261 



Seearj. Log. tz 10. 0359739 

Demonfl. cx ProW. 6. rir. deducitur . Nam funf 
tres termini proportionales , Sinus complementi arcus 
dati grad. 23 , Sinus totus 4 & Secans qua^ita , ut 
ibi oftenditur. Ut ergo habeatur tertjus Arithmetice 
proportisnalis , illis refpondens , h6c eft Log-mus 
Secantis, ex duplo fecundi termini aufertur primus, 
per Cor. i. lemm. 2. 

Coroll. I. Si in Tab. riori reperitur exafte Log- 
mus alicujus Sinus , Tangentis , vel Secantis, fignurn 
eft , illum prseter minuta prima , continere etiara 
fecunda , quar fi quis indagare voluerit , operabitwr 
eo modo , quo docuimus in Propt 10. pro invenien- 
dis fraflionibus . Quod fi ea diligentia opus non fit , 
fatis erit fumere gradus cum minutis primis , qu* 
Log-mo proxime minori refpondet . 

Coroll. II. In Tab, Ulacq Log mi Sinuum non 
habent Chara&erifticam majorem, quam 9. Proinde 
< fi , caiculo abfoluto , ex £og-morum additione refqU 
tet Characieriftica majcr 9, ex.gr. 10, 12,25 & c - 
tunc figura prima a finiftris abjicitur , fitque Chara- 
clenftica o, 2, 5 &c. 

Coroll. IIL Idem fit pro Log-morum Tangenti- 
bus, quar gr. 45 minores funt. A gradibus vero 45 
ufque ad 90 Log morum Tangentes non habent 
Characlerifticam majorem 13. Idcirco fi , poft addi- 
tionem faflam y Chara&eriftica duabus conftet figtt- 
ris , tunc vel iecunda figura excefiHt 3 , & in hoc 

cafu 
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cafu abjicitur prima , five fit unitas , Gve binarms, 
ut in A \ vel non excedit , & tunc retinetur v unica 
unitas in figura prima, ut in B patct. v 

A B 

Tang. Log. 24.6040812 I Tang. Log 2r. 2162581 
fit 4. 6040812 I fit 11. 2162581 

Schol. L Rtfguia Triuni etiam pet Jolam Logmo* 
rum additionem poteji abfolvi , ft fumatur prioris ter- 
mini complementum Atithmeticum , pef Cor. Prop.i?., 
& ad duos reiiquos addatut . Ddti fint tres numeri 
proportionalei 4 , 60 $ 5 j ^ quceritur quartus . Ptiotis 
tiumeri 4 compiementum Arithmeticum eft 9. 3979403, 
addatut ad Log-mos duorum numetotum 60 GT 25 , 
fumma dabn Logmum quocfttum . 
Num. 4. Compl. Arithm. 9. 3979400 
Num. 60 Log. 1. 778 15 12 
Num. 25 Log. 1. 3*979400 

Summa 12. «5740} 12 
Ftt ( pet Cot. 2, ) 2. 5740512 5 dat tn Tab. 375. 

Schol. II. Si Sinus totus fit primus , vel unus ex 
terminis teguU Ttium , potefl omitti : nam in primo 
cafu efi o / & in fecundo addit unitatem mox de- 
lendam * 

Schol. \\\. Log mi Sinuum vocantut abfolute Log- 
mi i fed Log-mi Tangentium peculiati nomine Mefo- 
Jogarithmi * & Log-mi Secantium Tomologarithmi • 
In tabuiis inveniti non folent Tomoiogmi , vel quta 
faciie ex Log-mis Sinuum erui poffunt , ut vidimus , 
wl quia fine ipfis calculus bene potefi infiitui . Simi- 
liter Sinus compiementi alicu/us atcus dicitut etiam 
Sinus fecundus , & ab aiiis CofinUS . Tangens O* 
Secans complementi dicuntut Tangens , & Secans fe- 
cunda , vei Cotangens ? & Cofecans .* quce nomina (i 
ignorentur , auBores Ttsgonomettici difficile inteliiguntur m 

Schol, IV. Log-mofkm ufus gatct in omnem fere 
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Mathefm . Nos pauca htc Problemata deitbabimus . P/«- 
ra vidcri poffunt apud Ulatq , Cavalerium } & alios . 

P R O B L. I. 

J)ati numeri quadratum , v*l cubum ptr log-mos 

invemrt. 
( • • ■ 

1. Datus fit numerus v. g. 18 , cujus quadratum 
quaeritur , Duplica numeri dati Logmum , funama 
dabit Log-mum quadrati qu&fiti . 

Num. i8 ? Log. 1, 2*552725 

1. 2552725 
1 f — m 

Summa 2. 5105450, dat in Tab. quadr.^i^ 

2. Pro inveniendo ejuldeqi numeri 18 cubo , fu» 
me ter , feu multiplica per 3. Log mum ipfius nu- 
ireri , produftum dabit Log-mum cubi quasfiti ♦ 
jNum. 18 , Log. 1. 2552725 / 

r >•• f 

3. 7658175 datinTab. cubum 583* 
CoroH. Hinc apparet ratio , cur ad extrahendam 
ex quocunque dato numero radicem quadratam , vel 
cubicam , accipiatur ex Lo i ;*mo nnmcri dati dirni- 
dium pro radice quadrata , aut terria pars pro radice 
cubica ; cum quadratum ex Log-mo bis fumpto , 
cubus vero ex Log-mo ter iumpto prodeat . Item 
quarta , quinta $c. pars Log-mi dat tog-mum pro 
^ltioribus radicibus inveniendis, 

P R O P JL. ih 

fnter duos numtros Jatas invenirt quotcunqut medios 

proportknalts 9 

1. Inveniendus fit mecfius proportionalis inter 20 > 
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& 320 . Adde eorum Log-mos , dimidiae fummac 
Log-mus dac medium proportionalem qusefitqm 80. 

Num. 20, Log. 1. 3010^00 

Num. 320, Log. t. 5051500 

Summa Log. 3. 8061800 

Dimid. Log. 1. 9030900 , dat in Tab. 8o f 
Efl autem ff. 20, 80., 320. 
t. Inveniendi fint inter duos numeros datos duo, 
vel tres, vel quatuor, aut plures medii proportiona- 
les ; regula generalis eft : aufer Log-mum numert 
minoris ex Log-mo numeri majoris, & hujus refidui 
tertiam partem , fi duo medii quxrantur ; vel quar- 
tarn , fi tres; velquintam, fiquatuor, adde Log-mo 
numeri minoris , nam fummae Log.mus dabit in Tab. 
medium proportionalem , qui proxime confequitur 
numerum datum minorem . 

3. Tit habeantur medii proportionales reliqui , adde 
fummac praecedenti eandem tertiam , vel quartam , 
vel quintam Log-mi partem , fumma dabit in Tab. 
reliquos medios proportionales quaefitos, ut exempla, 
quae fequuntur, rem fajis illuftranr. Signa + & — . 
additionem . & fubtra&ionem indicant. Q_ vero Log- 
Bium q>jcti addendum . 

4. Inveniri oporteat duos medios proportionales 
inter numeros datos 15 & 120 . 

, Num. iio^ Log. 2. 07918 12 

Num. 15, Log. — 1. 17*0913 

Refid. o. 9030899 
Divid. per 3, dat Q, o. 3010299 
Num. 1 5 , log. + 1. 1760913 

Summa Log. 1. 4771212 ^datinTab.^ 
Qj Log. + o. 30 10299 

Summa Log, 1. 7781 5 1 1 , dat in Tab. 60 

Smrt ergo -H 15, 30,60, 120, ut patet . 

5. Qux- 
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5. Qusermuur inter numerc>$ qo , & 1620 ue§ 
giedii proportioaales • 

$Jum. 1620, Log. 3. 2Q95I50 . 
Num. 20, — * 1.-3010309- 

Refid, u 90848 59 . 
Divid. per 4, datQ. o. 477 121 2 
20, Log.+ *• 5010300 

Summjc Log. 1. 7781512, <A*f inTab.6Qi 
Q. Log. + o. 47712 r2 

^flww/f 2 r 25527*4, 18Q 
Q. Log. o. 47719*2 

Summx Log. 2. 732393^» *fcr ;»Ttf6.54» 
irjf /» continua pnportione -H 20, 60, 1 80 , 
540, 1620 . 

ScM. Htf* /tfw pulcberrima Logmorum ptaxis ob 
fui facilitatem & brevitaiem mibi tantt ejfe videtu t% 
ut propter banc unam , Logmorum dutlrinam addifcen-* 
dam effe putem . Unum aliquem ejus ujum ex innu- 
tneris , qui afferri poffent } indicabimus in fequent\ 
Probl. nurp. 5. 



P R O B L. III. 

Quafliones cliquot ofrithmetictc per Log-mos 

expediuotur . 

I. Dantor fcenori fcuta 500 % & ex fingulis 100 
lucrum eft fcutorum 5 , qua?ritur quot annis ea fors 
<Jgplicabityr f 

E* i.og-mo nqmeri 100 fubtrahe Log-roum nq- 

me- 
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mert 3 , Log-mus refiduus in Tab. dat anno$ quse- 

fitos . 

* « 
TJum. 100, Log. 2. 0000000 
Num, 5 , Log. o. 6989700 

Log. refid. |. 3010300, in Tai.zo 

Quod quidem manifcftum eft .* nam G fcuta 100 
anno i dant 5 , fcuta 500 annis 20 dant 500 per 
regulam propor*ionum compofitain cx Prop. %. Cap p 
6. »Arhh. 

Coroll, Si tempt* , quo fors illa duplicatur , ut 
fupra inventum dividas per 1 , per 4 , vel 5 &c. 
habebis tempus , qno fortis ejufdem dimidium , fea 
quarta , vel quinta pars obtinetur . Sic dividendo 
annos 90 per 5 , quotps 4 dat tempus , quod requi- 
fitur ad lucrandam ejufdem fortis ^uartam partcoi, 
Jioc eft fcuta 125, ut patet, 

2. Accepit Gajus aureos 500 cum ufura aureoram 
10 ex fingulis 100 jn annum ea lege, nt nifi folvat 
fmgulis annis , fiat ex fcenore au&io fortis . Nihil 
fuit % foIutum tototriennio. Quarriturquaruum dcbeat, 
pt propoficum fuit in Propof 13. ofrttbm. num. 5. 

Cum hic 100 fiat 1 10 , erit proportio fortis ad 
fortem una cum foenore ~% , feu y~ . Auferamr 
numeri jo Log-mus 1, 0000000 ex numeri u + 
Log-mo 1.0413927, refiduum, feu Log.mus 0,041 3927 
crit ratio fortis ad fortem una cum foenore unius 
anni . Sumator ergo hujos refidui Log-rotas toties , 
quot funt anni ( ut hic ter ) eique addatur fortis 
$00 Log-mus 2.6989700 ; fummas Log-mus 2.8231481 
in Tab. quajfitos dabit pro forte & ufura ejus trien- 
nii aureos 665 cum dimidio circiter ut in Propof. r*r# 
fait inventum . 

Num. 
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fJum. H- Lo g ; i. 0413927 
c Log. i % 0000000 

Refid. Log. o 0413927 



V 
r 



I £<#, o. 1241781 

Sottis 500 2. 6989700 - « 

Log. 2. 8231481,^^5^^. 

3, Pupilli aiicujus bona , qnae aeftimata fuerunt fct- 
torum 1600 , accepit Hortenfius pafto augendi quo- 
tannis fort£m cx frnftibus ad rationem fcutorum '5 
On Gngula fcenteaa . Kctinuit illa annis 6 , menfibus 
5, & diebus 10, quaeritur, quantum pupillo debeat. 

Cum fcuta 100 fiant 105 , erirproportio fortis ad 
fortem una cum (oenore ,,feu (dividendo per 5 ) 
~. Auferatur deflgrfiinatoris So Log-mus 1.^010300 
ex numeratoris 2r. Log-mo t. 522219? , refiduum 
o. 0211893 erit ratio fortis ad fortem una cum foe- 
xiore unius anni, qui Log-mus propjer annos 6 .fumi 
debet fexies , feu^duci in 6, fitque o. 1271358 ! 

Ut habeantur menfes , ac dies , dividatur iog-mus 
ille rdiduus o.. 021 1893 par* 12 \ quotus o. 0017657 
dat Log-mum , quinquies fumendurm pro 5 menfibus 
datis , nempe o. 0088285 . Hic deinde divilus per 
30 dat Log-mum o. 000579 , qui fumendus eft 
qecies pro diebus* 10, fitque o. 000579° • Addatur 
his Log-mus 3. 2041000 pro forte fcutorum 1600 , 
habetur ex'horaro fumma Log-mus 3. 3406635 , qut 
ki Tab. quaefitus dat numerum , feu fcuta 2191 pu* 
ptiio ipfi ab Hortenfio debita . 
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Pro tfwwff 6 Log. o. 1271^58 

Pro menf. 5 O. 0088285 

Pro diebus 10 Iftf. O. 0005790 

ito Jorte 1690 Ug. 3.2041200 

Summa 3. 340^5 ? f J*$ • 
4. Fingamos e»ndem Hortehfiqm dcbere aherl 
fummam illam fctft. 1000 folvendam poft annos 6 f 
jnenies 5* dies io: quam illi parata pecunia offert t 
fiqjidem fcuta 5 ex fmgulis 100 a creditore fibi re- 
Jaxenrur, Quarritur quantum debeat folvere, 

H«c quarlHo eadem ratione lolvitur , dummodo 
Bt Log mo j. 2041200 fortis \6<o auferatur furrma 
I^og morum pro annis 6 , menfibus 5 , diebus »o f 
ut tqpra inventa, nempe o 13654'?. Nam refiduus 
JLog-Tus 3. 0675767 io T*b. quatfitus dat fummam 
folvendam fcut. 1 i<$8. 

fro finn't$ 0 L«g, o. t*7T}53 - 
i /V, roW. 5 ltf o. 0088^8$ 

fro 4"to 10 o. 0005790 

Summa , O, I3*H5* 

Scut f 1600 JL^. + ?. 2041200 

Jtt/EA 067 57'7 » 

5. Scura tooo, quar fcenori datafuerant, rdtitotm- 
tur roft anncs fex una cum aonuis ufurarum uluris, 
quar fmul cum forte confici ipt fumwam icut. i^J 
q irit r fin-uiorum annorum pf«fa cum ipfa forte, 
& quanta fuerit ex fneuHs 100 nfura. 

Inveniantar inter duos nnmeros 1000 & 1340 tot 
medij proportionales rrinus uno y quot foerunc anni 
( ut hic qnjoque ) per iW. %. Dabunt 1H1 fon> 
mas qu*fitas f hoc eft fortem una cum uniuUunque 
anui olura. Ea totin* oper*uom$ typus. 
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Cap. VIII. Probl III. 
Scuta 1340, 3* 1271048 £ 

Scuta 1000 , Log. — 3. 0000000 : - 



D/xwfe pfr 6 , «tor Qj o. 021 1 841 
Log-mus fext* panis , quem voco Q , addatur 
primum Log-mo fortis 1000, fumma dabit Log-mum 
pro forte, « ufaraprimi anni A . Adde deinde huic 
fumm* Log-mum ipfum jg^, novafumma dabitLog- 
mum pro forte & ufura fecundi anni B ; & fic deitx- 
$ep* addendo pra?cedenti fumro* Log-mum eundem 
aggregaturo dat Log-raum pro forte & lucroatt- 
norum C, Z>, £ &c. 
7 Zo^. 3. 0000000 

Zo£. + O. 02 II 841 

3. 0211841 dat fc* 1050 
, 1, , -^— 2? 

; £<£. 3. O423682 /fc 1102 

fi? + °- 0211841 

L°g* 3- 0635523 <&*/<.' 1x57 
f>. Xc^. + o. 02x1841 

D 

Log. 3. 08473/54 /*. 121 5 

Qj Log. ,+ o. 0211841 

■ jB- 
3. 1059205 dat fc. izj6 
Q+ Log. + o. 021 1841 

; 1 f 

Log. 3. x 27 10^6 dat fc. 1340 
Inventa aurem ufura primi anni *A una cutn for- 
te , fcutis fcilicct 1050 , ftatim innotefcit quanta 
fuerit ex fingulis 100 ufura . Nam fi 1000 fiunt. 
2050 , fcuta xoo per regulam proportionum £unt 

L 2 105, 
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105 , adeoque ufara fuit fcut. 5 ex fingalis r 00 , nt 

patet • 

Ratio prim* partis deducitur ex Corotl. Piop. ij # 

Qap . 6. iArtthm. , r* pw. /Vp£/. 

• . . * • 

, P R O B L. IV. 

r. : ' : ' 1 • ' * ' • • - * " • 1 ' - • - 

: J?*/* forwwfr £*///V# tltvationt^ diflantiam i&us - 

invtnirt } & t convtrfo . 
-1 » . • • • 

i* Experientia conftat , maximum tormenti bellicl 
iftum fieri ad elevationem anguli femirefti f feu gr. 
45 , reliquos vero iftus ab angulo femireQo sequaii* 
ter dilhntes , ut ?o & 60 , 40 & 50 &c. aequales 
efle. Sit igitur experimento cognitom ab *o tormea- 
to , dufo ad gradus 45 elevarctur , explofum fuiffe 
g^obum ad diftaatiarn pailuum 4000; quanitur, quan- 
ta futura fit dittantia ( eadem pyrii puiveris quanti* 
tate ac vi fervaja ) ad datam elevationem gr. 50. 

Curn angulus 4S duslicatus fiat 90 , erit ut finus 
totus ad imum a guli 30 duplicati, feu 6o,,itapaf- 
fus 4000 ad quartum proportionalem ; adeoque pef 

$*kJ. I- & a : P'°P- 14- V 
Gr. ' 60 y Log. 9. 9375-305 

Paff. 4000 , Log. 3. 6020600 

Summa 13, 5395906 
«F/7 ( Clr. 2. Prop. 14) j. 5^95906 , datpajf. 34*4^ 
2. Quod G e converfo data fcopi diftantia , ex. 
gr paiiuum 1500 , ad quem i&us eft dirigendus, 
ouaeratnr in ipfomet tormento elevationis angulus ; 
p t ut diftantia rnaximi iftus , ex. gr. paffuum 4000, 
ad eievationem gr.45 , ita diftantia dara paffuu n 1500 
ad angulum clevationis quaefuar . Itaque duplkato 
angulo 45 , ut in pnmo calu fa£tum elt , erit per 
u & *. ttop. *4* 
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JPaff. 4000 Compl. Arithm. 6. 3979400 
PafJ. 1500 Log. 3. 17609 13 

Summa 9. 5^4031 £r,*2. i« 
/Scfiol. Quam fngulati facilitate per Log-mos confici 
fojftnt Tabul& , quibus cmnes tctmentt bellki iclus ex 
itno dato deterrninari pojjint , quaque ad uttanque hu* 
jms problematis pattem tnaximt infetviant t facite eji 
intelligete. ' 

H 0 1 L V. 

Altitudhem Poli tempcre aquino&iowm inventre* 

Statae in plano aliquo horizontali ftylurh , qui 
Gnomon dicitur, perpendicularem ad ipfum planum f 
qufi divifos intelligatur in partes* sequales iod . Tum 
in meridie ejus diei , in c]uo Sol Arietis , vel Librae 
hmiuffl ingreditur ( quod facile per Calencfaria inno- 
tefcit ) metire umbram, quam projicit ftylus ; fitque - 
Roma? ex. gr. inventa umbrx longitudo partium 89 , 
quarum ftylus continet 100 * Erit per PtobU 5; Tae- 
quet Trigonomet. , ut longitudo umbrac 89 ad ftyli 
lcngitudinem 100, ita longitodo ipCus umbrafc, prout 
cft Sinus totus , ad longitudinerri ftvli , pfout eft 
Tangens anguli altitadinte Solis, feu /Equatoris , qu£ 
dat in Tab. gr. 48. 19', nemrie per Schol. U & i. 
Prop. 14. 

Long. 89, Compl. Atithm. 8. 6$o6iob 
Long. 100. Log. 2. 0000006 



TangenS 10. 0^66i6o y dafgr.^.l^: 
Horum corriplementam acf gr. 90 , nimirum gr* 
41. 41', eft altitndo Poli Urbis Roma? qusefita , ut 
ex doc~irtna? Sphfcricfc elementis patet . Qoae tamea 
per accaratiorem recentiorum calculum deinde invtn- 
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ta eft gr. 4T. 54', feu gr. 42 proxime • Proinde 

JEquatoris altitudo Romae eft gr. 48. 

Schol. I. Ceterum flures funt modi , q uibus nune 
recentiores Mathematict quolibet die , vel etiam nofcle 
per flellas elevationem Poli inveniunt , cuw hoc pn- 
blema ad Geographia dotlrinam Jit maxime necejjarium $ 
& Aftronomia univerf* fit veluti bafis & fundamentum. 

Schol. II. Ut babeantur altitudines meridiana? fi- 
gnorum Zodiaci Borealium , adduntur ad altitudinent 
JEquatoris tu* regionis declinationes Solis , qua in 
Tab. jfjironomicis pajfim occurrunt . Sic declinatid So. 
lis in principio fignorum Borealium M & ejl gt. 
II. 30'. Hos adde ad Equatoris altitudinem , qud Ro» 
, ut dixhnus , eji gr. 48 , frii altitudo meridiana 
Solis \S & 1% initium ingtejji gr. 59. 30 . Quod fi 
altitudinem meridianam Solis quaras pro initio figno* 
rum Jfuftralium r** & , fubtrahe ab JEquatoris 
altitudine , nempe ex. gr. 4$ , eorum declinationem , 
qua ejl gr. 20. 12'. , refiduum dat gr. 27. 48', fro 
altitudine meridiana quxfita. 



P R O B L. VI. 
In linea meridiana Zodiaci figna defcribere . 

Dufta in aliquo plano horizontali linea meridiana, 
pront in elementis Spha?ricis docetur , quam fingulis 
diebus Sol per foramen exiguum tranfiens , in ipfo 
xneridiei momento tangat , defcribenda fint in illa 
Zodiaci figna , nempe y * V» H &c. Aries, Tau- 
rus, Gemini &c. ad dignofcendnm tempus , quo Sol 
ca figna ingreditnr 9 atque percurrit • 

Metire altitudinem gnomonis , feu muri ufque ad 
foramen illud , per quod Sol tranfit , ut nota fiat in 
pedibus, velunciis, aut aliaqualibet menfura . Tatn 
Inventis altitudinibus meridianis fignorum Coeleftium, 
er Schol. 2. Probl. 5. , habebis earum complementa, 
complementorum ipforum Mefolog.mos , feu Tan- 
gentes. Fiat jgitur ut muri altitudo, prout eft Sinos 

to- 
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totos, ad Tatigentem compkmenti almucfinfc meri* 
diarar rali^ iigni , feu paialleli , ita eadem amtudo 
in pedibus , veJ onciis nota ad quartum proportiona* 
le, qu >d dabit iti Tabulis pedes, tfcl uncias , qnnus 
dittabtt ab initio lineae meridiana; figni cceleftis locui 
inipfamet linea meridiana delignandus. 

Sh exemplum . (inomon celeberrirrus Forrar ia 
Thermif Diocletiani juflu Clem. XI. Pont. Max. a 
Cl. Viro Francifco Blanchtno ejuldem Pont.fici* 
Prarlato domeliico conitruflus anno 1702 , in qo* 
quidem altitudo muri ufque ad foramen , per quod 
tranfit radius Solaris , eft unci^r jBI 750 pedis regii 1 
Panfienfis , linea vero meridiana in a?nea lamHa' 
pavimento inlerta eft . Fingamus huic Zodiaci figna 
r** & 5S» ( nam bina fimul deicnbumur ) e(le * 
nobis inlcribenda , feu quarrendum efle pun£rum r 
quod Sol tangit , ubi figna illa Z' diaci ingreditur. 
Altitudo meridiana eorundem fignorum eft gr. 27. 
48'. f per Scbol. 2. PrM. 5. , eorumque complewen* 
tum gr. 6%. 12' . Hujus autem complecpenti Tan- 
gens ex Tab. 10. 27799*5. Fiat ergo ut altitudo 
inuri , prout eft Sinufc totus , ad altitudinis meridianae 
complemenri Tangenrem 10. 77^915 , »ta eaderrr 
U)\in altitudo, prout eft unciarum 7ScLogmus, ad 
Log-mum pro unciis quaefitis . Erit ptt SchoL 1. & 

9« Prop. i 4 . 



Complem. Tang. 10. 277991$ 
Unc. 7jo h)g. 2. »7506 j< 



Summa 13. 1550528 
Fit ( G?r. 2. Prop. 14. ) 3. 15^528,^1^.1 421* 

Diftabunt igitur figna & 2» a principio lineac 
mendianae unciis 1422 pedis ejuldem Parifienfis. Ea« 
demque ratione cetc^orum Zodiaci fignorum in ipfa 
linea meridiana locus delignabitur . 

L 4 AP- 
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A P P E N D I X < i 

Prajceom Chronologtcarum , -.. . 

CXJm tempus ex Ariftotele lib. 4. Phyfic. Cap. 
n.fit numerus , feu menfura motus fecundnrri 
prius & pofterius , non erit abs re hic praxes aliquot * 
Chronologicas fubjicere, quae a numeratione tempo-* 
ris , feu motuum Cceleftium Solis , & Lunae maxi- 
me pendent , quas quidem non tam praeclarum eft 
fcire, praefertim Ecclefiafticis viris , quam turpe ne- 
fcire, id quod de Latina lingua inquit Cicero. Prae^ 
nptandi igitur funt ^primo termini aliquot Chronolo-< 
eici. 

DEFINITIONES, > 

1. Cyclusy feu Perhdus eft certus annorum Dume* 
rus in orbem rediens . Tres pnefertim funt Cycli 
Solaris , Lunaris , 6c Indiftionis . . * 

2. Cfclus Soiaris eft intervallum attnorum 28; quo 
evoluto , iiterae Dominicales A* B. C. D. £. F. G. 
Calendario appofitae redeunt eodem ordine , quo an* 
tea , & ad eafdem ferias . 

3. Cyclus Lunaris , five aureus Numerus eft feries 
annorum 10 , qua completa novilunia ad eundem' 
diem regrediixntnr . Dicltur Numerus aureus , quia 
Athenis in foro aureis literis quotannis infcribebatur 
ad novilunia indicanda . 

4. Indittio elt ferres annorum 1 5 Jn orbem rediens, 
poft C onftantini tempora, five ab anrto Chriftr 512, 
£t fama eft , in ufum recepta apud Graxos & Ro- 
manos ; hoc difcrimine , quod Indi&io Romana a 
Kal. Januariis, Graxa vcro a Kal. Septemb. initium 



1 
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5. %/fnnus Julianus a Julio Csefare Diftatore diftus, 
qui Numas regis annum emendavit, eft dierum 365 
bor. 6, quae.quidem horac 6 fingulis quatuor annis 
horas 24, feu diem folidum conftituunt « Itaque an- 
nus Julianns, qui conftat diebus 365, dicitur commum 
nis\ qui vero diebus 366 fingulis quadrienniis , J?//t 
/lyri/ii dicitur , quod fcilicet dies fextus ante Kal. 
Martias bis numeretur , feu intercaletur, unde dies> 
& annus intercalares vocarttuf* 

6. Annus Gregorianus eft annus Julianus a Gre-_ 
gorio XIII. Pontifice anno 1582. correftus, 10 die* 
bus fubdu&is . Differt a Juliano in hoc , quod poft 
•nnum Chrifti 1600. e fingulis annis centefimis, qui 
omnes in Calendario Juliano biflextiles funt , irl 
Gregoriano tees primi , nempe 1700, 1800 , & 1900 
funt communes, & foius quartus2ooo biffextilis erit. 

7. Epatla funt dies undecim , qui addendi funt 
ad annum lunarem , ( qui conftat diebus 354 ) ut 
adxquet annum folarem ; qui eft dierum* 365 , ut 
diftum eft* Unde fi hoc anno ex. gf. fuerit Epafta 
xi., fequenti anno erit xxn., fed tertio anno Epa- 
fla erit 111 . Nam quoties Epa£fce hujufmodi addi- 
tx excedunt numerum 90 , detrahitur numerus 30, 
& refiduus numerus eft Epafta illius anni . Si per 
additionem fiant 30, Epafta illius anni erit *, feti 
nihil. 

8. Periodus ViBoriana , feu Dionyfiana eft feries 
annorum e Cyclo Solari 28 in Cyclum Luna- 
rem 19 multiplicato contexta * qua peracla , iidem 
Cycli Solis & Lunae itertim redeunt . Dicitur ViQo- 
riana , quod a Viflore Aquitano anno Chrifti 457 
inftituta fit , vel Dionyfiana a Dionyfio quodam Exi- 
guo , qui ad Ecclefiam Romanam cum Alexandrina 
circa celebrationem Pafchatis conciliandam , illam 
adhibuit . 

9. Periodus Juliana eft..ferie<! aaoorom 7980 , qax 

. * ex 
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ex Cyclorum Solis , Lunx , & Jndi&ionis muIfipIic2tio- 
ne oritur, Gve eft produdum ex multiplicatione Pe* 
riodi Vi<3ofian* per Cyclum Ind tftonis , oempe 
annorum X 15 = 5280; in qua tres illi Cycli 
Solis , Lunae , & Indi&ionis , qui in pra»ienri hoc 
anno conveniunt , in alio icerum non xonvenient, 
nifi poil annos 79S0 explctos. Dtcitur Juliana , qupd 
Juiianis ann* conftet . Eft Periodus omnium prar- 
Hanciflirra ,quae incoepit anno 710 ante Orbem con- 
ditum f & nondum elt abfoluta f a Jofepho Scaligero 
excogitata . 

10« Epochs , five lEttt eft terminus f a quo anni 
numeraotur • Sic £ra Chriliiana f qua nunc vulgo 
mimur, & vulgaris dicitur, numerat annos a Cruifti 
n^tivicate , feu pocius ab ejus Circumcifione hoe 
ei\ a Kal. januariis poft orbem conditum annis 4004 
juxta Cl. Uflerii calculum . 

Schol. J. Loquimuf hic de anno tam Solari , quam 
JLunari oLgtli , qui ex integris diebus eonflani , non au- 
tem de anno Solari, aut Lunari Ajironomico , qui p x- 
ter dies > boras quoque & minuta prima 9 fecunda 9 
tertia &c. computat , qu& non funt hujus loci . 

Schol. It Lnerx Dominicales ordine retrogrado pro* 
eedunt , nempe G , F , E , D , C , B > A ? »t /i hoc anm 
litera dominicalis fit G proximo anno erit F, tertio E 
&c. ufque ad A , quam G iterum fequitur . Ratioj 
eflj quia cum annus JuiianuS communis eonflet diebus 
565 , hoc eji hebdomadibus 52 , prattrea die 1 , fi 
prima Januarii dies deftgnetur litera A , etiam ultima 
Decembris eadem litera A deftgnahitut . Sie ifitur tam 
primus , quam ultimus illius anni dies Dominieus , 
/ubfequens annus irtthoabttur feria J/, dies autem Dq- 
minicus hujus anni incidet in diem Januarii feptimum\ 
proinde litera Dominicalis non erit B, fed G . Terttus 
annus inchoabitur fena III , adeoque dies Dcminicus 
cadet in <fum & Januarii > & iifor* Dominicalis erit 

F n 
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f f &ficde ceteris • Biffextilis autem amus dupltet 
litera defignatur eodemque crdine 'rogrado , faltcet 
<3F , FE, ED &c. ita ut non F , fed G priotem lo- 
cum obttneat , 0* *J diem ufque Februatit ufurpe- 
tur , #/ftr* wro F deinceps ufque ad finem totius annt 
' intercalaris • 

P R A X I S I. 

An datus annus fit Biffextilis , vel quotus fit 
a Btffexttliy invenire. 

Annom Chrifti datum divide per 4 fi fafta di- 
vifione , nihii remanet , ille annus Biflextilis eft ; fi 
quis fit reGduus, indicat , quotus annus fit aBiffexti- 
li. Sic annus , in quo hsec fcribimus , 1748* quia 
divifus per 4, nihil remanet, eft Biffextilis. Anmis 
vero proximi Jubilaei 1750 erit fecundus a Biflexti- 
li . Nam eo divifo per 4, remanent 2. 

Coroll. Divifionis"hujus quotus , refiduo neglefto, 
indicat, quot effluxeriut arini a Chrifto natoBiffexti- 
lcs 437 . Sed onitate mulclari debent propter anrium 
1700 , qui Biffextilis ncn fuit ex diftis Defin. 6* 
Eiunt ergo numerandi 437 — 1 £= 43°^ 

P R A X I S II. 

Cyclum Solarem anni dati invenhe . 

Anno Chrifti propoilto adde 9 ( decimo namque 
hujus Cycii anno Chriftus natus eft , adeoque jam 
novem erant expleti ) . Tum fumma illa dividatur 
per z8 , numerus ex divifione refiduus erit Cyclus 
Solaris anni dati . Si ex divifione nihil remanet , eric 
Cyclus Solaris completus 28. Quotus autem indicat 

hujus Cycli a Girifti nativitate pera- 

aas. 
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das. Efto hic annus 1748 , cui adde 9 , fit 1757, 
qaem divide per 28, remaneat 21 pro Cyclo Solari 
carrentis anni . Quotus aatem 62 indicat totideni 
effluxifle a Chrifto nato Cyclos Solares. 

P ft A X 1 S / Ht 

*Aureum numerum dati dnni invenire . 

Dato Chrifti anno adde unitatem ( nam primo 
lErx Chriftiana; anrto aureus numerus fuit 2, adeo- 
que unas jam erat abfolutus ) fummam deinde di- 
vide per 19, refiduum erit nomerus aureiis. Si nihil 
remanet , erit Cycius completus , (ive annus 19. 
Quotus vero indicat , quct Cycli Ldnares haclenus 
ab £ra Chriftiana fuerint * Quaeritur numerUs aureus 
carrentis anni 1748. Adde 1 , fit 1749 > quem di* 
vide per 19, remanet 1 pro aureo numero quaefito. 
Sunt autem a Chrifto nato Cycli Lunares 92 , ut 
divifionis quotus ofteadit. 

P R A X I S IV. 

ln quaih hebdotnad* fetiam incidat ptimus 
anni dati dies* invenitt. 

* 

Ad aunum Chrifti prajcedentem addantur Biffexti- 
les elapfi , & a fumma fubtrahantur 10 . Tum nu- 
raerus refiduus dividatur per 7 , id quod reftat ex 
divifione dat feriam quaefitam. Si nihil remanet , erit 
feria feptima , feu Sabbatum . Scire cupio ex. gr. ia 
quam feriam cadet primus dies anni 1800 0 Ea cal- 
culi typus 
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%Armus pracei. 1799 • 
Bjffext. per Cor. 44? 

■ ' » »»' 

2 2 4 7 

CorrS. Gtef, 1 o 
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319- r</y. 4. hidicat Fer. 4. 

Eadem ratione invenitur feria , in quam dato ati* 
DO incidit propofitus cujufcunque menfis dies . Quae* 
ritur ex. gr. in qqam feriam inciderit dics 17 Au- 
gufti anni 1740 , in quo ele&us fuit Pontifex Ma- 
ximus Benedidtus XIV • Ad annum praecedentem 
addantur tum Bjflextiles , qui per Coroll. Prax. 1. 
forrt 4 5 3 > tum dies elapfi a Kal. Januariis ufque ad 
diem 16 Augufti 1740 , nempe 229 , fit iumma 
2401 , ex <jua ob correftionem Greqorianam fubdu- 
flis 10, & refiduo divilb per 7 , renaanent 4 . Futt 
trgo Feria IV f 
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P R A X I S V. 

X/VMW Dominicalem dati anni invtnire . 

Inveniatijr Feria , qu* annns propofitos bchoatnr 
ptr Prax. prxc. , eamque fubtrahe e_ 9 , refiduum 
dabit literam Dominicalem . Qutfritur Litera Domi- 
nicatis pro anno proximi Jubilaei 1750 . Priraus ejus 
dics ptr Prax. prac. incidet in Feriam V. , fubtrahe 
5 ex 9 , refiduum 4 dat literam Dominicalem quar- 
to loco pofitam , ordine literarum direfto numeran- 
dam , nempe D . Similiter fcire vob literam Domi- 
tiicalem anni 1755 • Feria , in quam incidet pnmus 
ejus anni dies , erit per Prax.prac. Feria IV # Hanc 
fubtrahe ex 9 ; refidttum 5 cUu literam Dominicalem 
£ quinto loco pofitam • 

Schol. Ali* funt praxts prc Uttra Dominicali itrw 
nienda , ftd h*e a Blondtlh fillata , tfi omnium bt* 
yijfima , ataue pulcberrima . 

p r a x 1 s vr. 

Dati anni Epa&am invenire . 

\ 

Inveniatur aureus numerus anni propofiti per Prax. 
3. , qui moltiplicetur pcr n , produfto aufe- 

?antur dies 11 pro correftione Gregonana , refiduo- 
que divifo per 30,numerus, qui remanet, entEpa- 
fia qusfita. Ex. gr. quaeritur Epafta annr 1750, 
cujus numerus aureus per Prax. 3. eft 3. Hunc duc 
in 11 fit 3?, ablatifque 11, refiduum eft %% , quod 
cum dividi nequeat per 3 o , refidoum iplum H ! dat 
Epaftam qnafitam . AnnL autem currentis 1748 fcpa- 
aa eft # feu iero . Nam aureus numerus eft 1 , 
adeoque ex hac praxt 1X11 = »-" = ^ 
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ScfioJ. Eoatia datt anni numera \ incipiunt a Kal m 
Martiis ejufdem anni . Proinde Epafta hujus 1 74H SS O 
durabit toto Fekruario anni 1749. 

P R A X I S VII. 

Menfa at die dau$ , *Mf*m inveriire . 

Adde fimol Epa&am currentig anni , dies menfis 
eJapfos , & numerum menfium a Martio inciufive, 
& ex fnmma fubtra&o, fi fieri poflu , 30, refiduum 
dabit aetatem Luna? . Scire volo ex. gr. aetatem Lu- 
nar die 15 menfis Decembris hujus anni 1748. Cucn 
ex diftis in Frax. prac P Epaila boc anno fit = o f 
addanrur tantum dies 13 , & nuowrus menfium a 
M-rtio inclufivc , nempe 10 > fumma 25 ( ex cjua 
30 fubrrahi nequeunt ) dat Lunac arrarem qu*fitarm 
Similiter fcire cunio ae f atem. Lunar die 4 Junii anfit 
1750. Epafta ejus anni per Prax. 6* eft 22 , cui 
adde dies 4 menfis Junii , & infuoer 4 pro numero 
tnenfium a Martio inclufive , fir fumma 30 , ex qua 
fi fubrrahantur 30, nihil remaaet ; cft ergo illo die 
ftovilunium . 

• • » 

P R A X I s vm 

« k 

DatU Menfe Cr anni Epa&a Noviluriti 

diem invtrim* . 

Arfdator Ena&am ann! dati nomerus meofium 
a Marrio inclufive , & fumma fobtrahator ex jo; 
vel fi fumma i la fuperat }o , fubtrahatur ex 6o, 
fefiduum indicabit diem Novilunium . Quaeritur ex. 
gr. in quotam Martii dieri) incidet Noviluniom an- 
no 1749 # Ad Epafrarh ejus annt , quae eft ti per 
PratQ. 6. adde numerum meofium , qui eft 1 , & 

fum- 
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fumma 12 fubtrahatar ex 30 , refiduura 18 indicat 
Martii Novilunium die 18 futurum . Similiter qux- 
ritur Novjlunium Decembric 1750 , Ejus anni Epa- 
fta eft 22 per Prax. 6 , & numerus menfium a Mar- 
tio inclufive 10 • Horum fcmmam 33 fubtrahe er 
60 , refiduum 28 dat diem Novilunii . 

Schol. 1. Quanquam autem <stas Lun* per Epaftas 
prjeci/e definiri non pojftt , nunquam tamen folido die 
a vera Luna atate aberrat / proinde hxc methodus fatis 
tuto in vulgarem ufum recepta e/i . 

Schol. II. Noviluntum Pafchale continetur intra diem 
8 Martii & 5 Aprilis inclufive t intra quo$ terminus 9 
qut Pafchales audiuntur , reperiri debet . 

P R A X I S IX. 

• Dato jErai Chrifliam anno Inditlionem invtnire. 

Anno Chrifti propofito adde 9 , ( primus enim 
JErae Chriftian* annas coepit Indi&ione quarta ) & 
aggregatum divide per 15, refiduum ex divifione dat 
annum Indiftionis . Si nihil remanet 9 erit Indifiio 
15. Sic ad hunc annum 1748 additis j, fic fumma 
3 75t» quas divifa per 15, dat refiduum n pro In- 
diftione qusfita. Quotus aufem 116 indiut Iadi£lio- 
©es jam a Chrifto nato completas . 

P R A X I S X. 

* 

Dato JEra Chrifliana anno^ quotus in Perkde* 
. # Juliana ille flt , invtnire. 

Efto datos Chrifti annus praefens 1748 t qoantur 
annus Periodi Julianae, qui illi refpondet . Anno da- 
to 1748 adde 471? , fumma 6461 dat anoum quas- 
fitum . Ratio eft , quia primp C^iflj anno elajfi jam 
erant ejus periodi anni 4715» Co- 
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Corol!. $i datus quijibet Pejricdi Juliana» annus 
dividatur per 28, per 19 , & per 15 , refiduom ex 
prima diviGone erit Cyclus Solis, ex fecunda Cychis 
Luna^ , & ex tertia Cycius Indiclionis . Sic iivifo 
anno currenti Periodi Juliaoa! 6461 per 28 , rema- 
nent 21 pro Cyclo Solari ; per 19, rematjent 1 pro 
Cyclo Lunari , five aureo numero ; per 15, rcma- 
nent ix pro Cyclo Indiftionis. 

P R A X I S XI. 

Dato anm ante Cbrijii teram , quotus in Periodo 
Juliana ille fit , invenire . 

Efto datus annus ante Chriftum natum 4004, cui 
Ufterius, Pagius , LancelJottus , aliique ChronologJ 
illuftres Mundi initium tribuunt , quaeritur , quotus 
ille fuerit in Periodo Juliana . Auferatur datus annus 
4004 ab annis Periodi Julianse 4714 , in quibus e* 
diftis in Prax. prac. primus Chrifti annus concigit, 
refiduum dabit annum Periodi Julianae , qui primo Mun- 
di anno refpondet , nimirum 710. Res per fe patet. 

Corolf. Hinc eft, quod dato quolibet Periodj Ju- 
lianae anno , faciJe innotefcit , an ille Gfr aate , vel 
poft ChrifH nativitatem . Nam fi datus annus major 
fit anno 4714, erit annus Periodi Juliana? poft Chri- 
flum, fiminor, erit ante Chriftum natum . Sic datis 
Periodi Juliana; annis 6461 , ablatifque ab illis Periodi 
Julianae annis 4713 , remanet praefens arrae vulgaris 
annus 1748. Ablatis autem annis Periodi J-ulianas 
710 ab annis 4714, habentur anni 4004 ante Chri- 
fti nativitatem, . 
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P R A X I S XII. 

Datis Cyclis Solis , Lunje , & Iridiclhnis itmmin 
annum Petiodi Julianx , in quem convenium . 

{Solis X 4 8 4 5 
Lttna X 4 2 o o 
tmli& X6 9 r 6 

Et fummam produftorum divide per 7980 , refiduus 
erit annus Periodi julijnse , qui datis Cyclis refpon- 
det . Sit exemplum . Primus Chrifti annus habuit 
Cyclum Solis 10, Luna? 2, & Indi&iotiis 4 , quae* 
ritur annus Periodi Julianas , cui conveniunt 

{Solis 10 X 4^45 = 48450 
Lunt 2 X 4200 Sf 8400 
Indift. 4 X 6? 16 zz Q7664 

Summa 84514 
Qua divifa per 7980 , refiduum 4714 dat annum 
Pericdi Juliarae pro primo Chrifti anno. 

Similirer hoc anno 1748 CyclusSolis eft 21, La- 
px 1 1 Indiclionis 1 1 , quseritur annus Periodi Juliantf. 

r 21 X 4*45 P= 101745 
Due J 1 X 4200 = 4200 . 

^ 11 X 6916 tt y66 7 6 

m 1 iii 

Summa zr 17 2021 
Qua divifa per 7980 , rcfiduum 6461 dat annum 
Periodi Julianas , qui e* Prax. 10. refpondet huic 
anno 1748. 

Schol. Qtta tatione numeri illi determinati 4845 , 
4200 , tT 6916 , per quos dati Cycli muhiplicati 
debent , inveniantur , rion efi hujus bci inquirere y 
fum methodo Analytica cpus fit , quemadmodum ea ufi 
funt Frnncifcus a Schooten in Mi/cell. , Prxfietus T.z % 
lih. 7. Element. Mathem.y Joannes Keill. /rff. 29. de 
i,Gyclis 9 & alii. 

PRA- 
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Olympiadum Epocha apud hiftoricos , prarfertim 
vero Grxcos , celeberrima femper fuit , cum Graeci 
annos nonnifi per Olympiades , unde anni Olympiaci 
difli funt, numerare folerent . Nam quadriennio quo- 
libet vertente, feu quinto quovis redeunte anno, in 
Olympja Elidis Urbe ludos in honorem Herculis 
circa folftitium aeftivnm maximo popolorum concurfu 
celebrabant . Ludi autem hujufmodi ab Iphito Eli- 
dis rege five primum inftituti , five inftaurati funt 
anno Per. Jul. 3938, & ante Chriftianam jcram aa« 
no 776. 

Dato Jgitur Per. Jul. anno, quaeritur annusOlym- 
. piacus, qui ilji refpondet . Si datus annus minor fit 
annis 3958 , ex his auferatur ; qui remanet , dabrt 
annos , qui Olympfedum Epocham praecedunr . Sit 
annus Per. Jul. 3103 , in quo juxta Petavium Moy- 
fesnatus eft,quacritur quotannis ejus nativitas Olym- 
piadum prsceflerit inftitutionem . Subdu&is 3103 ex; 
39^7, refiduum 835 dat annos quaefitos. 

Quod fi datus fit Per. Jul. annus 4714 , in quo 
Jnccepit Chriftiana aera, ut faepe diftum eft , major 
fcilicet annis 3938, hos ab ijlo fubducito, refiduum 
777 dabit annos Olympiacos : qai fi dividantur per 
4, quotus dat Olympiades completas 194, & annum 
1 Olympiadis ineuntis. 195 . Chriftus ergo natus eft 
anno i ab Olympiade 194, five aaao primo Olyn> 
piadis 195. 

Coroll. Dato aerae Chriftianae anno, ex. gr. 1748, 
fi illi addas annos 776 , habebis annos Olympiacos, 
qui huic anno refpondent , 2524; qujbus divifis per 
4, habentur Olympiades 631 . Simiii ratione annus 
proximi Jubilaei 1750 erit fecundus OJympiadis <5?2. 
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P R A X I S XIV. 

» • I 

Dato anpo Olympiaco , quotus ilff in feriodo Juliana 

fit , invenire . 

Data fit Olyrripias 114, qua ineunte , Alesandpr 
M. , uthiftorici referunt , diem pbiit , quaeritur quo- 
to Periodi Julianac annp ii contigerit . JVJpltiplipa. 
lympiades 1.3 elapfas per 4, & produ&o 4^2 ad- 
unitatem , pb arjnujn prirnum Qlympiadis 114 
ipeuntis,,fit 453, cui Periodi julian* , in quo Ale- 
xander M. inr.eriit . 

Similiter Diodorus Siculus fcribit , annurn primupi 
Qlymp. 94 exeuntem , efte annum 780 poft Trojae 
excidium, fcire volo, quotus ille efTet Per. Jul. an- 
nus. Cum Trojanurn trxiaMurp ex ejufde-m Diodori 
Siculi , & pionyfii Halicarnafienfis fententja acdde- 
rit anno Per. Jul. 3530, addantur anni poft Troja* 
cafum ejapf: 730 ad annos ipfos 353o,fumma 4319 
dabit annutn Per. Jul. , qu-i copgruit cum annp 1 
Plymp. 94. 

Corojl. I, Nota igittfr , Troj# excidium conrigif- 
fe anno Per. Jul. 3530 , ita ut primub annus Epp- 
fhpe Trojanq: fuerit Per. Jql. annus 3531. 

Coroll. II. Si ex anno Per. Jul.4714, aer^ Chri- 
flianae primo , auferas 4390 , refiduum 334 dat an- 
rjos , quibijs Alpxapdri M. rpors praecelfit Chrifti na- 
rjvitatetji . Sin ab eo auferas 5531 , habebis annos 
Tfojani excidij 1183 ante Chriftum natuifl • Qu«p 
pmnia e$ Coroil. frfy 11. plapa fqnp. 

P R A X I S XV. 

Dato qnno Pcticdi Jufiana , annufn £/. (7, ei tar^ 

gruemem invenire . 

Ek Hiftoria Romana fatis paret, Romanos ab V r- 
condita annoium initium , ^orumque fcriem na- 

• ^ xne- 
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merare confueviffe; unde orta eft cfelebratiffima U.C, 
Epocha. Quse quidem duplex eft , Varroniana a M. 
Varrone di&a , quae adificationem Urbis in annum 
tertium Olympiadirvi. exeuntem refert, cui refpon- 
det annus Per. Jul. 3#6o, feu 39^1 (cum Cal. Ja- 
nuariis fequentibns ea cceperit ) ; Chrrftianam vero 
Epocham antecedit annis7j-;, ita ut inannumU.C. 
754 cadat primus Chrifti annits ; & Capitotina , qux 
a faftis CapitoHnis coll-eftrs dedufta fuity & Urbera 
condiram in fequentem annum Per. Jul. 3962. reji- 
cit . Sed Corn. Tacitus in fuis Annalibus , Cenforinus 
de die Natali , aiiique viri dofti ,• quorutn fenten- 
tiam fequitur, Epocham U. C. Varronianarr* Capi- 
tolinae prseferunt . 

Dato igitur Per. Jul. artnd 9 quaeritur quotus illi 
in Epocha U. C. annus congruat . Si propofitus an- 
nus minor errt 3961 , fa£ta fubtraftione , refiduum 
dabit annos ante Urbem conditaro. Sic ab anno^^i 
fubdu&is 710 ( cui Per. Jul. anno UfTerius initium 
Mundi tribuit , ut diftum eft ) refiduum 3951 dat 
Muadi annos ante U. G. Quod fi major fit annis 
3961 , fafta fubtra£lione , refidirum dabit annos ab 
U. C. Sic fubduftis 3961 ex 4714 ( primo x\'x 
Chriftians anno ) reliduum 753 dac annos U. C. , 
qui prxcedunt Chrifti nativitatem , qua: ex fuperius 
di&is incidit in annum U. C. 754. 

p fc a x 1 s xvr. 

Dato U. C. anno , Petiodi Juliani , Olympiadum , & 
arts Cbrijliana armoi t'$ congruentes invemre . 

Refert C. Piinius Nat. biftor. lib. 8. c. 6. elephati- 
tos in Italia primum vrfos Pyrrhi r£>is bello , anno 
Urbis quadringentefirtio feptuagefirno fecundo ; hioc 

t. Quaeritur , quoto Periodi Julianae anno ii cob- 
tigeric . Ad U. C. annos ante di&os 472 addantur 
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. anni 3960, qui U. C. Epocham prseceflerunt cx di- 
£tis in Prax. prxc ., ageregatum 4432 dat annum 
Per. Jul. quaefitum, ut pater. 

2« Quamtur, in qua Olympiade , feu quoto anno 
Olympiaco illud acciderit . Ab anno Per. Jul. 4452, 
ut fupra, invento, auferantur anni 3938 , a quibus 
Olympiadum Epocba inccepit , refiduum 494 dat 
annos Olympiacos , quibus divifis per 4, habetur an- 
nus fecundus Olympiadis 124 per Prax. 13. 
' 3, Demum quseritur , in quotum annum ante, vel 
poft Chriftum natum Pyrrbi bellum , feu elephan- 
torum in Italiam adventus inciderit . Ex anno Per. 
Jul. 443Q fuperius invento , facile intelligitur pct 
Corbll 4 Prax. 11. id ante a?ram Chriflianam conti- 
gifle. Itaque idem Per. Jul. annus 4432 auferatur 
ab anno primo Chriftiana? ajrse 4714 , refiduus 28» 
dabit annos , qui Chriftianam arram praf cefTerunt • 
Proinde elephantos Italia primum vidit anno Per. 
Jul. 4432 , anno fecundo ab Olympiade 123 , poft 
U. C. 472, ante aeram Chriftianam annis 282. 

Coroll. Dato U« C. anno , five anno Per. Juf. 
qui ei congruit , facile intelligitur , quotus ille fit a 
Trojae excidio annus . Subduftis enim Trojanae Epo- 
chae annis Per. Jul. 3530 ( per Cor. V Prax. 14. ) 
ab annte Per. Jul. , qui in eadem Pcr. Jul. refpon- 
dent U. C. annis, refiduus erit annus quaefitus . Sit 
cxemplum. Dato anno U. C. 537 , in quo a Ro- 
roanis clades maxima ad Trafimenum lacum accepta 
eft, Flaminii confulis temeritate ; quseritur , quotus 
ille fuerit ab excidio Trojae , feu Trojanae Epochae 
annus . Inveniatur annus Per, Jul, congruens U. C^ 
anno 537, qui per partem 1 hujus Prax. erit 4497; 
ex hoc fubducifo Trojan* Epocha? annos 3530 (pct 
Coroll. 1. Prax. 14. ) refiduum dat annos , qui in- 
terceflerunt , 967. 
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« # 

P R A x 1 s xvir. 

Vato quolibet Per. ful. anno , initium anni XLgy» 
ptiacij feu neomefiiam Tboth , invenire . 

De sera Nabonaffari crebr* men.tio tuoj apud 
veteres Aftronomos Pfolom<cum f Hipparchum & alies,. 
turn etiarjn apud celebriores -CbRPHOlosos : oroinde a 
nobis ea hic omitti omnioo noci poteft. Fuit Nabo» 
nalTarps Chaldarorurjp Rex * a cujus regni Babylonit 
xiovam Epocham inftitpeiruaj , quam iEgyptii ab 
illis ;icceperunt . Exordiurn ejus cadit in Per. Jul. an- 
nutP 9067 , die 26» Febr. ante Chrillum natum 749, 

Quia vero Nabonalfari arra non annis Julianis, 
fed TEgyptiacis conftat , de his primo eorurnque ini- 
tio ageudum e(t« Annus JEgyptiacus dies 36*5 conti- 
«et , negle&is 6 illis horis , quihus annus Julianus , 
prarrer dies 965 , componirur . Unde fit ut , propter 
omiilaiyi quadriennio quolibet vertente diem inrerca- 
Jarem , kiitium anni iEgyptiaci ( quod neomenia 
Thoth dicitur ) retro abeat , & per totum annum 
Juliafium vagetur , unum perpetuo anticipans diem ; 
ot fi hoc anno ex. g. neomenia Tboth incipiat. Ca- 
lendis Januariis , poft quatuor annos incipiet die 91 
Decertibris, & iterum poft alios quatuor annos , die 
30 Decerribris, & fic deinceps ; donec derrmm anno 
14^ r ad Calendas Jan. rurfus redeat , expletis fcili- 
. cet annis Julianis 1460, qui annos JEgyptiaccs 146** 
prarcife cpntinent * . 

In tota autem Periodo JuliaGa funf quinque anni, 
qui fpatio annorum 1460 invicem dillant , in qui- 
bus tam primo Januarii die , quam ultimo Decem- 
bris neornenia Thoth contingit , nempe 

. . »27?, 27^3, 4193, 565?, 71 13 
Dato igitur Per. Jul. anno, inveniri debeat , quoto 
die iaitium anoi #gypti*ci , f«u Thptb iacipiat. 
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Haec erit.regula , ijubducatur annus P§r. Jul. ex 
uno ex fuperioribusnutrieris, qui fit proxime major da- 
to , & refiduum dividatur per 4. Si quotus mmor 
fuerit quam 59 , vel aliquid poft divifionem fupere- 
.rit , addatur quoto unitas , dabit lumma diem neo- 
rnenia? Thoth a Calendis Janiiariis in anno Juiiano 
tjumerandum . Si a divifione nihil reftat , & quotus 
^eft major 59, ipfe dabit diem , irt qttem incidet neo- 
rnenia Thoth t Sitexemplum! Efto datus annus Pef. 
Jul. 4714, in qoo Chrifti dies natalis illuxit , quae- 
titur , 10 quoto illius anni die neomenia Thoth con- 
tigerit. Subduclis annis 4714 a numero proximema. 
jori 5655, remanent 939, quibus divifis pef 4, quo- 
tus dat 234, & remanent 3. Adde 1 ad ipfumquo- 
tum. Ccepit igitur Thoth die 235 a Caleodis Ja- 
nuariis numefandum , hoc eft die 23 Augufti . Simi- 
liter fcire volo in quotum anrii 1748 diem incidat 
initium anni «Sgyptiaci , feu Trioth . Annus Per. 
Jul. , qui huic anno congruit , eft 6461 per Prax. n m 
hunc fubtrahe ex 7115 proxime majori * & refiduum 
652 divide per-4, quotus dat 162 fine ullo refiduo. 
Huic ( ob Correct. Gregorianam ) adde n, fit ag- 
gregatum 174 . Hoc igitur anno 1748 initium anni 
iEgyptiaci contigit die 23 Junii, diebus fcilicet 174 
a Cai. Januariis . 

Demum datus fit Periodi Julian* arinus 3965 , in 
quo Tobias fenior natus effe dicitur , & qfcaeratur 
ejus anni neomenia Thoth . Subduclo 3965 6x4193, 
remanent 228, quem numerunnfi dividas per 4,ha- 
bebis 57 , & nihil remariet . Quia vero hic nume- 
tus minor eft quam 59 , nempe quam dies ultimus 
Febrtrarii , in quo additur biftextilis dies , ad 57 ad- 
denda eft unitas , & habetOr dies quiriquagelimus 
o&avus , in quefn cadet neoarienia Thoth , nempe 
dies 27 Februafii . 

Schol, Ex fecundo exempk patet , poft Cbrifli an- 

num 
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rtum 1582, ad neomenia\Tboth diem in anno Juliano 
inventum addendos effe , ob CorreEl. Gregorianam y dies / 
10 «/?«* ad annum 1700 , & ab anno 1700 */?«* 
1800 11. 

P R A X I S XVIIt. 

fiato quolibei Per. Jul. anno , quotus ille in <erd 
Nabonajfari fit ^ invenire 4 

— • 

■ 

Obferventur quinque fequentes annt Pcr. Jul. 
A , B , C , D , E ; quorum primus initium dedit 
Epocha? NabdnafTari , reliqtii vero annos Nabonaf- 
fareos finguli inchoanc , ut in Prax. prac. explicavi- 
mu9 t eodemque intervallo annorum 1460 invkem 
diftant 

A B O D E 

39 6 7 \ 4193* 5^53 3 7"3 4 *57^ ' 

Dato igitar qoovis Per. Juh anna, videatur ad quod- 
nam inrervallum fpeftet , five quonam numerorum 
4A < B , C &c. fic proxrme minor. Tum additisuni- 
tatibus , qui Jlli intervallo refpondent , dematur ex 
aggregato primus terminus A , id quod remanet in- 
dicabit quotus f?t annus in aera Nabonaflari quaefitus. 
Efto annus Per. Jul; 47^4 , qni , ut fsepe diximus i 
fuit humanae falutis exordium . Hic ad intervallum 
feeunduxn pertinet, cum fit majotf 5, minor*Cj ad- 
de igicur 2 ad 4? 14 , & ex fumma 4716 deme nu- 
•merum 5967 , refiduum dat 749. Ergo Chriftus na- 4 . 
tus eft NarbcmafTari anno 749 . 

Eadem ratione fcire cupio , quotds* Nabonaffati 
annus iit rpfe , qui labitur annus 1748. Cum hic 
ex Prax. ri fit annus Per. Jul. 6461 , major autem 
fjt termino C» minor vero D y fpeftat ad interval- 
lum 3 , Adde ergo illr tres uo.it ates , & ex furo- 

ma 
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ma £46*4 tolle terminuni %A % refiduus numerns 249? 
dat annum NabonafTareum , qui cum hoc anno serse 
Chrirtianae 1748 congruic * 

Ratio regulse patet ex diflis . Nam quodlihej io- 
tervalJum eft annorum 1460 , Anni autem Juliani 
1460 continent annos ^gyptiacos 1461 , & unum- 
quodque intervallum vannum unum auget ; proinde 
Per. Jul. anni , qui ex annis Julianis conftant , au- 
geri debent tot unitatibus, quot funt intervalla , ut 
inter ipfos & artnos «flEgyptiacos , feu Nabonaflareos 
Aabeatur arquatio , 

P R A X I S XIX. 

Habonaftjau annos tn Ptr. JuU annos cmvtttett . 

Noteatuf fequentes riumeri A , B , C , D , £, 
eorumqoe intervalla i, 2, 3,4^ & videatur ad 
quod ex illis pertineat NabonafTari annus propofitus, 
ab eoque tot demantuf unitates, qtiot iHi intervallo 
conveniunt* Tum refiduo addantur anni $967 , qui 
initio a?ras Nabonaffari tribuuntur , fumtna erit ao- 
ftus Per. JuJ. quxfitus. 

ji, S. C ZX E. 
1 1 227 * 1688 5 3 149 4 4610 

Sit exemplum. Ptolemseus Jib. 5. pag. 125. refcrt, 
lunam defecifle anno quinto NabopoUaflari, qui eft 
127 a NabonafTaro; quaerkur , quoto Per. Jul. anno 
jd acciderit 4 Cum annorum numerus 127 ad inter- 
vallum i fpeclet , utpote rtojor %A mioor vero B y 
auferatur ab eo 1 , & refiduo is6 addatur 3967, 
iumma 4093 eft annus Per. Jul. qu#fitus. 

iSimiliter quaeritur , qttbtus fit in periodo Juliana 
annus Nabonaflari 2497 . Patet hunc numerum per- 

tine- 
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P R A X I s XIX. I» 
tinere ad intervallum 3, cum fit proxime major C> 
minor vero D. Auferantur igitur ab eo tres unita- 
tes, & refiduo 2494 addatur nurrierus ^7; fumma 
6461 eft annus Per, Jal. , qui congruit cum anno 
Nabonaffareo dato 2497 • Quod ex Pr*x. prtted. fa- 
tis apparet 4 Eft autem haec regula converfa praecc- 
dentis, ut patet. 

P R A X t S XX. 

Iw Naionaffari feriam invenirt* 

Reftat , ut ferias m anno Nabonaffareo inveftige- 
tnus , quod in hujufmodi annis fupputandis , & cum 
aliis mutuo conne&endis' , farpe fieri expedit. 

Anno primo Nabonaffari neomenia Thoth incidit 
in feriam IV., proinde fi ad datum Nabonatfari aa- 
num addas 3, & fummam dividas per 7 , mimerus 
*eliquusdabit feriam, inquam cadit Neomenia Thoth. 
Si nihil remanet , erit Sabbatum . Hic a"nnus 1748 
ex diftis in Prax.iS. dat in sera NabonafT.iri annum 
2497, fi-addantur 3, & fumma 2500 dividatur per 
% 7, remanet 1 . Incidit ergo neomenia Thoth hujus 
, atini in fer. 1. , hoc eft in diem Dominicum 23. 
Junii, ut in Prax. \f. vidlmus. 

Atque hic finis «efto Appendicis hujus Chronolo- 
gic* idib. Decemb. anni Per. Jul. 6461 , Qlympia- 
de 631, ando ab U< C. 2501., Nabortaffari 2497, 
arrae Chriftianae 1748 , in honorem Dei Opt. Max, 
& ftudiofae juventutis utilitatem . 

F I N I S. 
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CAPlTUM , Et PROPOSITIONUM . 

t ; 

Definitiones; • <* P a 9«7» 

CAP. I. t)e Calculo tntegrorum. 

Prop. I, Dati numeri yalorem expwmre . 9 

Prop. 2. De adjitione Integforum . i 1 

Prop. 3. Additionemexaminare . 15 
Prop. 4. D* fubtraftione Integrorum. io 
Prop. 5« multiplicatjone Integrorum . . ifl 

Jrop. 6. De dtvijione Imegrorum . ^ 25 

Prop. 7. De djvijj Integn pernum. diyi/.multipL 3; 

Cap. II. De Calculo Denominatorum . 
Prop. 1. Dt additione numerorum denominatorum > 3^ 
Prop. z. Dt? fubtratiione numerovum denomtnatorum . 39 
Prop 3. D* multipHcat. num. denominatorum . 41 
Prop. 4* De dtvtjtone numerorum djnominaxorum . ^43 
Cap. IIL De Calculo Fradomm. 

Definitiones * 44 

Axiomata. ■ x . 4 6 

Prop. 1. Datis duobus numeris , maximam eorum com- 

munem menfuram inventre. ~ ^ 47 

Prop. 2. Fratttones ad mjnimos terminos reducere . 4S 
Prop.?. Fra&iones ad idem norntfl redncete . 49 
Prop.4. Fratttones ad altam dati nominis , & *]*f- 

dem valoris revocare . S 1 
Prop^. FraShnes ad integra revocare > 5? 
Prop.6- Num.integr. tn mtnuuam dati nom.reduc. lbid. 
Prop! 7 . Fra6i. jratt.ad /implicem frailreducere . 54 
Prop 8 Frabtiones addere . , • 5) 

Prop^. Ftaciioms fubtrabere. : ~J$ 
Prop.io. Fratl ones multiplicatt . ibid. 
Prop.11 FraBiones dividere . 5 8 

Cap. IV. De Fraaionibus Decimalibus. 

De- 
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Definitiong», _6q 

Prop.i. Decirnales addere \ & fubtrahere f 6z 

Prop.2. Decimales multiplicare . 64, 
Prop.^. Decimales dividere • 

Prop.4. Integtum , vel frattum in partes decim.reduc. 67 

Prop.5« Dectmales particulas ad fractionem data de- 

nominattonis reducere . 68 

Qp. V. De extraftione Radicgm . 

Deflnitio . 6^ 

Prop.i. Ex dato numero radicem quadtatart , feu ft- 

cundam extrahere . 7 r 

Prop.2. Radicem guadt.pet apptoximat. ingujrete . 75 
Frop 3. px dato num.tadicem cubicam extrahere • ^7 
Prop. 4 Ex ftatiionibus deamaiibus radicem quadta- 

tam , & cubicam exttahete « 81 
Prop. Q_ua?/iiones aliguot refolvuntur per radicis gua - 

dtatx t vel cubicx exttgblionem . ^Ta 

Cap. VI. de Regulis Arithmeticis. 
Definitiones. ** ' ~~ 85 

Lemmata , 8d 
Prop.i. Pe tegula Ptopotthmm. ibicr. 
Prop-2. J)e regula Ptoportionum compofita . 89 
Prop.3. regula Ptopcttionum inverfa . 90 
Vrop«4. ExpUcantur nonnulla pro regufis ProporUonum 
compendta . 93 

Prop.5. D<r r^a/g Societatis. 95 

Prop.6. De regula Migationis . 97 
Prop.7. De regula [tmpiias Po/iiionis ^feu falft% 10* 
Prop.8. De requla duplicts Po/itionis . 102 
Prop 9. Aurificts furtum in corona Hier.regis deteg. xoj 
Prop.io. Datis duob.num. tertium proport.invenire . 109 
Prop. 1 1 . lntet duos num. datos medium ptopott. inv. 1 1 o 
Prop. 1 2. Int er duos num.datos duosmedios propott.inv. 1 i I 
Prop . 13. Qttfliwts aliquot pratlicx expediuntur . 112 
Cap. VII. De Progreffionibus Arithmeticis 

& Geomc^ricis , earumqjje regulis. jlo 

Lem- 
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Lemmata , »117 

Prop.i. Datis mintmo ac maximo progrefftonts xArith" 

mettc t e termtms , & termtnorum numero } tnventre 

\ummam . 118 
Prop.2. Datis ttrminis maxtmo & minimo , necnon & 

numero termtnorum , diffrentiam invenire • l\q 
Prop.3. Mmimo termino y differentia % & numero ter - 

minorum chtis inyentre maximum . 120 

prop.4. Minimo & maximo y necnon 0* difjerentia da» 

tiSy numerum termtnorum invtnirt . ibid. 

Prop.5. De numeris Poiygonis. \%i 

Pe Progreliionibus Cjeometrlcis , 

Lemmata. . . . . . lQ 3 

Prop.6. Datts minimo & maximo progrejfionis Geome- 

trica termtnis , ac denommators , Jummam termtno- 

rum invenire , . 
Ptop. 7. Datis aliquot progrefftonis Qeometricdi terminisy 

quemcunque alium , etiam mediis non cogn.y inyentre. 1 26 
Prop.b*. Afferuntur nonnulU Progref.Geometr.qusji. 127 
Prop 9. Ex dato rerum num. combinat.omnes inven. 129 
Prop.10. Ex dato rerum\ mmero fermutationes prnnts 

pvfjibiles inverfire P 131 
Prop. 1 1 . Prpponuntur altqua permutation. problem. 1 "» 2 
Prop. 1 9. Datis \ribus numeris Arithmetice proportionabilU 

busy tres numeros Harmonice proportionales invenire. 133 
Prop. 13. Datis duobus numeris tertium fjarmomtt pro ~ 

pcrtjonalem invenire * ~Zj[l~; 
Prop^ 14. $i numerus datus dividatur per numeros Arithme* 

tice proport. y quotientes erunt in Harm.proport. ibid. 
Cap.VIII, JJe Logarithmis.eorumque natqra, atque ufb. 
Lemmata , i ""^ 

Prop.i. Pg natura Log-morum.eorumque tnyentione . 137 
Prop.2.i"/ Logarithmus unitatis ftt g~tj~5 Log-mus fa - 

tVi aqualts aggregato ex Log-mis faElorum . _ I3# 
Prop.3. j~i Log-mus unitatis ejt o , differentia Logmo- 

fum duor. num. tquatur log-mo yuoti eorund. num. 1 39 

Prop. 
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Prop.4. Numeti cujufcunqui Logmum invenire . 140 
Prop. 5. JVJultipiicare duos numeros , qui minores jint 

quam ioqoq. . 14? 

Prop,6, Numerum integtum minctem 9 quam iocoo 

per aju-tm dividcre . 144 
Prop.7, Datis ttibus numetts , quattum ptopotttonalem 

invenite . v ibid. 

Prop.H. Invenire Log-mvm pw numetis majoribus ,quam 

in canone^ continentur ? fed numerum |Q , 000 y 000 

non excedemibus . ^ 5 " 145 
Prop.9. Dat£ fraclionis Logmum invenire . 147 
Prop. 10. Dato Logmo , qui in tabulis arcurate non 

exijtjt , jnvenire numerum ei rejpondentem . 149 ^ 
Prop. n« Dato Log-mo dtfttlivo^numcrum ei refpon- 

dentem invenire f 1^0 
Prop^ Ti. Dato Logatitfmo excedente Logaritbmum 

4. 0000000 j numerum ei congtuum invenite . 151 
Ptop. \ i.Oati cujujcumque SinUS Loq mum invenire. 152 
Yrop 14. Inyenite Logaritimum T angentitjm , & Se^ 

camium dati arcus , * *S 4^ 

Probl. 1 . Dati num. quadu , vel cubum per Logat.inv. 1 57 
Probl.2. lntet duos numeros datos inventte quotcumque 

medios propottionales . ibid. 
Probl.3. Qujtfliones aliquot %Arithmetic* per. Logatith - 

mos expnatuntut . j 59 

Probl.4. Pjm tormenti bellici tlevatione , jfffiggWjjg 

iclus invenire , gj?* g converfo . 164 

Probl.^ jtihitud.Poli tempore xquinoRiorum invenire. t6k 
Ytobl.d.In linea metidiana Zodiaci figna defcribeti . 166 

A P P E N D I X 
Praxe&>n Chronologicaruin » 

Definitiones . 168 

Prax. r. An datus annus fit Bijfextilis , vel quotus ftt 
* Biflextili) invenire. > 171 

Prax. 2. Cyclum Solaremanni dati invenite . ibid. 
Prax. J. xAuteum numetum dati anni invenite . 172 
^rax, 4, I» ^tttfw bebdomadx feriam incidat primus 

anni 
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anni Aati dies % invenire « 172 

Prax. ^.Literam Dominicalem dati anni jnvenire f .174 
Prax. 6. Dati anni Epattam invenire . tbid. 
Prax. 7. Menfe ac die datis > atatem Lun<s invenire . 17$ 
Prax.8. Datis menfe & annt Epattje , Novilunii diem 

invenire . ibid. 
Prax.9. Daro 7Et<e Chrifiiana anno Indiclionem inv* 176 
Frax.io. Dato JErj: Chrijliamt anno , quotus in Perh- 

do Juliana ille fit , invenire . ibid, 
Prax.11. Dato anno anteCbrifti aram , quotus in Pe- 

riodo Juliana ille ftt , invenire . 177' 
Prax. 11. Djw Cyclis Solis , £«>w O* Inditlionis t in- 

venire annum Periodi ] ' ulianx % in quem conveniunt.iyS 
Prax.13. Dj/o quoltbet Periodijulianx anno, Olympia * 

dum annos mventre . ' 179 

Prax. 14. Dj/o Olympiaco , quotus ille in Periodo 

juitana jtt , inventra . 
Prax.15. D^fo tfwwo Periodi Julians , annum f/. C. e# 

congruentem invenire . .. ibid. 
Prax.16. Dj/o C7. C. jjwo, Periodi Juliana? , Olympiadum f 

& arje Chrlfiianx annos ei congruentes invenire. 181 
Prax.i7. D<no quolibet Per.Jul. anno^ initium anni JEgy» 

ptiaci , /*w neomeniam Thoth, invenire . 185 
Prax.18. Dd/'J quolibet Per. JuK onno > quotus Me in 

AYa Nabonalfari fit , inventre . IB$ 
Prax. 19. NabonaJJari annos in Per. JuL annos convct- 

tere . 186 
Prax. 2o# I» tftftfo NabonaJJari feriam invenire. 187 
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